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|J Emo Mathefeos noft plane ignarus, 
1 1 ncgabit $ a fenfuum cqgmtione alie- 
I nam efle cam quantttatcni) quam tan- 
quam proprium fuum ©bic&um con- 
tcmplatur Mathefisjquarc ncque ocu- 
* Jis,n6<jufeauribus,nequevlloaTioeit- 
ternoienfu, fcd (blo intclleftu percipimus notkias, qua* 
Mathefi propri* funt: iftaenotitia: habcntur fmc 
difcurfu ,. per himen xationali natura? infufum , quofl*9 
fatis immediatS connexa? funt cum tcrminorum intcllr- 
gcntia : alias acquiruntur diicurfu atquc ratiocmationc . 
Igitur primum vniuerfa? Mathefeos fundamcntum eft 
terxninorum intelligentia: hoc fi vacillet,pr©rc6k> fir* 
mumdici nonpoterit, quod illnnnititur- Prc* Mathefi 
rcquifita terminorum intelligentia nobis infufa non clt 
ab authore rationalis natura?: quis terminos illoscxpo- 
nat , vel vnde illorum intelligcntia ab alijs fupponatur , 
plane ignoro 5 & vt hic nihil dieam defignificatione 
vocum proporuo^n^ulus^nit^nu^trus^xAmaM^ 
thcmaticos communicQnfenfuc^rtumcft, continuami 
quantitatem Geomctn^difcFctarrt quantitatem Artth u 
metica? obie&um citej fctentw* ifta?inter fc diuerfe funt, 
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atque ab obie3oi ;um diuerfitate mutuantur diffcrctiam : 
quis tamen affert definitionem quantitatis quam Ma- 
tlteG$confidcfat,quis exponit,quid fint, velincjuo in- 
tcrfe c.onuen&nt^autdifTerant illa?quamitates,quarurn 
altera dicitur continua,altera difcreta ? fi vero defint hu- 
iufmodi definitiones^fiueterrainorum expofitiones, at- 
quc adeo ipfi termini non intelligantur , non pcrcipic* 
ynde habcri poflint veritates ex ipfis terminis notae ,.at- 
que prima Mathefeos fundamenta , ex quibus reliquai 
Lcgitirois difcuriibus.inferendafiint * Memini, cum ia 
Mathematicis ftudijs iunior cffem,vidcbantuxmihi haec 
omiiia fetis clara : vcrumfucceffutemporis^etiam inip- 
fis Mathefeos principijs plures > & fatis denfes tencbrasv 
ootaui : atque ab oculis meis euanuit ilJud lurncn, quo 
prius apparebant fulgcrc. Saxiscommunis Aftron<*mo- 
runvopinio eft,quod fi aliquis in Lunaconftitutusalpi- 
ceretorbem terrarum, illi non minus fuJgtdus atquc iU 
luminatus appaperct^quam nobjsin.terraconftituiis ap- 
pareat globus Lunaris : quales ramen luminis defeclus^ 
quales vmbFas* ac tenebras aduertimus in terra. v qui il- 
lam cominus iniuemur ? paffim in terra huiufmodi ob- 
ic&a inucniuntur, quar eminus confpe&a omni cx partv 
apparcntlucida^St tamen (atk notabiles lummis defec- 
tus atquc obturitatcsexhibcnt ,.quando propius ©culis* 
admouentur . Sufpicor cgo fimile aliquid contingcre uv 
Mathcmaticisnonpaucis, atque ipfia clariflima vidert 
paiTim vfitata Mathcfeos principia,quia ab eorum intel^ 
ligenria,remotiores funt F.go certe ab ipfis principijss 
cxordiumlumerccoa^usfijm, vttradcrcni Mathematir 
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ca tra&andi mcthodum, <^uam infcripfi, Logrfticam vni» 
uerf* Mathefi feruientem : etenim apud aiios non inueni 
terminorum expofitionem, quam haec mcthodus rcqui- 
rit . Qaidquid fit de voce Logiftica y vel de vocis huius 
yfu , aut abufu > qtii apud aliquosmodernos inuenitur • 
eiusfignificatio nullam nifi fallor ratiocinationem cx- 
cludit; de hac voce fequcntiainueniuntur apud Iaco- 
bum Pcletarium in epiftola apologetica contra N.N.Pa- 
tifijs imprefla anno 1 5 60. In Logifticae voce quam fibi 
complacet egrcgiusiile verborumconquifitor 5 & arti- 
fex, qui eam a fc primum ad nos adductam gloriatur * 
Quod vt vere diceret, quid eifet quod ex re tam exigua 
fibi laudcm aoTumeret ? fcd eam ipfam Erafmus Reinol- 
dus iam antc vfurpaucrat , dum calculum Aftronomi» 
cum inicribitLogiiticamicrupulorumaftronomicorumw 
Vox enim Logiftices,omncrn vniuersc" ratiocinationeni 
fignificat : neque folitarie poni debct> quemadmoduxrk 
kieptc pofuit NN. Hajc ille , quae puto efTe verjifima» 
Quare exiftimaui^Logifticam vniuerfa? Mathcii fcruien^ 
tem infcribi potle eam rradtationem r in qua propono 
modum, cemmode atque vtilitcr inftitucndi difcurfus 9 
atqueratiocinationes , conducentcs ad qiiaslibc&noti- 
tias ipe&antes ad Mathefim. Hac tamcn tra&atitmc non 
compleCtor fingula, quae praedictos difcurfus iuuant: fcd 
pauca aliqua, quae poft varia tentamina cxpertus fum , 
difccntibus magis prodclle. i renim apud-cos quos cx 
©fficio teneor inftitucrc in Matlicmaticis difciplinis,fuc- 
ccffiue variasmethodos tcntaui ; obfcruando $ cui feliv 
dor cffccltus % fiue acquali tcmpore > & cactcris paribus , 
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maior in Mathematicis profe&us refpondcrct; ac tan- 
dem didici, methodum quam trado in prx-didto opuf- 
culo, caetcris omnibus,non tantumfelicius fuccedere: 

verumetiam cumluc methodo compofitum fatis mo- 
deratum paucorum menfium ftudium,amplius prodcf- 
fe : quam iuuet plurium annorum magis intenfum ftu- 
dium , coniun&um vllialterimerhodo a me tentata?. 
Prardictam noftram Methodum , fiuc vniuerfie Mathcli 
feruicntem Logifticam , compendiata fcriptione com- 
plexusfucram , quatuor diucrfis paucarum paginarum 
libris. Primus proponebat, prirna, &c pra cti c a potius 
quam fpcculatiuafundamenta noftra? Logiftica?,deftitu- 
taomni probatione . Secundus in aliquotexemplis ex- 
hibebat , ad praxim rcdu&a principia , fiuc fundamenta 
in primo libro propofita. In tertio libro, prius afferebam 
Logiftica? noftra? fpeculatiua principia , atquc ex his dc- 
ducia fingula, qua? prioiibus libris propofira eranr, (ed 
non fatis ftabilita: deinde firmioribus iitis fundamentis 
innixa, pauloaltius aflurgcbat noftia Logiitica . Dcni- 
quc rn quarto libro difcutiebantur aliqua, qux videban- 
tur ipcciali cxamine indigcre; vel quiaaliorum doctri- 
nis non fatis confonaerant} velquia abxqiiiuocationis 
pariculo libcrari non poterant paucis verbis propofita: 
vcl quia alio ex capite attcntiori confidcratione digna 
videbantur. Ex commcmoratis quatuor libris noftrae 
Logiftica? , foli priores duo viderunt luccm : his tamen 
cx pofterioribus libris acccftcruntaliqua : ftatucramque 
prioribus libris immcdiatc addcrc pofteriores : verum 
confilium mutare coegeruntdc pnoribus Jibris ad me 
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delata amicorum iudicia ; cx quibus aliqaa ita fauent 
noitra: Logiftica: , vt in his fufpicer aliquam adulatio- 
nem* quxab ali/s reprehcnduntur,plcraquc, vcl talia 
funt, qusc Logifticae noftras non conueniunt : velquse 
(upponunt rnc aliorum veftigijs infifterc , quorum doc- 
trinam non fcquor ♦ Singulorum iudicia mihi fucrc gra- 
ttifima, immo magis piacucrunt, qu« minus faucnt: e* 
quibus , licet ( vt volebam ) non didicerirri commtffos l 
me errores , didici tamcn , cx priorum hbrorum le&io- 
ne , plurimos non fatis felicitcr ailcquutos eflc rrrenccra 
mcarn $ ex quo intuli, compcndiofius a me fcriptos pof- 
teriores duos libros minus profuturos, nifi pnus pauio 
Afiusexponerem, atquc dcciararcm, quid fit noftra Lo- 
giftica, & quomodo mcthodus in illa propofita drrferat 
ab omni mcchodo ab ahjs vfitata, atque maxim^drfcte*- 
pctab illa methodo curn qua multorurfi iudicio maio- 
rcm affinitatem habctracdeniquc, iuxra Logifttc&nb^ 
ftrat raethodum propofrtas exhrbendo varias Matfcefcos 
partes, oftendcrem,quis fit cius vfos, In hwxffinem dtifc 
opofcula putaui confcribcnda: altcrum, qiKxrcontine- 
ret cam Arithmeticae partcm , quae in Logiftica fcoftrfc 
aliundccognitafupponitur: atqueexhac Arithmetica ? 
<ledu&am dcriuatione cotu quac primo Logifticac noftr* 
libro continerrtun hoc opufculu infcribitur, Anthmetic* 
introduflb ad LogiHtcam vniuerfe Mathefi ferUientem , 
Altcrum eft prxfcns opufculum , quod infcribrtur Idea 
LogiHic* tmiutrfx Mathefi fcruuntis y fpcxuhiiue , 
pratiice declarata* In hoc opufcuio prius cxpono qucm 
iincm mihi propofuerim in fcribcnda Logiftka ; $c mc- 
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duaiiqua qua: clegi adconfequcndum fincm propofi- 
tunxratqucita^epraefentoideam, quam inicribcndo fc- 
quutus fum; hanc habes inprimaparte. Deindc vtai- 
hil aliundcfupponcndo,praclicc dcclarem prius propo- 
fitam ideam , in fecunda parte itatuo principia quibus 
vtor* ocnoto aliqua fpcc-tantia ad Matheicos principia . 
In tertia partepropono fundamenta do£rina? de angu- 
lis,maxime vtiiia pro Geometria . In quarta partc , tra- 
do fundamentalem do&rinara proportionum,qu£ non 
minus requiritur pro Arithmetica > quam pro Geome- 
tria,ac Matheli vniucrfa . In quinta pattc f afferapauca 
aliqua theorcmata yni uerialia , ex quibus deriuata cxhi - 
bcntur non pauca thcoremata magis reftri&a ,qua: apud 
Euclidem,& Archinncdcmnumerantur inter prajcipua, 
atqua ma-xime vtilia . Infcxtapartc proponuntur non- 
nuUadeconicisfe&ionibus* &triangulis,atque paral- 
lelogranimis eylindricis» Scptimapars continct aliqua 
problemata Arithmccka cxcrckij gratiai me propofita 
auditoribus meis, atquc abipfis ioluta . His primo li- 
bro finem impono , totidcm ahas partcs refcruando pnr 
£cciindo libro, qucm priori addam t quando id mihi erit 
intcgrum. Singula quaein primo Logiitica? noilra: lir 
bropropofita crant, ied non fufnctenter probata t Jcgiti* 
me, nifi fallor, ftabilita inueniuntur, vel in hac idea, vcl 
in Arithmetica introdudionc ad noftram Logifticam ♦ 
His duobus opufcufo ctiamcontinentur plunma , qux 
ipe&ant ad quarrum librum noftra? Logiflica?;ctenim vt 
mea ftabilircm, fubindccx alicnis aliqua crant reijcicn- 
da : nc tamcn vcritaccm ( vt par cft) libere propugnan- 
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do, offendam aliquem mnocenter aberrantcm, aut a vc- 
ntate> aut a reda qux ad illam ducit via; fdentio inuol- 
uo nomina author um>quorum defechjs> aut errores co- 
gorinfinuarc: fitamenexijsnonfint, quosin Mathe- 
maticismeosmagiftros agnofca: qurbus proinde nihil 
difccdity fed potiusipforum gloria? accedit r fi forte ipfis 
prxluccntibus boni aliquid aflequutus. fim in fcienrijs 
Mathematicis ; atquc ex do&rinis. quas. tradiderunt,, aut 
lultulerim aliquem dcfc&um * aut aeftimationc 
quicquam addidtrim » 

EGo Dcminicus Rrunaccius Socictatis Tcfu , in Prouin- 
cia Romana Pra?pof?tusProuincialis, potcftate adid 
mihifaclaaPatrcnoftraGcneraJi lo. Pauio OJiua, faculta;- 
temfaci6,vt liber cui i\t\Au$Loginic*ldea.fptcuiasiue& pra- 
Zlicl dtdarata , i P- Aegidio Francifco de Gottignics noftra? 
Socictatis Saccrdote conicriptus, & eiufdcmSocietatis do- 
Aorum.viroj:umiudicio approbatus, typis mandetur* fi ijs , 
ndquos fpe&at, ita vidcbitur . In quorum fidcm has Jittcras 
manu mca fubfcripcas, & iigiilo rauncns.mci figoaws dedi ^ 
Romat7..Maxtij 167 6~ 

Daminicus Jfrunauiut . 

Imprtmatur h 

Si viJcbiturRcuercndifi.P.Mag. Sac. Pal. Apoft. 
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IDEI 

LOGISTICvE 

PARS P R I M A. 

ARGVMENTVM. 

PEtita prius liccntia, adhibtndi •votet im ta fignificatione qua nobis vfl* 
lis eft, declaratur quo fcnfu vtlnmss intellip nonnulUs vocet . Dein» 
de fummatim proponitur, atauc exponitur finis nobis propofitus in fcribcnda 
Logiftica , & via qua Logiftica tendit ad propofitum finrn l atque ctmcUh 
4itur,finem in Ugiftica mtentum, nouum non effc : ipfam verb viam, eo w- 
tulo Logiftica noftrg propriam effe , quod nufquam inneniatur vfitatn . Hh 
adduntur aliqus rcfiexiones, noftro iudicio maximi vtilts , ad maiorem isj- 
teWgentiam ftricla Matbefeos , atque noftra) Logiftic* . Denique declara- 
tur, quam partem vid Logifiic* noftra fropria » contineant duo priores libri 
Logiftica, quomodo pcrbancvi* partem tyrones ducant, qua mcdia fubmi- 
niftrcnt , vclvteos dirigant, vtl alittr iuutnt • 

GAFVT primvm: 

Fetltur licentia attribuendi vocibus eam fignifi- 

cationem qux jiobis vtilis eft . 

* • 

m Dea Logifticc , aliod noaeft , quam mentis mec concep- 
cus , cui refpondec opufcolom lllud quod Logifticc citu- 
lo pucaui infcribendum.Mencis concepcibus exprimendis 
inuentc fyac voces , quc non aliunde* figniricationem-j 
f laaoi accrperunc » quam ez aominum beocplacito» acquc 
cenuenciooe . Si finguiis diueriis mencis concepdbus » voccs diuerfc, 
fr Dallim cogniue reipondcrcoc » facile mihi forec exponere mec Lo- 

fiAicar Ideam,- nunc vero io eius cxpoficione» pnecipua difficulcas mi- 
i fuboritur, ex penoria vocum » quc io alijs producaoc concepcus fi« 
■ukscOKcpubuaracaas mcc> quos non alicer quamvocibus pof- 
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fum cxhibere. Fatcot quidcm quotl nullos conceptus debeam voci- 
bus rcprxfentarc, quibtis fimilesialij vpcibus nott indiccnt: fcd etiam 
fcio me vfu didicillc , indiucrfis eiufdcril fcienti* paleittis non infre- 
quentcr ijfdcm vocibuscxpumiconfucuifle, cop««prus , toto vt ita di- 
cam cxlo , lhtcr fediucrios *quantotnagis lcf vcruni erit, c;c diucr&- 
tun% fcjentiarum palcftris? neque ajiquis mihidicat fcqunidum,inihi 
effe eum loqucndi modum/atque a me adhibendas eas voccs, qux in 
Collcgij Romani fcbolis , totoorbe cdebcrrimis , vfitatarfunt. Ego 
certe calarmrm abi/cercnt fi Hta lcx mihi prxfcriberetur , fi enim tan- 
tummodo inrelligi dcbeam ab ijs , qui vniuerfitatis huius frequcntant 
fcholas, priuati iuris reminet idea mex Logitticx: neque alia ex caufa 
cam fufcepi fcribendam , quam vt fieretpublici iuris;quarc vt iuxta 
admiflum hic principium,ccuantc caufa ctiam eftedus cdlet, fcriotia- 
nem dcbeo omittere.ii prxdidas voces adhibendo,fperare nen poJlum 
mc intelligendum ab ijs ad quos (cribo ; quod vero talicafu non in» 
telligerer, indubititum mihi clt ; & ne aliquisfufptcctur parum fun- 
datam hanc meam opinioncm,pIacec expendere, ex pluribus craas ar« 
ferre poiiem , vnicam vocem , nimirum vocem , potentia : hxc maxi- 
n c communis atque yfitata eft in Academia in qua verfor , vbi figni- 
ficanones plurimas habet, fed ex pluribus nonnifi vnicam conddcro , 
cam fcilicet quamhabet, quando aliquid dicitur efie potentia, vci 
ctiam pura poteutta, alicuius concreti : quo fenfu nobis vfuieiTc pof- 
fet , qui de concretis fxpc agimus , atque in dctinicionibus quantita- 
tis,quas in Logiflica attulimus, aflerimus, quantitatcm continuaoL* 
cik concrctum extcnfionis: fiue fubiecium habens extcnfionem ■ quod 
fubiefium iuxta vfitatum hic loquendi modnm rcdtc appcllatur po- 
tentia : immofubiednm prxeise tantum confidcratum vc lubicctum-» 
eft, pura potcntia dici coufueuit ; eV quoniam iuxra nofiras dcfinitio- 
nes , Hnea eft concretum longitudinis, conformiter ad prxdi&um lo- 
quendi modum, potentia linex erit ilJud , quod in linra inuenitur di- 
ftinclum ab ipfa longitudine, fiue vtnos loquimur, fubietfum longi- 
tudiais, iaro vero h ita loquar, atque fubiedrum longitudmis appc'rem 
poteuciam linex, quis Mathematicorum me intelligct,apud quos per 
pluraannorum milliacontinuato vfu, atque confcnfu , quadratunu» 
hicluin fupra lineam , appellatur potentia linex ? quod fi ne quidem 
iibere poiiim adhibere voces in ea fignificarione , qux vfitaracft in_* 
ichoiis in quibus vcrfor, quas fcholas fequar i in vocibus exponcndis : 
aut cx qua fchoia eas dcfumam , prxtcrmifla expoiitionc ? at inquies 
&lathematicorum loqucndi morem fequcndum eflc mihi , qui fcribo 
ad Mathcmaticos : verum apud ipfos exprcflbs vocibus non inuenio 
eos nacniis couct ptus , qui mihi vocibus cxponendi lunt» vt icprxfen- 
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ccm LogifHcx me* Ideam; fequar ttmcnapud Mathematicos vficatum 
morcm; hi prasmiiia cxpofttione t fatis Iibere afsumunc voces, quibus 
indicentconccpcus fuos , quotiesdcfunccommuni confenfu pnos ad- 
miffac : 8t pauca h*c pucaui prarnictenda , vt hanc d non Machemati- 
cis licentiam impectarcm : ctenim fapientibus Sc parum fcientibus dc- 
bicor fum , quandoquidcm non minus fcrfbam ad cos qui ad Mathc- 
maticas difciplinas rcccnter acccdunc , quam ad eos , qui in Mathc- 
uucjcis verfaci funt . 

.fXi«-» Vil- <:'. o- A< frrtfttio }>] 1 1. :] : ->; , l} 

; C A P V T II. 

Exponirur quid fic ilri&a Mathefis , & quo 

modo diuidatur. 

• : • . » -M : iu ti '« ii. v *> :i# . i . 

OMnibus nocum fuppono , quid fignificet vox, ens, quando di« 
cirur ens adxquatc diuidi in pofitiuum 8c negacitium , io_» 
qua fignificatiohis amplicudine eam vocem dctnceps adhibe- 
bim us . Similiter cognicum arbitror quid fignihcenc voces genus, fpe- 
ctes, indknduum, qnando exemj>li gracia dicftur ens effe genut, quod 
diuidicur in alia gcnera, fpecies, iodruidua . Prarterca apud omnes in- 
dabiratum cfle arbitror quod vnum ens alrcri conuenire poffit • atque 
vnum ens poflit afrirman de alcero: adeoque communi atqtie ab om- 
nibus fcholis admiflo vfu legtcimum effe cum Joquendi modum , quo 
exempttgratia afTeratur , dari ens quod curuum fit. vcl quod habeac 
curuitarem:qu* loquutiones legirimar efTe non poffunt, ni/] podinc in- 
relligi : cas vero ihtelligere prorfos impoflibile efr , nrfi intelfigantor 
duo entia incer k diftincla, quorum primum fic cns de quo afrirmfitor 
curuicas.fiuc quoddicitur habere curuitieem: fecnnduin fic cns quod 
per vocem coruicas exprimitur.quodquede priori tllo ente affirmatur, 
fiue ab illo habcri dicicur. Quocies vero vnum ens de altero encc affir- 
macur, illud prarcise dc quo alrcrum afhrmarur , tppello /ubiec?rum_> 
concreri : alccrum cns quod affirmarur , appello prardicatum concre ■ 
ri • denique complexum cx concreci f ubicdto , & pra: Jicaro , appe]|o 
concretum: adeo vt concrecum fit complcxum ex ente de quo alccru m 
affirmacur , t\ ex encc quod arhrmacur 5 buius concreti fioe complexi 
fubk-crum , fiue maceria, eft folum tllud cns, de quo alcerum affrrma- 
cur; eiufdem concreti prardicatum fiue fbrma,eft folum illud ens quod 
afhrmacur. ' 

Ens Phyficum , appcllatur , cn$ capax percipi fenro externo . En¥ 
Logicum > vocatur cns cancuro cipax percipi intelieclu . Iuxta hanc 

A a cx- 
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expotitionem entis phyfici c* logici, ( qtnr pro noftra Logiftica com- 
moda eft ) fola indiuidua, fiuc entia indiuidualia , poflunt did entia.* 
phyfica: & omnia gcncra, ac fpccics omncs, fiuc omnia cntia generi- 
ca atque fpeci/ica, crunt entia logica : harc intellecxu aifequimur, pne- 
fcindendo, abftrahendo , difcurrendo , &c. neque percipi poflunt, ni- 
fi per operationes quar fpeftant ad Logicam . Ma percipi pofiunt per 
opcrationcs cxccrnorum fcnfuym,qu* magis proprie fpectanc ad pny» 
ficam . 

Stricta Mathefis dicitur illa fcienria , quar pro obieAo habct quan- 
titatem Iogicam. Idcm aJi/s vocibus a/fcrere mihi. videncur ali/, qui di- 
cunt , ftriftam Mathefim confiderare folam quantitatcm abftractara i 
matcria fenfibilir etcnim eo ipio quod fit quanritas abftrada a matc- 
riafenfibili, ctiam cft diuerfa abentc fenfibili, atquc adeo non eft 
quantitas phyfica, fed quantitas quar iuxtanos Logicadici debet. 
StriAa Mathefis i mc diuiditur in Mathcfim vniuerfalcm , Geome- 
tnam , cV A rithmeticam • « , 

Strida Mathefis vniucrfalis , quam incelligi volumus pcr Mathefim) 
vniuerfalem , e/t illa fcientia quar pro obkAo habet quantitatem logf- 
cam non reftrictam , hoc eft illam quantitaccm, quam in Logifticaap- 
pellamus vniuerfalem , non reftrictam ad concinuam aut difcrerauw. 
quantitatem . Arithmetica pro obicdo habet quantitatcm di/cretam • 
Gcometriar obie&umeft quantitas continua . Definiriones quantitatis 
vniuerfalis, itcm quancitaos difcretar , & continuar , proponuntur iru» 
appcndice libri fecundi Logtfticar : vbi a/ferimus fingulas iliasquanti- 
tatcs efle concreta aliqua ; & primo quidcm , quantitacem vniucrfa- 
lem cflc concretum magnitudinis vniuer/aJis . Secundo , quantitatem 
continuam efle concretum extenfionis^ Tertio, quancicatem difcrccam 
e/fe concretum difcretionis j quoniam vero iuxta ea quar paulo anto 
diximus , concretum incelligi non poflir, nifi inteliigatur, fubicctum , 
& prardxatum ipfius concreti , a me hic peti poflec expofieio fubiedi 
& pr«d»cati voiufcuiufque ex tripusillis coucretis , quorum 9 num di- 
citur quantiras vniuerfalisialrerum quauritas continua:cercium quan- 
ticas difcreca . Vc huic quarfico facisfaciam, noto , quod voccs diicre- 
tio & difcrecum , deriuentur a verbo difcernere ; quemadmodum vo« 
ces extenfio , & extenfum , deriuantur i verbo extcnderc; quod indi- 
cafie fatisarbicror, vt inteJJigatur,quid fignificent voccsdifcretio, & 
cxtenfio, aut quid fit abftracxa difcrecio,atque abftracta extenfio; iam 
vcro abftra&a difcretioi quaaliquod concretum difcrctionis dici 
poteft maius vel minus altero concrcco difcrccionis , vel illi aequato , 
vocatur abftracxa magnitudo difcretionis . Similiter abftrada extcn- 
fro , i qua aiiquod coucretura cxccnfionis , potcft dici maius vcl mi* 
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nusalteroconcreroextenfionis.ve] iMi «quale, appellaturabftradaw 
magnitudo extenfionis . Dcnique magnitudo , qux eft veluti gcnus , 
quodadaquatcdiuidicur in abftractam magnitudinem difcretionis , 
& abftraSam magnicudinem extenfionis , dicitur abftra&a magnitu- 
do vniuerfalis . Hinc ad pauld ante propofitum quaefitum refpondeo • 
& dico primo; in concreto quod dicitur quantitas vniuerfalis , fubie- 
dum clt ens de quo arHrmatur abftrada magnitudo vniuerfalis , prc- 
dicatum cft abftracta magnitudo vniuerfalis. Dico fecundocin concre* 
to quod appellatur quantitas continua , fubiectum eft ens dc quo af- 
firmatur abftra&a magnitudo extcnfionis , prxdicarum eft abftradca 
magnicudoextenfionis. Dico tertio; iaconcretoquod vocatur quan- 
titas difcreta, fubie&um eft ens de quo arfirmatur abftracta magnitu» 
do difcretionis ; pra*dicarum cft abitrada magnitudo difcretionis ■ 
Quantitatis vniuerialis, continua», & difcret*, deftnitiones hic propo- 
fitx , quarque ad iftarum definitionum inteiligentiam annotauimus» 
ctiam inuenies in appcndiceLibri fecundi Logiftic* i quare arbitror 
»c cum hic, tum in di£aappendice,non felumartuiiile Jegitimas dc- 
finitioaes quantitatis vniuerialis, continua*, acdifcrciar ; verum etiam 
annotaflc , quidquid iuftcrequiripoteft, ad illarum dcnuirionum-» 
plenam intcJIigcnciam . 

c a p v T III. 

• , . . ' .... 

Exponitur finis nobis propofitus in fcribenda 
LogiJJica , & via qua Logiftica ducic 
. ad propofitum finem . .. 

PRzcedrnti capitc expofiras , atqae 4 me definiras trcs qaantira* 
res diuerfas.agnoucrunt antiqu iorcs Mathcma tici; cam tamen, 
quamnos vniocrfalcm appcllamus.non raro videnrur fignifica- 
rc per voccm magnitudo; qua voce paffim vtitur Euclides libro quin- 
to fuorum elementorum , atque per illam figmficat quandtatem non 
reftnctam ad continuam, auc difcretam, fcd ad vcramlibet reftringibi- 
lem, quar proinde non diflfert 4 quantitatc, quam in Log iftica appella- 
mus vniucrfalem , fuppofito quod per quantitatem aobifcum intelltgi 
velitaliquod concrctum, quam eins meotem inqufrere huius loci non 
cft ■ Veritatcs dc quantitate vniucrfali ab EucJidc libro quinto pro* 
pofirc » ab ipfo aflum untur , atque adhibenrur in rcl iquis libris , ia_» 
quibot uon ampiius agic de quanticacc vniuerfalii fed vel conrinuam» 

vel 
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vcl difcretam quanticacem confidciat: optimc- enim nouerat , illud 
quodgeneri conuenit , hoc ctiam conucnirc ijs omnibus, qu* rali ge- 
ncrc continentur , atquc adeo , tam de continuis , quam de difcrecis 
quancjcacibus omnibus verificari, fingulaiJla chcorcmaca , quae dc_* 
quanticacc vniucrfali demonitraueracprardiclo libro quinto : quocies 
cnim plura codem generc contincncur, fuperrluo planc labore replica- 
tiidifcurfibus oftendicur, dc fingulis illis pluribus vcriricari aliquid, 
quod dcmonftrari poteft de ipfo gcnerc , atque hoc modo breuius of- 
tcndi , conuenirc finguJis, quae tali gcnere contincntur. Hinc carteris 
panbus tanro fcmpcr maiori in prccio apud Machcmaticos fuere cheo- 
reinata , quanto magis vnlucrfalia ; & fua , atquc non vulgari laudc 
digni iudicati funt , qui miniis late patentia thcorcmara ad maiorcra 
amplitudinem, atquc vniuerfalitatem eucxcrunt; quod fi verumcft, vc 
apud omnes , quantum ego quidcm arbitror, veriflimum eft , atquo 
certiflimum ; probare non poflum , quod Euclides, abioluco Iibro 
quinto , ncgligat quantitaccm vniuerfalem, ranta vtilitate prius confi. 
dcratam, atquc de illa noh proponat, ac demonftrct reliquas propric- 
tatcs, cain continuar,quim difcret* quanticati communcs . Quod Eu-. 
Vrimarms clidcs, vci nonpotuit , vei non voluic, vel faltcm non fecic, conor cgo 
finu ugt- f accrc in mea Logi ^i ca . ln q ua p r j mar j us f CO p US mihi propoficus • 

alius non eft , quam fub maxima , quam admicrunc vniuerfalicacc, ac- 
que ampliiudine, proponcre, acque dcmonftrarc Theoreoiata , auc 
Problemara fpcdantiaad ftriaam Mathefim . Hic fcopus Machema- 
ticorum nulli non placuit, & video cum a praecipuis Mathefcos culto- 
ribtis paftim fiiiirc laudacam, atquc adamacum ; fua cnim exccllentia, 
acquc fublimicace facilc in ocuios incurrit , atquc ad fc inuitat , cV al- 
licit ; vcrum qua: ad hunc fconum commodc ducar via , non itaobuia 
cft , ac parens, vc fponcc feipfum prodac , acque omnibus innoccfcac. 
Ex prarftancioribus Machemacicis , diuerfi , diuerfas vias elegcrunc , 
per quas , vcl ipfi ad pr*di<9um fcopum concendcrc conari func , vd 
eciam & fe defcriptas ad pofteros tranfmiierunt , vt prodcflcnt qnam- 
plurimis : iaudo finguiorum conatus, atquc ingeniofos iaborcs : feqtri 
lingulos non pofium , immd quem fequar nefcio : ctcnim cx illis , alij 
mihi vidcniur, vt ita dicam , volando propcrarc , atquc pcr acrem 
viam clcgiile , a* ccrra fublimcm ; mihi dciunc al* . Alijpcr ccrram 
properanc , fed in ipii via occurrcncia impcdimenca , ijs vc ita ioquar 
falcibus, auc fuperanc , autfaicem prarcergrcdiuntur, ad quos mihi dc- 
funt vircs . Alij quafi fubccrraneas vias omni Juminc defticuras viden- 
tnr elegilfe , cgo luccm amo . Ali; faris plana vit conccndunc , fed per 
ciscuicus , acque ambagcs cum longc excurrentcs , vc palfu mcis viri- 
bus proportionatp pcr has vias fubfcqui, nihil aliud cfset, quam nun- 

quam 
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quam finem conlequi . Hxc , auc alu his (imilia mdicia formaui de 
vijs , quas ab a.i/s mueni propoficas , auc defcripcas % eas nimirum cc- 
nuicaci mex parum conuenire ; & pofiquam cencauem varias , mihi il- PSf «•/ 
lam elegi , qux ducit per generum , ac fpecierum fcalas , ex folis en- frgffi?* 
dbus logicis compoiitas; cV quoniam encia, cx quibus prxdiftx fca- 
lx componunctir , alia nou iunc, quam qux fecundum nos encia lo- 
gica appellancur , via noftra ex folisencibus logicis compoficaeft : 
quare eciam non male videbacur dici pofle I.ogiftica , illa fcicncia-> , 
qux ex principijs fuis, fecundum Logicx reguias difcurrendo, pec 
viam ex folis encibus logicis compoficam, pergic ad rinem libi propo- 
ficum . Si paulo clarius placec intucri , parcem non poftremam illius 
vix>qux Logifticx noftrx propria cft.atque ex encibus logtcis compo- 
fica , reticfierc pocexis • quotnodo in quancicace vniuerlali, confidere- 
mus primunt gcnus quanticacis , quod in quinque alia quancicacum 
geoera fubdiuidimus , quorum alia alijs vniucrfaliora func , fingula 
camen incer fe diitinfia : his quancicacum generibus diuetfis , vlcerius 
addimus aliquas quancitatum fpecies diuerfas > ipfis generibus minus 
lace patences,qux tamen ex vlcimis quancicacum fpecicbus plures con- 
tincant: calcs quantitacum fpecies invenies in numcris , quos diuerfi 
ordinis , auc dailis appcllauimus tn dctinitione 24. & is cap.g.lib.i. 
Logifticx , qui numert , nihil aliud funt , qttam diuerfx difcretarum 
quanticatum fpecies, ftmiliter hic in fecunda parte inuenies quantica- 
tcs , tum quinti, tum fexci generis , fubdiuifas in quacuor diuerfarum 
quancicatura cJafles , qux iterum nihtl aliud funt , quam totidem fpe- 
cics quancicatum , dictisgeneribus concentarum ; in hac diuerfarum 
quancicacum fcala, ex generibus, acque fpeciebus compofita , alijfque 
nonullis his fimilibus fcalis, conlidcramus viam.Logilticx noftrx pro- 
priam , qux per hanc viam vericaces euehic ad cam vmuerialiracem . 
quamadmictunc i & rurfus ex vniuerfalionbus vericacibus defcendic 
ad minus vniuerfales , quando id circumftancix exigunc . Vcinam via 
hxc ab ali/s fuiflec cxculca ! iic enim inucniflcm »ilam magis cxplana- 
tam, & coniroodam: faceorquod cciam ali) agnouerinc diucrfa gcne- 
ra quancitatum , immo omnia illa quantitatum gcnera j qux nos ad- 
mrtimus ; fed quis vci folos conceptus expofuit , fingulis generibus 
conucnientcs ? de his dcfinitionibus , quam parum Uborent , cx hoc 
vno colligcquod intcr prxcipuos,qui hoc tempore ftriclam Mathclim 
fcnptis luis illufirarc conati funt, inueniantur, qui nondubitent pro 
nunttare , de lana caprina inltitutas dilputaciones illas cfie , in quibus 
quxritur , an angulus quantitas iit : & fi otiofum iudiccnt hoc inqui* 
rcre, non immcnto lufpicari poflum • nc quidem aliquaudo illit inci- 
difie vliam cogicatioacm , dc conceptibuiquifingulis diucrli generii 
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quantitaribws conueniant; fi vcro acfint tales conceptus, nemo non_. 
vidct, habcri non poflc cam diuerfarum quancicatum fcalam , in qua 
« - • ftacuimus partem non portrcmam illiua vi^qu* noftrac logifticae pro- 
pria eft : nf que perluadere mihi poiTum, aliquem inueniriadeoru- 
* dcm, qui maximam diucrfiratem non aduertat , inter fabricam ex la- 
pidibus artificiosc conftrui5tam,& aceruum quem prius conftituebant, 
antequampro tali xdiricio adhibercntur , autproiilo expoJirencur, 
fcalxnoftr* partes fingulxantiqux funt, apudalios eas inucni, veluti 
tumulcuarie fimul pofitas , atque in aceruum coIJcftas: ego ab inui- 
cem priusdiuifas, expolire conarus fum , & ex illis componerc infi- 
nuatas fcalas, Jogiftic* noftrx deferuientes ; qua» fcalx,noftrx logifti- 
cx eo titulo propi ix funt , quod apud ajios , quantum ego arbitror, 
non Utueniancur, atque adeo per iJIas nemo ducat, ex ijs , qui in ma- 
thematicis viam prxfcribendi aftumpferunt onuf . Alicuius etiam fca- 
lxmcminerunt Algebrar fcnptorcs , hanc nifi fallor in Gcomctricis 
progrcfsionibus confiderant : fed quid fcalx noftrx compoficx cx di- 
uerfis quantitatum generibus,ac fpecicbHS,commune cft.cum progrcf- 
fionihus Geomctricis ? vcrum huius loci non eft cum alienis mea con- 
ferrcpauca tamen hzc putaui obiter infinuanda , ne gratis omniao» 
& nullo folido fundamento innixus , videar atTerere, ab ali/s vfitatam 
non etic eam viam , quam affero canquam propriam noftrx logi- 
fticx . 

HaeSenus expofuimus prxcipuas duas partes idex noftrx Iogifti- 
cx> nimirum primarium hnem qucm fibi prxfixum habet, & viam per 
quam ducit ad prxdi&um hnem : cuxunufque pnmarium logifticx fi- 
»em e£c , qoashbct propofitiones ad ftri&am Mathcfim fpcd an tes, 
euehcre ad eam vniucrfalitaccm , quam admittunt i qucm finem , pri- 
Hnesfe. ma rium appeilarnus, qoia cWficuIcatc atqoe excellcntia arceros ante r 
JJJttS, cellit, quos fccundarios dicimus , quia minus fublimcs funt, atquc mi* 
Vftu*. noresdifliculratcsannexas habent; huiufmodi fwies iccundaiij lunt, 
cxempli gratia propofica M arhema tica Theoremata vcf Problemata 
i oluere, aut dcmonltrare, fub ea vniuerfal itatc fub qua proponuntur t 
quod minus arduum cit , quam illa ipfa ProbJemata aut Theoremata 
euchere, ad maiorem,auc maximam vniuerialitarem quam admittunt. 
Similiter finis aliquis fecundariu» eft , vnmerfalius propofitum atquc 
dcmonfi ratum Thcorema aut problema reftringerc , arque r educere 
ad minorem vniuerfalitatem r e/ui fims fecundarius, tantum cedic pri- 
mario, quanco facilius eft ex alciori montc dcfcendere, quam cniti ac- 
qne afccnderc in montem • V i a per quam ducic Logi ftica toca conft- 
ftit in fcalis generum ac fpecierum , per quas, a mious vniuerfalibua 
afcendituradraagis viuuerUUa , vcl a magis vniucrfalibus defcerv 
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ditur ad minus vniuerfalia, vcl i quantitatibus alicuius generis, tran- 
fitur, ad atquiualentes aliorum generum quantitatcs 3 per hanc viam 
itcr conficitur arre fyl logiftica; hoc eftper enthymemaca & fyllogif- 
mos. Exordium viar, vcapud alios>fic apud nos dcfumitur ab i;s,qu* 
infcientijs Mathematicis appellanturprincipia , hoc cft a definicioni- 
bus, Axiomatibus,& poftulatis . Singula qaz per Logifticx viam dif- 
currcntcm iuuant, atque diriguntad propofitum finem, vt illum , auc 
fecurius, auc compendiofius afTequatur, vel in ipfa via aliter profunt, 
non videntur fpe&are ad Logifticac Ideam , quam hic exhibendanu* 
fufcepimus : etenim fineula illa huc transferrc, non effec Logiftic* no- 
ftrae ideam proponere, ied ipfam Logifticam fcribere, quar nihil aliud 
proponir, quam, fines de quibus ha&enus egimus, viam quam com- 
pendiose cxhibuimus, principia i quibus via exordium fumit, ac de- 
nique fingula , qux difcurfus dirigunt , aut iuuanc . Ex ijs qua: dif- 
curfus dirigunt, autiuuant,nonnulIa paulo poft exhibebimus , in de- 
fcripcione illius ide* , cui refpondent duo priorcs libri noftrz Logi- 
ftica: : prius enira placet ha&enus di&is addere aliquas reflexiones , 
qua; non parum prodeffe poflunt ad maiorem intelligentiam noftrac 
Logiftic*, auc cius Idex. 

C A JP V T IV. 
Proponuntur aliquae rcflexiones . 

PRo fequentibus reflexionibus aduertendum, apud nos, ftridam 
Mathcfim fcientiam effcque; aJiter dicicurMathefis fpeculaciua. 
Obie&um huius fcientiar,fiue illa quac fpeculatur, atq; contem- 
platur, funt magnicudinis concreta generica, arque fpccifica; etcnim 
mdiuidualia eiufmodi concreta confiderare, fpectac ad Mathefim pra- 
fticam; ftri&a Mathefis, vnicc ac toca occupatur conccmplandispro- 
pricracibus.quar conueniunt magnitudinis concrecis, genericis atque 
ipecificis:ex his proprietacibus,aliquar tantumconuemunt alicui con- 
crcto fpecifico , aliac plunbus concretis fpecificis , auc cciam gencri. 
cis communcs funt ; iam vero , quar propriefates concretis magnicu- 
dinis conucnianc, & de quibus concrccis magnicudinis genericis , auc 
fpecificis verificentur,examinarc, arque ftatuere, proprium munuseft 
firiQx Mathefcos . Proprictatcs quas in fuis concretis gencricis , aut 
ipecificis cognouit ftri&a Marhciis , applicare ad magnicudinis con* 
creta indiuidua , proprium officium cft prafticar Machcfcos . Prardi- 
ctasproprictates transferre ad alia concreca,(qux uon tancum magni- 

h tudi- 
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nidinis concreta mnt, fed vt itadicam,inuoluunr magniVudinis con- 
crctnm, aut menlurantur a concretis magnitudmis) oificium eft illnis 
fcicntia: , qux appellatur Phyiico-Mathemacica, & confideratcoucre- 
ra , quz vltra magnirudinem abftra&am inuoluuut , duriticm , fluidi- 
ratem , colorem , atit fimilcs alias fonnas abftractas , fmc quibus dari 
non poflunc concrcta phvfica , hoc cffc extecnis fenfibus perceptibilia. 
Exhisobiter liccbicaducrrcre, quavia a Mathefi ftriSa tranfcacur, 
fiuc ad practicam Machcfim , fiuead Ph } ■fico-Mathejnaticam . 

REFLEXIO PRIMA. 

Quid ft euehere fropofitionem , ad maiorem , aut 
maximam vniuerfalitatem : & quomodo ad 
hoc conducat via nofirA Logifiica . 

PRopoficio cuehicur ad maiorem vniuerfalitatem, quando oftcudi- 
tur concreco magis vniucrfali conuenire proprictatem,qux prius 
cognofcebacur conuenire concreco minus vniuerfali : quocics vero 
oftendicur concretum maxime vniucrfalc , cuixxmuenic proprietas in 
propoficione affirmata de coacreco minns vniuerfali , cunc propoficio 
euehicurad rnaximam vniuerfalicatem. Excmpli gratia, Euclidcs Elc- 
mentorum fuorum libro 6- propofitione prima , docer, rriangula, & 
parallclogramma qu* eamdem habcnc alcicudinem , habere eamdem 
racionem, quam habent bafcs . Idem de folidis paralleicpipedis docet 
libro vndecimo propofirione % t, idem de pyramtdibus criangulares 
bafes habcncibus, docct propofitione 5 . libn 1 2. idem de pyramidibus 
multangulas bafes habcntibus,docec propoficione 6 libn 1 2. iam ve- 
ro triangula , tV parallelogramma, func duo concreta fpecifica , con- 
tenta concreto gcnerico , quod fuperficies dicicur ; & parallelepipeda 
acque pyramidcs , func concreca fpecifica, contcnca concrero generi- 
co, quod dicicur corpus, fiue folidum. Si propriecas diuerfis iliis pro- 
poficionibus affirmata de diuerfis concretis fpecificis , vnica propofi- 
tione fimul afHrmecur dc omnibus illiseoncrcris , hstc propofitio, 
prioribus vniucrfalior erit : & in hac propofitionc,proponencur prio- 
res, fed euecla? ad maiorem vniuerlalicacem . Vc vero huiufmodi vni- 
berfalior propoficio habeacur, requiricur concrecum , quod pauld au- 
te nominacis concretis vniuerfalius ficacque ifla omnia concineac : & 
f. hoc vniuerfalius concrecum habeacur, acque oftendatur, prardi&am 
proprieutcm conuenire huic vniuerfaliori concreco,habcbuncur prio- 
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res Euclidear propofiriones eue&ar ad maiorcm vniuerfaiiratcm Hu- 
iufmodi vniuerfaliusconcrecum.in noftra via,inuenics efle illud, quod 
appellamus produtSum ex duclu eiufdcm claflis , fingula cnim parai- 
lelogramma, & paralielepipeda, funtproduda cx dudu eiufdem ciaf- 
fis; icem fingula rriangula,& pyramides funtptoducla ex du&u eiuf- 
demclafli9,atqueadeooftendendo, quodptoduda ex du$u eiuf- 
dem claflis , habeant rationem quam habent bafcs , quando altitudi- 
ncs funtarquaies , atque ipfa produda fpectant ad idem^gcnus quaa- ' 
ti tacis, in hac propoficione , habebuntur fupracicacar Euclidis propo- 
ficiones, euecSar ad maiorcm vniuerfalitatcm . Ezrdem propoficioncs 
erunt cuedtar ad maximam vniuet falitaeem, fi ptardicta proprfetas, vel 
ccrce alccra hac vniuerfalior, oftendacur de coticrero maxime vniuer- 
fali, cui conuenic. Ex his vc opinor, nemo non intelliget, quomodo 
noftra Logifticr via, feruiar,ad propoficiones euehendas ad maio- 
rem , auc maximam vniucrlaJicacem, acque in hunc finem neceflarias 
efte cas quancicatum fpecies, atque ilia genera,ex quibug compofiea 
cft noftrx Logiftica: via . 

REFLEXIO SECVNDA. 

Qu& fint proprietates , quarum contemplatione 
occupatur Matbefs firifla . 

IN quolibcc Thcorematc fpe&anre ad ftridam Marhefim aliquid af- 
fericurde concrcto magnicudinis , fiuedicicurconcrero magrutu- 
dinis gcaerico, aut fpecifico , aiiquid conuenire . Quod dictcur con- 
uenirc concrcco, fiue quod aflenrurdc illo concreto,appcJIo proprie« 
taccm talis concrcti > quate proprieratcs quarum concemplationi oc- 
cupatur Machefis ftricta, func omnia & fola illa enria, de quibus Ma- 
thcfis inquiric, an conueniant concrcco magnirudinis : fiucomnia, & 
fola illa encia,quar in cheorematibus atfirmanrurdc concrccis magni- 
tudinis genericis,aut fpcciricis; quar encia, func concrerorum magni- 
eudinis abfttaclar forinar , fiuc prardicara; huiufmodi abftradtarunu# 
formarum , auc prardicatorum, vci propriccacum , confidero quacuor 
genera diucrfa, & cxiftimo ad aliqua cx his quatuor generibus , pcr- 
tinerc propriccatcs fereomnes quarum conccmplarioni occuparut 
firicla Mathefis . Primum gcnus formarum abftractarum confidcro 
confticui ab abftra&is rclacionibus magnitudinis; per abftradam rela- 
tioncm magnitudinis, inccliigendo iilam relacioncm abftradam , quar 
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requiritur, vt vnum concrccum magnicudinis, poflTt incelligi maius , 
vel minus, alccro concrcro ciufdcm gcncris, vel cerce illi xquale . Sc- 
cundum gcnus formarum abftra&arumjconfidero conftitui, i compo- 
ficionibus abftra&is : pcr compofitionem abftraSam intclligendo il- 
lud a quo vnum concrecum magnitudinis poteft dici hoc vcl illo mo- 
do compoficum,auc produdum per addicionem , fubtradionem , du- 
ctum, vel reduftum. Tcrcium genus formarum abftraCtarum apud me 
conftituicur , ab cxcenfaonibus abftradis : vbi pcr abftra&am cxcen- 
fioncm incel jgo illud i quo vnumconcrerurn dici poreft hoc vel illo 
modoexccnfum : & piuraconcreca magnicudinis poflbncdici eodem, 
vel diuerfb mcdo exccnfa . Quarcum gcnus formarum abflradarum 
conftituitur, a difpoficiouibus abftractis : per difpoficionem abftra- 
ctam incelligo illud, a quovnum concrecummagnicudinis poccft dici 
hoc vel illo modo difpofitum, cum alccro concrcco magnicudinis i pu- 
ta non iociinacum , vel hoc auc illo modo inclinarum ad alcerum. 
Quacuor generibus formarum abftraCtarum hic enumeraris, arbitror 
concineri prarcipuas omnes formas abflra&as , quas in fuis concrctis 
confiderac Mathefis ftricla • adeo vcin fuis cheoremacibus , de aliquo 
concceco magnitudinis vix afrirmetaliquamformam , qurhisgenc- 
ribus non concineacur, auc non fic aliquld refulcans cx pluribus formis 
concencis his gencribus: ExcmpJi gracia, quando vnum rriangulum 
rcdilincum dicii ur fimile alceri triangulo, abftratfa fimilicudo , quac 
de triangaJo afiirmatur, eft veluti aliquid refulcans ex abftracta rcla- 
cione magnicudinis redarum linearum cerminancium triangulum ! 
quarabftrada rclatio magnitudinis ipedac ad primumgenus forma- 
rum abftra&arum ; iccm cx excenfionc abftra&a , auc ipfius triangulf, 
auc ccrminorum eius ; quac exccnfiones abftrae"ttr, ipectanc ad cercium 
genus formarum abftradarum. Denique ex abftra<fta difpoficione 
terminorum : qua? abftracla difpoficio percinecad quarcum genus for- 
marum abftracWum: etenim vcvnum criangulumreAilineum dicacur 
fimile alccri, requiritur prarcise Sc fufHcic.vc fingula Jaccra vnius crian- 
guli finc proporcionalia fingulis laceribus alcerius crianguli , quod 
fieri non poteft , nifi habeant eamdem abftra&am relationem magni- 
tudinis . Prarterea , vt vcriufque trianguli lacera finc re&a : & vtriuf- 
que crianguli fupcrficics fic plana • Denique vc proportionalia vtnuf- 
que trianguli lacera, arquales angulos facianc,acque adeo ad inuicem 
aequaliccr fint inclinaca i vel xqualicer aperca . Vc aduercas vcra cHc 
qu* hic diximus de criangulis fimi.ibus , confulere polles libri fexci 
Luclidis definicionem primam . Si vlcerius apud didtum auchorein 
placcaccxpcndcre quomododcflniancur numeri fimilcs, aucduocor- 
porafimilia, atqucex hisdcfinitionibus fimilium quancicacum con- 
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cludere, quid prxcise & adxquate requiracur acque furficiac, ad con- 
ftituendam (imilicudinem abftra&am , a qua quoduis concrecum ma- 
gnitudinis, poflicdici fimiie aiicui alceri concreco : aduerces , fimiiia 
dici iUaconcreca magnicudinis , qux ab inuicem non alicer differunc, 
quamquod vnum alcero maius fic auc minus; quod fi verum eft.cciam 
verum cric, incer duo magnicudinis concreca (imiJia , nuliam inuenirt 
diuerfieacem confiderabiiem a ftri&a Machefi, diftin&am a diuerfirace 
magnicudinis calium concrecorum • Prxcerea ex ijs qux paulo ance* 
diximus de criangulis redilineis fimilibus , facis conitac , ad illorum 
fimilicudinem requiri conuenienciam quo ad formas abftrae"tas,primi, 
cercij, & quarci generis. Icem ex deHnicione 21. Jibri fepcimi Euclidis 
facile colliges, rcquiri primi Sc fccundi generis formas abftra&as , vt 
aliqui numeri pofsinc dici fimilcs . Denique eodem modo examinan- 
do definiciones reliquas , in quibus agicur de concrecii magnicueiinis 
(imilibus, concludes, ad hoc vc quxlibce duo concreca magnicudinis 
dicancur fimilia, fufriccre, quod non differanr, quo ad formas abftra- 
ftas fpcctances ad quacuor formarum abftradtarum genera paulo antc 
cnumerata , ex quibus formo fubfequens argumencum . Incer duo 
concreca magnicudinis qux appellancur fimilia, nulla inuenicur diuer- 
licas confiderabilis a ftri&a Machefi, nifi quod vnum alcero maius fic: 
fed vcduo concreca magnicudinis dicancur fimilia, fufficic, vc non ali> 
ter differanc quo ad formas fpe&ances ad quacuor formarum abftri- 
darum genera paulo anee enumeraca , quam quod vnum concretum 
altcro maius fic; ergonon inuenicur vlla diuerficas confiderabilis a 
Mathcfi ftrifia , atque diftintfa i forma abftracta a qua vnum concrc- 
tum altero maius dicitur, qux non habeatur i formis fpedancibus ad 
quacuor formarum abftra<3arum genera , paulo anteenumeraca . An 
argumencum hoc Jegicimum fic , an legitimc concludat, vel eius prx- 
roifix prius feparacim propofitx, acque hicaflumpcx , vcrx finc , non 
diipuco : argumencum ideo cancum acculi , vc breuiccr infinuarem 
aliquam caufam, cur non enumerem piura quam ouatuor gencra for- 
marum abftra&arum , qux in ftriclx machefeos Theorcmacibus affir- 
mencur de concretis magnicudinum : & ne videar hac in parte recede- 
re a bcneplacicis anciquorum . Pro maiori acque clariori intelligentia 
eorum quxhic diximus, proderic fubfequcns reflexio , nobis non v«o 
ex capite vtiiis . 
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REELEXIO TERTIA. 

Quomodo firicia Mathcfis conucniat cum artc 

ftatuarta . 

9 

SCio Machefim ftriSam fcienciam efle , quar cercicudine , atque in- 
rallibilicace , fuperet naturales fcicncias omnes : maximamque di- 
uerfitatem intercedcre, inter quamlibet fcienriam, & arcem quamcan- 
que, cxiftimo tamca non parum prodefle pofle, ftri<Sar Mathcfcos cum 
ftacuaria arte comparationem , pratfercim ijs, qui via noftrar logiftic* 
propria, aflcqui volunt, ftrictat Mathefcos noticiam. Confidcrafi 
placet artem ftacuariam quar vcrfatur ctrca cretam,atq uc cx fola creta 
cfformat ftatuas, fiue opera ftatuaria . Hac artc ex crcta efformancur 
quarcunque opera ftacuaria, addicionc, fubcraotione , exreufione, con- 
rra<5tionc . Har quatuor operationcs ftacuariar , arti furaciunt , vc ex 
creta efTormec quodlibet opus ftatuarium : atque finguiat illae onera- 
tiones requiruntur ab arte, Iicet fingula: quouisin cafu neceflariat 
non fint . Exempli gracia vt arce ftatuaria , cx crcraceo globo eflbr* 
mctur Leo cretaceus : primaiuffidt,vcglobocrettceo debtto modo 
& ordinc addantur crcca; partes, dcbiro modo excenfar , atque termi- 
naear . Vel ccrte vtdebico modo, & ordine fuberahancur , partes dc- 
bito modo exceniar, atque cerminaear. Tcrtio furricit vtnulia fafia 
additione aut fubcra&ione parcium, debito modo & ordine exeendan- 
tur , auc concrahanrur parres creiar quar prius globum eflformabanr. 
Quarro mfficic, vcparcimaddcndo, vel fubtrahcodoparccs, parcim 
cciam cas cxtcndendo auc concrahendo , efliciacur , vt firiguia? dcbico 
modo extcnfz fiuc ac cerminatar » cV debito ordinc coharrcant . Prarte- 
rca , fi ex globo crecacco Leo erTormanaus fit, necclfaria cnr partium 
additio , fi prarfcribaeur condicio prohibens mutacionem in parribus 
glpbum efformancibus « vel exigens Leonem maioris moiis , quam 
fit molcs oiobi cretacci . Similicer parcium fubtra&io neccflaria erit » 
fij>ra:fcribatur condicio exigtos Leoocm minoris molis > quam fic 
molcs globi crccacci . Pari modo partium cxcenfio , acque concra- 
dio necefiaria eric , fi prarfcribacur condicio prohibens parcium globi 
ab inuicem fcparacionon»^ Srridia: Machefi inferuiunc quacuor diucrfa» 
operaciones, nimirum addit§o ; > fobtracxio, ductus, &redufius: a 
quibus operationibus,.Logifticar noftrar exordium fumimus, prar- 
miflis tancura, quat fpecrauc ad fcriptioncm , quim maioris commo- 
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ditacis gracia ailumit : ctenim dc hac fcriptione agicur capice primo 

libri primi Logifticz : atque eiufdem libri capice fecundo, fermo 

nobis eft , de prxdi&is quacuor operacionibus , quo locoductum 

appellamusmulciplicationcm,& rr ludum dieimUsdiuifionem : prz- 

terea enumeracis quatuor operationibus addimus radicis extradio- 

nem , /edhzcnoneit nifi aliqua (pccies diuifionis , auc reduftioms, 

quemadniodum ductus a nobis nominaci in epiftola ad amicum , func 

diuerf* fpecies du&uum . H;s breuicer praenocacis , quemadmodum 

paulo ance enumeracar quacuor operaciones ftacuari* (ufficiunc acquc 

rcquiruncur.vc ex creca efformecur quodais opusftatuarium.ira eciam 

videcur verum , prardietas quacuor operatione; Machcfi inferuiences 

fufHcere & requiri, adproductionem cuiufuis concreci magnicudinis, 

ex maceria adconcreci produCtionem neceiTaria , fiue ex ijs circa qux 

prardicftx Machcfeos operaciones lniticui pofTunt , quarque in Machefi 

dici poftent maceria caJium operationum, ficuc creca.de qua ance egi- 

mus, eft maceria opcracionum ilatuariorum , quas prius enumeraui- 

mus . Indicacam inter ftriclam Mathcfim & arcem llacuariam conue- 

nientiam , pluribusnonprofequor, fatis enim exiftimo eam leuicer 

indicafle ; illi addo alceram . Confiderencur duo opcra ftacuaria A & 

B conftru&a ex creca, acque habeanc fequences condiciones : primo 

vc fingulis diucrfis parcibus operis A, refpondeanc oprris B parces 

diuerfe, acque proporcionales . Secundovt illar parces proporciona- 

ies,eodem modo.peroperarionesftacuarias, in vrroquc opere A & B 

produ&ac finc . Tercio vc lincar auc fnperficies, cerminances prxJictas 

parces proporcionales , eamdem habeanc excenfioncm , puca recta n, 

circularem, ellipcicam, auc aliaquacunque vocc exprtmibilem. Quar- 

co vclinearautfuperficies cerminances prxdiftas parces proporciona- 

les 1 eafdem incecfe habeanc difpoficiones in vcroque opere A B. 

Quinco vc coca excenfio operis A. non iTc maior neque minor, coca cx - 

cefione operis B.Si duo opera ftacuaria A & B habeanc prxdi&as quin- 

que condiciones, ars dicecur in iliisduobus operibus , bis idcm, acqus 

codcm modo produxifte : neque illaduoopera erunt incede dftient» 

quo ad aliquid, quod ab arce depcndec , auc confideracur ab arcc : ac- 

que opera llla ftacuaria A & B . erunt fimilia , fimilicer p odudta 5 8c 

eciam xqualia. Si vero defic fola quincacondicio, tunc quidem crant 

inxqualia, fed camen erunc & fimilia,& fimiliccr producra : nam xqua. 

Jicas operum A & B , 4 folaquincacondicione , adrquare dcpcndeti 

Pari modo, an fint fimilicer, vel non finc fimilicer prodncta, adxquacc* 

dependec a fecunda condicione • qux fi fola delic , non eront ftnroi tcr 

producla , adhuc camcn erunc fimilia , & xqualia . Deoioac an iUa 

duo opera finc £milia> vel non fint fimilia , adrquace' depcndcc cx pri- 
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ma, tcrcia, & quarca condicione, ex quibus fi vna defit, opera illa non 
eruoc fimilia . 

Quod hic diximus de duobus operibus ftatuari/s , etiam verum 
eft , de duobus concretis magnitudinis fpc&ancibus ad idcm gcnos 
quanticatii . Immo fi rcfic expendas , quar prarcedenti rcflexiono 
diximus de concrecis magnitudinis , fiue propriecactbus , quar in his 
confiderantur a Machrfi Oriaa , aduertes nos hicde operibus ftacua- 
ris dixiffc , quat illic dida funt de concrctis aagnitudmis . Prseterea 
fuo loco conflabit, quomodo per quatuor operacionesLogifticas , 
hoc eft per additionem , fubtractioncm , du&um, atque reducjtum, 
producipoftlnr quscJibet quanticaccs , quati Mathefi confiderantur ; 
quemadmodum per fupra memotatas quatuor operationes ftatuatias 
producuntur opcra ftatuaria . 

REFLEXIO QVARTA. 

ln qua notantur aliqua circa frofofitiones , aut 
■propofitionum dtmonftrationes vfitatas in 
firifla Matbefi. 

CErrum eft ab omnium condicore Deo,rationaIi naturarconceflas, 
atque immediatc! infufas efle cognitiones aliquarum vcricacum 
iimplicifiimarum ,atquc adeo euidcntium, vt intelie&us bcne difpo- 
fitus , faJfam seftimarcnon poflirpropofitioncm, in qua huiufmodi 
veritas afleritur , dummodd propofitionis fenfum aflequatur. Hu- 
iufmodi veritates dkuntur maxime fkie per fe hocsc , i quibus mul- 
tum diffcmnc vericates , qaat non per fc * fed per alias magis ciaras, 
atque patentes veritates , innotefcunt . Priores vcritares , vtpote ma- 
ximc & per fe not* , nullo difcurfn aflequimur t fed ez fblo narursc 
rarionalis lumtnc, fiunt cognitse: neque probari pofiunt, aut difcurfu 
aliquo inferri , ex alijs , quar notiorcs fint , aut raagts clare* pateant. 
Pofteriorcs , vtpote non maxime atque per fc notsc , difcOrfu aflequi- 
mur , & probari poflunt , atquc difcunu infcrri ex aUs/s , qose notio* 
res fint , 8c magis clarc" pateant : atque non folum lumen rationali 
naturse inrufum , ied hnic lummi coniundus difcurfus, neceflitare 
poteft intellecwm » vtaflenmro prsebeat propofitioni , in quahuiuf- 
modi vericas afferitur. Prooofitiones Mathemaricse aflerentes ali- 
quam vcritatem, per fe, fiuc iolo iumine naturas noram , appellantur 
axiomatarigorou, fi afferanc aliquam vcritatcm ipcculatiuara di- 
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nerfam i poflibilitate . Vcrum dicuntur poftuiata rigorofa fi aflerant 
aliquid eiie poflibilcfiue fieri pofle . Excmpli gratiapropofitio afle- 
ren$ , quod fi acqualibus arqualia addantur , tota erunt arqualia : eft 
axioma rigorofum . Propofitio aflerens a punoto ad punfcum redam 
lineam duci poflc, eft poflulatum rigorofum . Propofitio aflerens ali- 
quam veritatem fpeculatiuam non per fe > atque folo lumine naturar 
cognitam , vocaturTheorema ; fi vcr6 propo/itio nihil aflerat , fcd 
aliquid inquirat ac petat, exempli gratia, quomodo aliquid fieri pof- 
fit, vocaturprobiema . Principium vocatur , quod fine vJtcriori pto- 
batione aflumitur in difcurfu , quia cft illud a quo difcurfus prmci- 
pium , fiue exordium fumit . Harc principia diftinguuntur in rigoro- 
f* * & hypothetica . Principia ngorofa mm definiriones , fiue termi- 
norum expofitiones : item axiomata rigorofa : irem poftuiata rigo- 
rofa. Principia hyporhetica funt Theoremata eV Problemata pro 
principi;s adhjbita, fiuc afliimpta in difcurfu , fed nulio legitimo 
difcurfu ftabilita . 

Demonftratio,eft difcurfus in quopcr fyllogifmos , vcl enthyme- 
mata , aliqua propofirio Icgitimc" infcrtur* cx alijs propofitionibus . 
Demonftratio rigorofa , eft demonftratio in qua nihii aflumitur prac- 
tcr rigoro/a principia , aurpropofitiones ex folis rigorons principijs 
demonflratas . Demonflratio non rigorofa , eft demonitratio in qua 
afliimitur aliquod principium non rigorofum , aut propofitio tan- 
cum ex hypothetico princtpio deduda . Tam rigorofat , quam non 
rigorofae demonftrationes , aliar dicuntur poficiuat , alia? dicuntur ne- 
gatiuat. Demonftracio pofitiua appeliarur inquanon inferturpro- 
pofitionis vcritas ex eo quod cum eius falfitate connexum fit aliquid 
lmpoflibile. Demonftratio negatiua eft in qua inferturpropofitionis 
veritas , cx eo quod cum eius falfitate connexnm fit aliquid impofti- 
bile. Interpofitiuas & negatiuas demonftrationes , non folum inter- 
ccdit magna diuerfitas , vcrum ctiam pofitiuar dcmonftrationes , tan- 
tum sftunabHitate fuperant negatiuas , vt de Mathefi bene* meriri ha- 
beantur, quipro negatiuis anriquorum Mathematicorum demonftra- 
tionibus , pofitiuas fubftituerunt . In Euclideis elementis fatis fre- 
quenter proponuntur negatiuae demonftrationes ; i me vix aliar adhi- 
bentur quam pofitiu* ; quare fi negatiuarum demonftrationum exem- 
pla dcfidcras, Euclidem poteris confulcre , apud quem negatiuadc- 
monftrationeprobatur libri primi Theoremaprimum, tertium, quar- 
tum, quintum, &c. vt pofitiuarum demonflratiomim exempla habeas, 
potcris accipere quoduis theorema nottrae Logifticae , aut huius idiar. 

Quantum rigorofar demonftrationes excellentiores fint demonftra* 
tionibus non rigorofis , cx ailatrs definitionibus fatis manifeftc; patet. 
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Non immericodubirari poUer, an demonftrationes dici debeant, qu* 

rigorof* non funr i verum fi exdemonftracionum numero reijcianrur 
illx quar non funr rigoroljc , fufpicor quod facilius mihi forer»ab an- 
riquisacque modernis Machemaricis demonftraras propoficiones, in 
vnum volumen cransfcrcndo de(cribcre,quam non demonftracaspro- 
pofirioncsdclere . Hoc tamen non aduerfatur prarrogaciuar cercicudi* 
nis, acque lofalli bilicaris , qua inccr cxreras fciencias narurales ex- 
cc'lic Mathefis ; eccmm propofitiones poflunc efle certar , acquc infaJli- 
biles, licec nequc per fe norar finc » ncque rigorosc demonflrarar . Si 
ira placet , accipe quamlibec cx aUertionibus vniuerfalibus a mc pro- 
pofitis in I hcorcmare primo appendtcis Iibri fecundi Logifiicar . & 
negleclademonflratione quar ilJicaftercur.pro valore Jirrerarum A & B 
fumc pro libiru quofcunquc duos numeros vulgares, arquc exponen- 
do vtramque zquationis partcm , aduerre, vcrum arquales finc : fi hoc 
modo diucrfos lcmpcr numcros aflumendo pro valore litccrarum A& 
]*>, fcmper inucnias ambas xquacionis partes incerfe arquales cfie , hac 
expcricncia facis ccrco acquc infallibiJitcr confiabic aflcrcionis vcricas i 
camen pcr itcracam huiufmodi experientiam.afiercio non tric demon- 
ftrata , fed reddi porcfi ram ccrca acque infallibilis , quam cercum ac- 
que infallibile efr lignum comburi ab igne , folis radios calorem pro- 
ducere, ex eadcm arbore gcnerari folia , florcs & fru&us, cVc. qua* ve- 
ricaces nulia dcmonftrarione flabilirat func , fcd non alircr quam mul- 
tiplici expericncia comprobatar , numerancur inccr vericaces adeo cer- 
ras arque infaijibilcs, vc facilius inuenies , qui ipfa rigoroia principia 
Machcfeos in dubiun reuocec, quam qui circa didas , auc his fimiles 
yericaccs, dubirationem admiccac . 

C A P V T V. 

Proponitur Idese Logiftica: pars , cui relpondent 
duo priores libri noftra Logifticae . 

VEnio nunc ad LogifHcar noftrar ideam aliqttam parrialerri, hoc 
eft ad illam ideam cui refpondcnc duo priores 'ibri noitrar Lo- 
gtfticar. Inhislibris potiilimum confideramus , duo quancicaeum 
genera, nimirum quanciracem difcrecam , acque vniuerfalem ; ecenim 
priores illi duo libri ad cyrones fcripri func, quibus ance omnia vide- 
bacur proponenda confiderariodifcrecar quancicacis,qur minores dif- 
rlculraces armexas habet ; & eriam cx eo capice commodior eft » arque 
cradtabilior, quod ab ipfa infantia numerisaflueci, facilius pcrcipian- 
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rardifcretar , quam rcliquarquantitaces; acquc tunc clariflime incellt- 
gancur quantiracum proportiones » quando in numeris proponuncur. 
Difcrccx quanciracis confideracioni, addo confideranoncm quanrita- 
tis vniuerfalis , vt fic doceam > faltem ad vnum alccrumuc paflum af- 
cenderd aucdefcendere per eam viam, quam fupradiximus propriam 
efle noflr x Logilhc* . In przdidis duobus prioribus libris noftrar Lo- 
giftica? 1 conlideramus tres diuerforum nnmerorum clafles • nimirurq 
numeros vulgares, denominatos,& radicaies : quar tres clafles nume- 
rorum, func rrcs diucrfat fpccics difcrecarum quantitatum , in quas 
adxquare diuiditur difcreta quantitas, pro vt hic confideracur ; adeo 
vt idem flgmhcetur quando dicicur quiiibec numerus, & quando dici- 
tur cuiufuis claflis numcrus . Cuiufuis claflis numcri vlcerius (ubdi- 
uiduncur in aiias fpecres, puta in poflciuos & negatiuos , acque has & 
alias numerorum fpeciesdefinitas habes in dttiis libcis . £x his dif- 
crecarum, auc cciam vniuerfalium quanciracum diuerfis fpecicbus* ac- 
que ex duobus quancicacum generibus; nimirum ex quancicacc difcre* 
ta & vniucrfali, compofiraeft fcaia , fiue via , prioribus libris conue- 
nicns ; corumdcm librorum rinisprimarius, aiius non eft , quam pro- 
biemaca aut theoremata Arithmecica euehcrc ad eam vniuerfalicatem 
quam admittunt. Lx fccundarijs rinibus vnus cft , Arithmetica pro- 
bicmata aut cheoremata , arte fyllogifticafoluerc aut demonftrare, 
lub ea vniuerfalitace iub qua proponutuur. Alccr rinis fecundarius 
eft, probiemaca conucrcere in Theoremata. Vcad hos propoflcos fiues 
commode deducam tyroncs , prius aggredior (oiam folucionem pro- 
blemacum quar innumcris vulgaribus proponuntur, & docco hanc (o- 
iucionem infcrrc arce fyliogifiica . Dcinde oftendo , quomodo iiia 
probiemata advuigares numerosreftriAa,euehancur ad maiorem vni- 
uerfaliraccm . Denique crado quomodo ex illis vnitterfalioribus pro- 
blemacibus eruantur theorcmaca eamdcm vniuerlalitatem habcncia, 
atque fub taii vniuerfaiicace demonftrentur . Habes hic fines nobis 
propoficos m duobus primis T.ogifticar iibris: habes eriam fcalam.fiue 
viam , per quam pcrgimus ad propofttoi fines ; vt vcro diftindius ap- 
parcanc rcliqua , quar pcr hanc viam properantem iuuanc, obferuari 
potcft , quod cap ; re nono libn primi Logifticx proponacur moJus 
maxrme vciiis infticucndi difcurfus , vc pcr iJlos infcracur foiutio pro- 
blematisqtar dcfidcratur. Huuc modum inftituendi difcurfus logi- 
(licos , appellamus rcgulam Logiftic* , quia dirigit rales difcurfus. 
Mediamaxime vcilia.pro inftiruendis Logifticis difcurfibus.contincn- 
cur octo ptioribus capitibus eiufdem iibri prinii , & (untilia quchic 
fequuntur. Pnmo » modus legendi quoslibec numeros Logiftica fcri- 
ptionc expreffos . Item modus reprafentandiLogiihca fcnptione 
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quoslibcr numeros . Vbi logiftica fcripcio appellacur, illa, quam no- 
bisplacuit afiumere pro noffra logiftica . Harc fingula habcs capice 
primo noftrar Logifticar . Sccundo • modus Logiftice (cribcndi produ. 
clum quod nafcicur cx adiitione, fubcradtionc , multiplicatione,auc 
dtuifione, quorumlibecduorumnumerorumlogifticorum . Iccmmo- 
dus icribendi.quamiibeccuiufuis numeri radicem,hxc docencur capice 
fecundo libri primi . Tertio , modus reducendi Logifticas fcripnoncs 
longiores auc miaus commodas, ad alias fcripciones logifticas.idem, 
bceuius auc commodius reprarfcncantes . Hoc parcim habes capice 
rercio libri primi , parcim etiam in appendice libri primi . Omnia ta- 
men cicacis locis non afferuncur quar ad calem redudionem prodelfe 
poccranc • cimcbam enim ne mulcicudine cyroncs obrucrcmpocius , 
quam uiuarem . Quarro, modus cransferendi quemuis numerum cx 
vnaxquacionis parce ad parcem oppoficam, non camen viciaca arqua^ 
cione . Hanc numcrorum cranfpoficionem vocamus Ancithcfim , pro 
qua capice quarto libri primi afterimus quae tyronibus videbancur iuf- 
ftccre . Quinco , modus rcducendi arquaciones longiori fcripcione io- 
gidica exhibicas , ad alias , exhibicas breuiori, auc commodiori ftri- 
pcionc i de quo agitur capice quinco libri primi . Sexco, modus rciol- 
uendi , fiuc exponendi numeros dcnominacos auc radicales , hoc eft 
numcrorum denominatorum auc radicaiium redu&io ad vulgares nu- 
meros^ de quo agicur capicc fexco Jibri primi. Sepcimo, modus re- 
folucndi arquationes: de quo agicur capice fepcimo librt primh vbi 
camcn rigorofisrefolucionesnon arTerimus,nifi profimplicibus arqua- 
cionibus . Pro aliquibus arquacionibus compoficis feruiencem rigoro- 
fam rcfolucionem, habes in quarca parce cpiftolar ad amicum fcripcar. 
Oftauo priucipia infcruientiadifcurfibus Logifticis age*cibus de quan- 
ticate cufcreca aut vniuerfali, & nonnulli propoficiones , potifsimum 
vtilcs , vc cx arquacione confiftence inccr duas proporciones, inferacur 
arquacio conftftens incer duas quancicaces. Aut viciiiim,cx arquacione 
confiftcnce inccr duas quancicaces , inferacur arquacio confiftcns incer 
duaspropomones.Hecproponucurcapiceodtauo libriprimiLogiftic?» 
quo loco plura principia non videbacur neceftarta pro duobus priori- 
bus libris,nifi forcallis illa quf facilc habcri pocerac cx noftris elcmcn- 
cis Gcomecriar planar. Mcdia ha<3enusenumcraca,acque feruiencia.pro 
difcurfibus Logifticis; fubfequicur LogifticasreguIa,ipfosdifcurfus di- 
rigens . Poft harc libro fecundo proponuncur varia problemaca , fiue 
exempla, in quibus apparec, quomodo prardicla regula logifticosdil- 
curfus dirigac , & pco calibus difcurfibus feruiant medta paulo ance 
cnumeraca . In hunc modum cradicis quar cyronibus fufticiunr ad fi 
ncm illum Iccundarium , qui confiftic in folucionc prob!cmacum,quar 
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in numeris vulgaribus propofita funt, pcrgnnus ad finem primarium, 
atque problemaca prius propofica in numeris vulgaribus, docemus 
eueheread maximamvniuerfalitatem>quam admictunt;inquem finem 
tria problemaca libro fecundopropofica in numeris vulgaribus, refu- 
muntur in appcadice eiufdem libripagina 87. & SS , quo loco illa 
propono, & foluo fub maxima vniuerfaJicace quam admitcunr . Expe- 
rientia didici Logifticz noftrx ft udiofis, prardicta tria problemata vni- 
uerfalia abunde fuffjcerc : vt reliqua problemata Iibro fecundo pro- 
pofira,acquead vulgares numeros reftrieTa.euehancad eamdem vniuer- 
falicacem : atque ica in Logifticas via > ad aliquot pafliis ambulare dif- 
cant . Pauld ante* mcmoratis tribus problemacibus vniuerfalibus, ad- 
do totidem theoremata vniuerfalia, qux ipfis problemacibus rcfpon- 
denc, haec theoremara imicando, nondiftkulcer ex fingulis problema- 
tibus, ad maximam vniuerfalicaccm eue&is , thcoremaca deducunc: 
atqucilla fub eadem vniuerfalitate demonftrant . Ex magis vniuerfa- 
libus theorcmatibus.defcenfus ad ea quat magis reftrifta funt , mino. 
rem habetdifficnltatem : talcm defcenfum aducrccre poceris, in fingu- 
lis folucionibus problematum libri fecundi, in quibus citantur , atque 
afiumuntur thcorcmata appcndicis eiufdem libri. Ha<5tcnus di6}a 
fufficienc pro expofitione illius idcr particularis , oui antc diximus 
correfpondcre duos priores Jibros noftrx Logiftica:,in qua idea obfer- 
uari cupercm , quam facilis cranficus fit a problematibus ad vulgares 
numeros reftrictis, ad problcmaca vniucrfalia, vel cciam ad vniuerfalia 
thcorcmaca, acqoe adcoquam commoda fic illa pars.viae noftr* Logi- 
fticar, quar fpedtat ad hanc parcicularcm ideam.rdiquar parces ciufdcm 
\ix mihi non videnrur magis difticiles , fed longe magis vtilcs , vc fa- 
cilc apparcbitex fubfequeatibus partibus idcac noftras Logifticat. 
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PRoponuntur varia principta magis proprii fememia tradendit in /e- 
quentibus parttbus , nimirum definttiones, axiomata , populata, atque 
bypotbefes . His adduntur qua ad pleniorem ftngulornm tntetligentiam vi- 
dentnt condncere . Praterea Matbematkam quansttatem prius diuidenda 
in genera ; ae deinde ipfa generafubdtnidendo in aiiquas fpecies, fiue diucr- 
farum qnantitatum claffes , praparo fcalam compofttam ex dinerfis quanti- 
tatum generibns & fpeciebus > qua fcala , tanquam via vtitur noftra logi- 
fitca, vt difcurrendo,d mtnus vmuerfalibus ad magis vntuerfaiia afcendat : 
vel d magis vniuerfaiibus deftendat ad minut vntnerfalta l vei dquanti- 
tate vnius generis, perueniat ad aquiualeutem aiterius generis quantitatem. 

CAPVT PRIMVM. 

Quantitas Mathematica diuiditur in fex diuerfa 

quantitatum gcnera . 

Vancicas Machematica ( hoc eft quancitas de qua agit 
Machefis ftriola • & a nobisfine vlla itftrictione quan. 
tiras appellatur ) efi concrecum magnicudinis . Circa 
hanc definicioncm fl plura dcfidcras , confulcre pote- 
ris praccedencem parccm , vel appendicem libri fc- 
cundi noftrse Logiftic* ; Vbi etiam inucnies, quat hic videri poncnr, 
deeflcad plenam incelligcntiam quancitacum , ex quibus conftiruun- 
tur fingula genera quse enumcramus; Erenim fex diucrfa qoantica- 
cum gcneraadmiccimus,quorum primum amplcctitur omnes , eV fo- 
las quancicates vniuerfales . Quantitas vniuerfalis eft concretum tria- 
$nicudinisnonreftri<2um. Quancicas primi generis , fiue vniuerfa- 
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lis 1 diuiditur in quancicacem difcrecam , & io quancitatem conci- 
nuam . Quancicas difcrcca cit concrecum difcrecionis . Quancicas 
conrinua elt concrecum excenfionis. Secundum genus quancicacis 
ampiecticur omnes, Sc folas quantitaces difcretas : quia difcreca-» 
quantitas vlterius non fubdiuidicur in diucrfa gencra difcretarum 
quancicatum . Tercium genus quancitatis ampfeclitur omnes , & fo- 
las quancicaces continuas non rellnctas : quia quanciras continu<Lj 
fubdiuiditur indiuerfagenera quanticacum continuarum : nimirum 
inlineas, fuperficies , <W corpora fiue folida . Lmea dicitur quanti- 
tas continua habens vnicam extenfionem : fiue concrctum Iongicudi- 
nis . Superficies dicitur quantitas concinua habens duas cxceniiones, 
fed non plures : fiue concrerum longicudinis & lacicudinis . Corpus 
fiue folidum , eft quantiras habens criplicem excenfionem : fiue con- 
cretum longicudinis , Jacitudinis , atque alcicudinis ■ Qtiarcum ge- 
nus quantitacis amplecticur omnes & folas lineas . Quinrum genus 
quancicacis ampledtirur omnes Sc folas fuperficies. Sextum gcnus 
quancicatis amplctfticur oninia & fola corpora , fiuefolida. Circa~i 
voces longicudo , lacicudo , alcicudo , aduertcndum illas voces fub- 
inde intclligi in concreco , fic vc longicudo idcm fignificcc , ac con- 
crerum longirudinis : & fimilitcr laritudo , vci altitudo , idem fit, ac 
concrctumlatitudinis , vel alticudinis. Subinde prardictar voccs fu- 
muncur in abftrafto » vt Iongicudo fic illud a quo aliquid dicitur lon 
gum, Et fimilirer lacicudo , velalcicudo fic illuda* quo aliquid dici- 
turlacum, vel alcum. Voccs illsr fumuncur inconcreto, quando 
dicicur cxempli gracia , quod fupcrficici, auc corporis longitudo , vel 
lacitudo fic linea, vel acqucrur lincar. Pracdicr* voces fumuntur in»» 
abftraclo i quando dicicur exempli gracia , quod fuperficies , vel cor- 
pus habeat longicudinem , vel lacicudinem • Quando ex ipfa loquu- 
tione facis patet , an dictzvoces intclligendar finc in concreco , vel 
abftracto , non eft occefie id vJcerius dccJararc : hinc nos in dcfini^ 
tione lincar , in quadicimus lincam efle concrecum longirudinis, non 
addimus , quod ficconcrecum longitudinis abftra&e: idenim ex ipfa 
loquutionc facis pacec ; quando abalijs definirur linea,dicendo quod 
fic longirudo laticudinis cxpcrs ■ ex ipia loquutione non conftar , an 
de abftracta , vcl dc concreca longirudine a^ rmctur , quod fit linea; 
qua de caufa nobis non placer hic loqucndi modus arquiuocarioni cx- 
pofirus . iEquiuocatio collerecur diccndo, quod linea fir coocrera_j 
longitudo, expers Jatitudinis . £c quoniam maximc abhorrcmus 
arquiuocaciones in finguJis Joquutionibus , & prarfercim in dcfinitio- 
nibus, rcqmrimus illa quar fufriciunt ad tollcndas axjuiuocationes : 
ne tamcn tam lufta noftra peticio , nimium aduerfareror Joqucndi 
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modis in Mathefi paffim vfitaris : prardiSis vocibus , ali/fque fimili- 
bus , duplicem fenfum conccdimus , vt non minus incciJigi poffinc in 
fenfu concrcto , fiuc vtconcretumfigni/iccnt, quam in (enfu abftra- 

€to , fiuc vt fignificcnt folam concrcti formara : U cantum pctimus > 
vt non adhibcantur nifi in circumftantijSi cx quibus fatis conftet, quo 
fcnfu intdligcndarfint, nififortcplanc* indifFcrcns fic, quo /cn iu in- 
tclligantur : quar cxceptio , locum non habet in dcfinicionc Jinear.qua? 
afferit , quod linea fic iongicudo expers latitudinis I fic enim pcr li- 
neam incelligi pofiec abftrafta longitudo : quo pofito , qui cx fuper/i- 
cic tollcret ipfius fupcficici Jineam , cx fuperficie tolleret abftradam 
longicudinem fuperriciei: fed qui ex fuperficie coIJeret abftradtam 
longitndinem fuperficici , faceret vt fuperficics defineret efle fuper- 
ficies : ergo qui ex fuperficie tollerct fupcrficiei lineam , faccrec 
quod fuperlicies definercc efTe fuperficies. Quis Mathematicorum 
tam abfurdum confequens admittet , & confequenter concedet, 
parcem quar relinquicur quando fuperficicimediecas aufcrcur , non 
cfie luperficiem : & alia fimilia quas hinc fcquuncur , quarque hic 
breuitcr infinbaffe fatiserit, pro ijs , quibus fortaflls prima fron- 
te non arridebunc noflra concreca cocies replicaca , acquc apud alios 
parum vfitata in rebus Mathematicis . Carterum hic quas poiIuni_» 
controuerfias declino, illar enim pertinent ad Jibrum quartum noftrar 
Logifticar . Circa voccs longicudo ,Iaricudo , alcitudo , ctiam aduer- 
tcndum , certum c/fe, dari non pofle plures quam tres diuerfas ex- 
tenfiones abftraclas , quarum prima fit abfi racta extenfio in Iongum . 
Sccunda fit abftra<9a extenfio in latum . Tcrtia fit abftracta ex- 
tenfio in altum fiue profundum . Dico in altum fiuc profundumw » 
nsill fi extcnfio a termino A vfque ad terminum B, eft extcnfio in 
alcum , cciam cxcenfio a cermino B vfque ad tcrminum A , cric 
extcnfio inprofundum; Ecficcxtcnfio inaltum, non al tcr differc 
ab extenfione in profundum , quam linea A B , differat a linea-. 
B A : & ficut linea A B cft plane cadem cum linea B A , fic cxtenfio 
in altum eft plane eadem cum extenfione in profundum . Exprardidis 
tribus extenfionibus abftra&is , quarliber indifferens cft , vt vocerur 
longicudo , latitudo , vcl alticudo , Idem verum eft de concretis , quar 
J/f. I. fingulisrefpondcnt • Quare fiinredanguloA BC, placeac A B vo- 
care longitudincm redtanguli, tunc B C » vel dicipoceric redanguli 
lacicudo , vel ctiam pocerit dici redanguli altitudo . Si vero placcac 
A B vocare re&anguli latitudinem , tunc B C potcrit dici longicudo - 
rcctanguli » veletiam poceritdici alticudo rcctanguii ; Ecparum,auc 
nihil rcfcrt» quis loquendi modus adhibeatur , dummodo cx tnbus 
LUucrns c a tc nnoni dus lam cnumcracis , iiuoujx nua? lnccnc ci 1 u c t i jc 
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fant , etianl diuerfis vocibus cxprimantur ; atque fuppofito exempli 
gratia , quod reaanguli A B C longitudo fic A BiCunc alcera refian. 
guii cxcenfio BCnon appclletur longitudo . 

CAPVT II. 

Explicatur quid fit valor quantitatis , a quo , dux 
quantitates dicuntur jequiualentes inter fe : & 
quomodo vna quantitas , reuocetur ad quanti- 
tatem alterius generis , priori quantitati «qui- 
ualentem. 

i 

QVamtibec quantitatem efle concrecum magnicudinis , fitis 
conftac , cum ex ipfis quancicacum definitionibus , tum ex if's , 
qua: de quantitate diximus prarcedenti capite . Pcr valorem quanti- 
< cacis A , incelligimus quantitatem vniucrfaJem, quz inuenicur im# 
qnancitace A. Hinc dicimus, duas diuerfi , vel eiuuiem generis quan- 
citates, habere eumdem valorem , quando du* illar quanticaces ha- 
benceamdem, fiuearqualem qnantitacem vniuerfalem • Queroadmo- 
dum in quouis homine , & in quouis bruco , inuenitur illud quod 
dicicur animal : fic in qnauis quanticace, fecundi, tertij, quarci, qum- 
ci , auc fcxti geheris inuenitur quaotitas vniuerfalis . Exempli gratia 
in linea inuenicnr quantitas vniuerfalis, quandoquidcm linea dici 
poflitquancitasvniuerfalis reftri&a ad quantitacem habentem vni- 
cam extenfionem : ficut homo dici poteft , animal reftri&um ad ani- 
mal habens racionalicacem . Similicer in quouis numero inuenitur 
quancitas vniuerfalis ; Etnumerus dicipoteft quantitas vniuerfalis 
reftri&a per abftra&am difcretionem : ficut brutum poteft diciani- 
mal reftriclum per abftra&am irrationaliracem . Quantitacem vnius 
ge neris reuocare ad sequiualencem alcerius generis quancicacem, nihil 
eft aliud quam vnius gcneris quantitati conuenicncem magnicudtnem 
vniuerfalem,rcftringerc performam abftra&am, ac propriam quan- 
citati alterius generis . Exempli gratia,lineam,rcuocare ad numerum , 
linca? arquiualentem , nihil eft aliud , quam quantitatcm vniuerfalem» 
quse in linea inuenitur , reftringerc per abftra&am difcretionis magni- 
cudinem: fiuequanticacem vuiuerfalem , quar inlinea confideratur 
reftrida pcr abftraSam loagitudinem , confiderarc reflriaam pcr ab- 
ftradam difcrctionem . 

D Con- 



26 Idex Logifticse 

Con fidera fi plscee i in quouis homine , & quouis bruco , inueni- 

ri illud quod dicitur animal ; fimiliccr in quauis conrinua % 8c »n qua- 
uis difcrcta quantitate , inucnitur illudquod dicitur q nanutas vni- 
uerfalis ; & in quouis baculo rcfio , ac curuo , inuenicur illud quod 
dicitur baculus. Iam vero Iicec equus A,non pofsic dici maior cquus, 
quamfithomo B: camen illud quod dicitur animal , & inuenitur in 
equo A ! potcftdici maius animal , quam fic ammal , quod inueui- 
tur in hominc B . Pari modo , numcrus C non poccft dici maior nu- 
merus, q u am fit /uper/icics D : fed tamen illud quod dicirurquan- 
citas vniucrfalis Sc inuenicur in numero C, poceft dici maior quanci- 
cas vniuerfalis , quam quancicas vniuerfalis qiiar inuenicur in iupcrfi- 
cieD. Simiiicer bacuius redus£, nonpoteft dici maior baculus 
rcdhis , quam fic baculus curuus F : camen illud quod dicitur bacu- 
lus , & inuenicur in baculo re6o £ , potcft dici maior bacuius , quam 
ilt baculus qui inuenicur in baculo curtio F . Quando equus A , dici- 
tur maior equus quam fic homo B i aflericur quod homo (ic equus , 
& quia homo non poccii efle equus , impoflibiie eft , quod equus , 
fic maior equus , quam homo . Verum quando animal quod muc- 
nicur in cquo, dicicur maius animal , quam animal quod inuenicur 
in homine: ailcricur quod in equo , & in homine inuenicur animal , 
quodque animal iilud quodin equo inuenitur, fit maius , animali , 
quod lnuenicur in hominc : quar fingula /unc pofTibilia, adeoque aficr- 
tio non inuoluic aliquid impoffibiie , fed poceit e<fc vcra i codem mo- 
do , quando numerus C $ dicicur maior numcrus , quam fupcrficics 
D : afleritur quod fuperfTcies D , ilt numerus : cV quia impoflibilo 
cl\ fuper/iciem e/fe numerum : eciam dici non poccft , quod nume- 
rus C , fit maior numerus t quam fuperficies D : venim quando quan- 
titas vniuerfalis qua* inuenitur in numcro C , dicitur maior quantita- 
te vniucrfali qux inucnitur in fupcrficie D : fcnfuseft, quod in nu- 
mcro C , fi in fiipcrficie D , inueniatur quanticas vniucrfalis : quod- 
que illa quanticas vniuerfaiis quc inuenicur in numeroC, fic maior, 
quantitate vniuerfaii qnx inoenitur infuper/icic D . Qux fingula func 
pollibiiia , adcoque a/fcrcio non inuoluic aiiquid impollibile , cV po- 
ceft efle vera. Apnd Mathemaricos licirum non eft aflerere , quod 
numcrus C , fic maior /upcrficie D : id enim omnino falfumcft » ac- 
que impoftibiie ; apud alios camen inufitacum non eft , aflerercquod 
equus A , iic maior homine B . Icem quod baculus refius £ , fic ma- 
ior curuo bacuio F ; caufa h*c cft , quia aiTcrtio in qua dicitur quod 
numcrus C eft maior fuper/icie D , apud Mathematicos,pIanc > arqui- 
tialcc aflcrcioni in qua dicicur , quod numerus C , fic numerus maior 
quam fupcrficics D: nccaJium fenfum admitcit ; & quiahoc fcnfu 
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falfa eft , vt paulo antc diximus , apud Mathematicos nutlo modo 
verum eflc poteft, quod numerus C fitmaior fuperficie D . Similitcr 
apud Mathcmaticos verum efle non potcft quod numerus C , fit mi- 
nor fuperficie D , vel illi arqualis . Apud alios non vnum tantum, fed 
dupliccm fenfum admittit, aflertio inquadicitur , quod equus A fit 
maior homine B : & harc aflertio indiffcrens cft vt fignificet , vcl 
cquum A efle maiorem cquum , quam fit homo B : vcl ccrte animal, 
quod in cquo A inucnitur , efle maius animali , quod inucnitur ioj 
hominc B ; & licec aflertio priori fenfu filfa fit, tamen quia poftcriori 
fcnfu vera cfle poceft , ctiam admittitur intcr aflertioncs,quar poflTune 
eflc vcrac . Hjcc li vcra funt , quar cxiftimo a Mathematico negari non 
pofle , infcro , igitur apud Mathcmaticos non inuenitur modus, com- 
parandi inter fc duas diucrfi gcneris quantitates : cxcmpii gratia-» 
numcrum & fuperficem : licct apud non Mathematicos inueniatur 
modus comparandi inter fc , duodiucrfi gencris animalia : cxcmpli 
gratia equum , c\ homincm : idquc ea comparationc , quas Mathc- 
maticis magis propria cft , & cx qua refultat , vnum dici altero ma- 
ius, vclminus, vel llliarqualc Quid ad hoc ali/ rcfponderent mihi 
cognitum non cft . Si cum alijs quam Mathematicis agcrem , rcfpon- 
derem, a Mathematicis materialitcr fumptis , ctiam ineelligi pro- 
pofitiones , tam in fenfu formali ,quim in fenfu miteriali ; fed a Ma- 
thematicis fbrmalitcr fumptis, non intelligi propofitiones Mathc- 
maticas , nifi in fenfu formali : atque ab his intcr falfas propofitio • 
nes numerari , illas omnes , quar tantum in fenfu materiali verar funt . 
Vt rctineam , atque obferuem hunc vfum Mathematicorum , & per 
propofiriones tantum in fenfu formali intelletf as , cxprimam verita- 
tcs , quasalij fignificantper propofitiones intelleGas in fenfu mate- 
riali , feruiunt mihi quantitates , quas arquiualentes aDpello , quafcjue 
hic expofui . Mathematicis refpondeo , noftrar Logifticar non deeficL» 
pnrdictas comparationes : etcnim quantitatcs quas cxpofui , atque 
a-quiualentesappcllari volui , mihi vfui funt , vtquotics iuxta alio- 
rum principia mihi cummunia, addi , fubtrahi , multiplicari , diuidi , 
aut inter fe compirari non poflunt , duar eiufdcm , vel diuerfi genc- 
ris quantitates , tamcn eumdcm fruSum aflcquar , qucm rcferrcnu, 
cx tali addicionc , fubtradiione , multiplicationc , diuifione , aut com- 
parationc . Quis vcro, & quanti momenti fruCtus ille fit, fuo loco pi- 
tebit: hic tantum exponcndas fufccpimus noftras quantitates arqui- 
oalentcs , quas fubnvniftnt quantititum diuerfirum fcila Logitticar 
noftnc propria . Dari quantitates quar addi non poflint , manifeftum 
cft : talcs funt fupcrficics A , & Iinea B . Etenim iuxraprincipium_- 
ancrens omnc totum cflc maius fuaparte , mamfcftum eft A f B cflc 

D z aliquid 



28 * Ideae Logifticac 

altquid maius quam A , vcl ccrtd A f B non cfle produaum ex addi- 
tionc duarum quantitatum A & B : atqui fuppofito quod A fignificec 
/upcrficicm , & quod B fignificcc Iincam , etiam manifeftum eft A f B 
non efte aliquidmaius , quam A : crgo iuppofito quod A fignihcet 
fuperficicm & quod B figniricctlineam , A f B non cft produftum cx 
additione duarum quantitatum A & B ; crgo fupcrficics A , & linca 
B, funt quantitatcs, qua? addi non polTunt caadditionc, quatpcr 
vocem additio fignificatur a Mathcmacicis . Idcm patet de fubtra&io- 
rte : quia nippofito quod A fit fuperficics , & B fit Iinea , tunc cx fu- 
pcrficie A auferendo lineam B , non relinquitur aliquid mtnus quam 
A , adeoque fubrraftione Viathematica,ex fuperficie A non potcft au- 
ferrilineaB. £x his fatis conftat dari quantitates , quaraddi, auc 
fubtrahi non poftunt , additione , aut fubtractione Mathematica , de 
qua fola nobis fermo eft,quando additionem , aut fubrra&ionem no- 
minamus , pari mododan quantitatcs , quarum vna in altcram duci 
non poflit , conftabit cx ajs qua? hic addo de dudibns . 

■ 

CAPVT III. 

■ . • - • 

Proponuntur fex du&us nominau, quorum vnus 
- cft Arithmericus , alij funt Geometrici > & 
explicatur quomodo du&us Arithmeticus pro 
alijs omnibus quantitatibus vtilis lit , licet hoc 
du&u , neque duci , neque produci polfit alia 
. quantitas , quam difcreta . 

MVltipJicationes, fiuc du&us Mathematicos» diftinguo in du£us 
nominaros, & in dudus innominacos - Ductus nominati func, 
qui in noftra Logiftica proprium nomen habent . Du&us innominaci 
dicuntur,qui non habent proprium nomen . Dudus nominatos, dini- 
do in dudus Arithmeticos , & Geometricos . Dudus Arithmeticus 
cft, cuius produdnm eft qoantitas difcreta . Du&us Geometricus cft, 
cuius proau&um eft quantitas continua . Solum duclum Arithmcci- 
cum indicac hxc fcriptio A in B qualefcunque fucrintquantitaccs A & 
B • Ab hac fcriptione tot dinerfas alias fcriptiones adhibco , quot du- 
dus Geometricos enumero, hoc eft quinque diuerfas fcripciones, qu ia 
vnmerfim propono quinque diuerfos du&us Gcornetrjcos 5 his dudi r 
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bus Gcometricis, nominaaccribuo^deiumpca ab ordine quo a mc enu- 
merantur . primum dudhim Geomecricum indicat ha*c lcripcio , A in 
Bduftu 1. qua? legicur A in Bdu&uprimo Secundus ductus Geome- 
tricus fignificacur hac fcriptione , A in B ductu 2. qua: legitur A/nB 
duclu fecundo . Tercius ductus exhibctur hac fcripcione, A in B diuftu 
3. quar Jcgicur A in B ductu tercio . Quarcus duftus repr*fencacur 
hac lcripdone, A m B ductu 4. qux legicur A in B ductu quano. De- 
nique pro quinco du&u , feruic fubfequcns fcripcio , A m B ductu 5. 
quz fcriptio legitur, A in B du<2u quinco . In fingulis his quinque du- 
Aibus Geomecricis , licterar A fc B, fignificant quancicaces concinuas : 
verum quas quancitates continuas reprarfenrare pofline : prarterca 
quid fintilli ductus Geometrici , vel quales quantitates producant, 
iucelliges ex fequentibus . Vfitatum eft apud Geomctras, intelligere, 
quancicacem concinuam produci ex mocu , aut fluxu 1 fic apud ipfos 
linea producitur ex motu auc fluxu pun<Si, quod in Jongum mouccur. 
SimilicerfuperfTciesgeneracur ex motu aut Buxu Jinez , quae in lacum 
defertur. Denique corpus produciturex mocu aut fluxu fuprrficiei, 
quac in altum ailurgit . Vc has quancicatum , ac prarfertim fupcrficie- 
rum ac corporum genefes , acque Geomecricas produftioncs , vciles 
reddam pro nofira Logiflica, fimplicem puncli motum appello, quo 
pundum rancum deferrur , per redam auc per circularem lineatn. 
Prareerea intelligo quancicacem concinuam, fimplici,fiue vnico moeu 
tancum vehi i Quandofingula illius quancicacispunda fimplici mocu, 
acquc arquali vclocicate dcfcruntur . Quantitatem continuam fimpli- 
ci, fiue vnico moeu cantum rotari incelligo , quando fingula illius 
ouaneieacis punfta , non nifi fimplici motu deferuncur . fed tamen non 
defcruncur arquali velocicace • Exempli gracia fi reCta Jinea A B , infi- 
ftcns alceri redta? linear A D, moueatur ex A vfquc in D , ica vc fingula Fig 
pundta rectx A B non deferancur nifi per redas lineas ; cuncreCta li- 
nea A B fimplici motu tancum vehicur per rcctam A D. Siretfa linea 
A B, circumagacur circa pundum A , ica vc fingula punda re&ar A B, 
non moueantur nifi per lineas circulares ; Tunc rccta A B dicetur fim- 
plici motu tantumrocari . Quanticas concinua qux fimplici moru, 
tantum vehicur auc rocacur , vel vehicur auc rocacur fecundum cxccu- 
fionem quam habec i veJ fecundum excenfionem quam non habec. 
Exempli gratia fuperficies plana A B £ in Jongum & lacum excenfa 
cft : quare vehccur auc rotabicur fecundum excenfionem quam habce, 
fi vehacur auc rocecur fecundum longicudiuem auc lacicudinem 1 hoc 
eft fi fingula punda fupcrficiei A B £ maneanc in illa fuperficie pro- 
ducta . Superficies plana A B E , vehecur auc rotabitur fccundum cx- 
tenfionem quam non habec , fi vehacur auc rotccur fecundum alcicu- 
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dinem : hoc eft fi fingula pun&a fuperticiei A B E non maneant in iJJa 
ftipcr/ieie produfla . Quancicas concinua qua* cancum vehicur auc ro- 
tacur ftcundum extenfioncm quam habcc , non poreft lnccIJigi , pcr 
hunc mocum acquircrc exrcnfioncm nouam > fiuc diuerfam ab extcn- 
fionibus quas haber . Quancicas concinua quar cantum vehitur aut 
rocacur fecundum cxtenfioncm quam non habet , poteft inrelligi, hoc 
mocu acquirere nouam excenfionem: acque adeo quodammodo ex- 
tendi lecundum illam exrenfioncm nouam , atque diucrfam ab cxcen- 
fionibus quas habebac . Quarc dacur mocns quo quanticas fimplici 
mocu tantum vecta vel rocata,inrcIligi poccft acquirere nouam excen- 
iionem : & calis cft motus quo quancicas fimplici mocu tancum vehi- 
tur auc rocacur fccundum excenfionem quam non habec. Prxrerca 
dacur motus quo quantitas fimplici mocu tancum vedta auc rocaca, 
non poccft incelligi acquirere nouam excenfionem : & caiis eft motus 
quoquancicas fimplici motu cautum vehicur auc rocacur fecundum 
cxrenfionem quam habet . Hisprarnocacis . Ducrus Geomecncus di- 
ci poteft acquificio houz excenfiouis > fa&a mediance mocu > & quan- 
ticas X dictcur Geomccrice duci in lineam Z : quando quancicas X 
mouetur , vt acquirat nouam exrenfionem > fiue alcicudinem Jincx Z- 
Quando quancicasX dudta in lineam Z incelligitur prodncere quanci- 
catem K, dici poceft, quod quancicas K nihil aliud fic, quam quancicas 
X extenfa pcr alcicudinem Z; fimilicer dici poteft quod quaucicas X, 
mhii aliud fic, quam quancicas R concrada per alcicudinem Z ; ecenim 
quemadmodum quancicas X > ducta , fiue excenfa per alticudinem Z> 
producic quancicacem R : ita etiam quancicas R, conrncta.fioe redu- 
cra per altitudinem Z, producit quanticacem X. Exempli gratia, fup- 
pofito quod reda Jinea A B > ducta inreclam Jineam A D > producat 
redangulum A B C D > per hoc qood re&a A B moueacur vfque in 
D C : hoc cafu linea rc&a A B> incelligicur mediance mocu > quodam- 
modo tn alcum extendi , atque acquirendo alcicudinem A D > quam 
prius non habehar» conftituere>fiue produccrc redangulum A6CD, 
cxcenfum per longirudinem A B > & eciam exrenfum peraltirudincm 
A D. Similirer incelligi poceft quod rectangulum A B C D mcdiancc 
mocu, fccundum alticudinem fuam, quodammodo contrahacur, arque 
deperdendo alritudinem fuam A D> quam prius habebacnon rcrincac 
mii fuam longitudinem A B : acque adeo hoc mocu producar Jineam 
A B> tantum excenfam in longum : & quemadmodum pcr dudum 
Geomerricum fignificamus acquificionem nouae excenfionis faCtam 
mediante motu> fic per reduetum Geometricum fignificamus amifsio- 
ncin extenfionis quar inueniebatur in eo quod rcduci dicicur . Hinc 
rcductus Gcomccncus dici poteft amifsio propriac alicuius cxccnfionis 
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feda mcdiante motu : Sc quantieas 11 dicecur rcduci pcr lineam Z, 
quando quancitas R mouccur, vc amiccae fuara excenfioncm , fiue alci- 
cudinem lincar Z quam habebat . Reduc^uum Gcomecricorum , apud 
nos rarior cft vfus» quam Geomctricorum duftuum ; htnc feorfim ei- 
pono quinqac du<ftus nominatos, acque Geometricos : in quibus 
quancitas quar ducicur vocacur bafis : & quancicas in quam balis du- 
cicur vocaeur alcicudo . Prarterca in his quinque ductibus Geomecri- 
cis, bafisnon eft nifi plana fuperhcies , vel iinea cuius omnia punfta 
finc in eodem plano : quod planum a me appellarur planum bafis. 
Altitudo in quam bafts ducitur , femper eft Jinea : quia camen hxc 
linea poceft e(k re&a, vel circularis: eciam alcieudo in quam bafis 
ducitur, i me diftinguicur in refiam aJcicudinem , 8c circularem alti- 
tudinem . Per reclam alcitudinem incelligo extenfionem linear vcdtx, 
c]ux cft perpendicularis ad planum bafts qux ducicur . Per circularem 
alcitudinem, fignirico extenfionem linear circularis, per quam defcrcur 
bafis punctum , quod maximc remocum eft ab axc circa quem bafis 
rotatur. Dcnique bafis qux vnico moruducicur in redtam alcicudi- 
nem, a nobis dicirur vniformicer decrefcere , quando bafis in ipfo du- 
c"tu itacontrahitur, aut decrefcic, vc excrcma bafeos pun3a,non defe- 
rantur nifi per rectas linczs . His pramocatis, expono quinque dudus 
Geometricos nominatos;& indico aiiquas continuas quancicaccs, 
quar cx his dudibus generancur . 

ExGeomccricis ductibus, primus dicitur , in quo bafis A B * quar 
fit plana fupcrficies, vcl linea cuius omncsparces fint in eodcm plano, 
vnico motu cancum vedta, perrcSam alticudincm, afliirgit inalci- 
tudincm reetam C D . Hoc pnmo ductu , producantur rc&anguls 
plana , ex bafi quac fit vc<Sa Jinea. Item re&angula curua , ex bafi 
quar fit curua linea. Item paraJJelepipcda rcdta, ex bafi quar fit planum 
parallelogrammum . Item Prifmata recta , ex bafi quae fit fuperficies 
plana acque redtilinea . Item prardicftorum corporum fuperficies late- 
rales , ex circumferentia bafium , quar generant didta corpora . Ircm 
coc alia corpora diucrfa , quoc dari polTunt fupcrficics planar , atque 
diuerfae, a bafibus hic enumeracis ; quar fupcrficics , dudtu primo , 
producunc corpora ; & infuper f upcrhcierum circumfcrcncia , ductu 
primo , producunr corporum fupcrfjcies lateraJes • 

Secundus dudus vocatur inquo bafis A B , quar fic plana fuperfi- 
cies , vel Jinea cuius omnes partes fint in eodem plano , vnico mocu 
tantum vecla per rc6am Jineam XZ , diuerfam abalcitudine retfta, 
afTurgit in rectam aJtitudinem C D . Hoc fecundo dudu producun- 
tur parallelogramma plana non rcctangula , exbafi quar ficredali- 
nea. Iccm paraJlcIogramma curua non rcdtanguJa , ei bafiquarfic 
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«urualinca. Itemparallelepipedanon reda, exbafioucfitplanum 
©arallelogrammum . Itcm Prilmata non reSa , ex bafi qu* fit fuper- 
fciesplana, &reailinea. Itemcylindri non redi , ex bafi quac fic 
ellipfis. Itcm tot alia corpora diuerfa, cjuot dan poflunt fuper- 
ficics planx.diuerf* i bafibus hic enumeratis . 

Nota , quod in primo & fccundo duftu bafis quac vchitnr non de- 
crefcat dum vehitur , oppofitum accidit in tertio du<fhi . 
! Terriusduclus appcllatur,qui i primo.vel fccfidoduc>u,non riifferr, 
nifiquodbafeos ABqu« vehitur,vna,vel duplcx extenfio vniformiter, 
ac tota dccrefcat , eo temporc quo reda aflurgit m altitudincm C D. 
Hoc tertioduau generantur triangula plana & reailinca,ex bafi qux 
fit rc£a Iinea . Item triangula curua,cx bafi qu* fit curua Hnea . Item 
prifmata triangularia , exbafiqu* fit parallclogrammum . Item-» 
pyramides , cx bafi quaefic figuraplana, &reailmea. Item coni 
exbafiquacfit circulus, vel cllipfis . Item pyramidum reaarum, & 
conorumreaorumfuperfideslaterales. Denique tot aha corpora-i 
diucrfa, quot poflunt dari bafes plan* , ab enumeraris hic bafibus 
diuer fe, atquc illorum corporum fuperncies laterales dummoiio tue- 
rint refta corpora . fj* 

Quartusduaus appcllatur in quo bafis A B quse fit re«a Iinea, vei 
reaangulum rca* ifti linear infiftens , vnico motu tantum rotatur, 
circaaxcminquofitpunaumB, quocafu aJtitudo circulans , eft 
arcus circuli, qui ddcribituri punfio A . Hoc quarto duAu i , cx bafi 
qua? fic reda linea , producitur circulus integer . Itcm dimidius «r- 
culus. Itemquilibctfeaorcirculi. Practcreaex bafi quae fit reftan- 
gulum, produciturcylindcr; &du*uisp4rscylindn, quarex dimi- 
dio circulo , aut ex fcaore circuh , produci poteft dudu primo . 

Quintus duaus eft , in quo bafis A B D qu* fit circuh quadrans , 
infiftens radio A D , vel illius quadrantis arcus A R vnico motu tan- 
tum rotatur, circa axem D B . Quo cafu altitudo circulans , eft ar- 
cus circuli qui defcribitur a punfto A . Hoc quinto du^u , cx bau 
qusifitquadranscirculi, producitur dimidia fphara . Irem partes 
fphaer* contenr* tribusplanis feaoribus maximorum circulorum-» 
fohser* , quandoduo cx his tribus feaoribus funt quadranres circu- 
\l Pr*tcreaexbafiqu*fitarcus quadrantiseirculi>produciturpr*- 
diaorum corporum fph*rica fuperiicies, atque huiufmodifuperficie- 
rum diuerfc partcs . 

Quinque duaus Geometrici , hic exppfiti , nonnihil differunt , a 
quinque dudibus Geometricis , propoiitis in epiftola ad arnicum ali- 
qnem fcripta, ac deindc addita prioribus Logifticc libris; fupcrfluum 
tamenvicfeturannotare inquoconueniant, autdifterant, quando- 
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quidem in fequencibus non vcar nifi du&ibus hoc loco propoficis. Ia 
fineulis dudibus Geomccricis hic nominacis , non admitco nifi fim- 
plicem » fiue vnicum mocum bafis qux ducicur: poteram camen finc 
rnagna dirriculcace duplicem mocum admiccere , in bafi qux ducicur : 
quo cafu in immenfum excrefcerec numerus fuperficierum & corpo- 
rumproducibiliumcx quinquc illis du&ibus , & camen hoc modo 
propofici , non minus vfualcs forencquam fint in fenfu quo illos hic 
iudicauimus proponcndos . 

Ne xquiuocacioni obnoxia finc, qux hoc loco afleruimus , de pro- 
duftis ex cercio duetu Geometrico : paucis cxponendum eft > quando- 
nam pyramis dicacur re<3a , vcl conus dicacur redus . Prxcerea quas 
fic alcitudo, in quam aflurgic circumferenci3 bafeos, qux du<Su ccrcio 
producic redam pyramidem, vel conum rectum . Pyramis dicicur re- 
da, quando fingulx parces circumferencix bafeos (hoc eft fingulx re- 
dx linca: ccrminances bafim pyramidis ) arqualicer diftanc, a vercicc 
pyramidis . Conus dicicur redus, quando fingulx parces circumfe- 
rencix bafeos ipfius coni , xqualicer diftanc i coni vercice . Alcitudo, 
in quam aflbrgic circumrcrencia bafeos , qux dudtu certio producic 
pyramidem rcftam , vcl conum rectum : eftdiftantiacircumfcrenti» 
bafeos, a verticc ipfius rectx pyramidis , aut coni recti . Quando du- 
&u tertio producitur pyramis rctfta, aut conus refius : fingulx partcs 
circumfcrencix bafeos aflurgunt in eamdcm alticudinem ; hxc tamen 
alcicudo, cft diuerfa, ab altitudinc in quam aflurgic bafis, qux produ- 
cic re&am pyramidcm , auc conum redhim j ccenim alticudo in quam 
aflUrgir bafis pyramidis, auc coni : cft diftantia bafeos a verticc pyra- 
midis,aacconi: verum alcicudo in quam aflurgiccircumferencia rccla; 
pyramidis , auc coni redi i eft diftancia circumfercncix bafeos, a vcr- 
ticc re<9x pyramidis , aucconi rcdi : iam vcro facis paccc ciufdem pjr- 
ramidis, auc coni verticcm, diucrfimode diftare i bafi,& a bafeoscir- 
cumfercntia . Deniquc quando pyramis non eft recta , vel conus non 
eft re<Sus : tunc quidem vnica , arquc cadem cft diftantia fingularum 
partium bafcos, i vcrticc pyramidis , aut coni: atque adco tota bafis 
fn eamdcm altitudinem aflurgic , quando du&u cercio producic pyra- 
midem non re<3am, auc conum non reetum, fed camcn non cft cadem 
diftantia fingularum partium circumfercnrix bafeos , a verticc pyra- 
inidis, auc coni : atquc adeo tota bafeos circumfcrentia, non aflurgit 
in eamdcm alticudincra i quando bafis dufiu certio producic pyrami- 
dem non re&am, auc conum non reQum . Ex his facile colliges, qua- 
re non dicamuspyramidis non re<3x , aut coni non rcdi, fuperficiem 
lateralem produci ductu tertio,ex bafiurn circumfcrcncia ; tc fimiliccr 
non dixerimus corporum produ8orum «x duflu fecundo, fupcrficies 
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laterales,producidu&u fccundo, cx bafiumcircumferentia , ecenim 
nulla corpora produda cx dudu fccundo iunt rccta , ficuc omnia cor- 
pora produda ex dudu primo re<5ta funt. 

ReduSuum Gcomctricorum apud nos rarus eft vfus , quos proin- 
de pluribus non profequor . £x ijs tamcn qux paulo ante gcneraliter 
notauimus , circa dudusatque redu&us Gcomctricos, non dirricul- 
tcr inrelligetur,quales redudus refpondcant, fingulis dudibus Geo- 
mctricis hic nominatis , atque cxpofitis ; etenim fuppofito , quod 
X tn Z duclu primo , producat K i tunc eriam K perZ redudu primo, 
producit X . Similiter fuppofiro , quod X in Z ductu fccundo , pro« 
ducat K ! tunc etiam K per Z reductu fecundo , producet X . Atque 
ita dc cxreris, neque fieri potcft vr k per Z reduCtu primo producat X, 
nifi etiam X iti Z ductu primo producat K : quod hic brcuiter anno- 
tafle fatis arbirror, vtex i;s,qux de quinque nominatis dudibus Geo- 
mcrricis didta funt » inteUigantur totidem redudtus Geometrici , re- 
fpondentcs ductibus Geometricis nominatis , atque expofitis . 

Ex dictis , conftat , ductus nominatos , vel erfe Arithmecicos vel 
efle Geomctricos ; qui du<Sus,licet in aJiquibus conueniant, tamen_, 
diffcrunt in pluribus . Dufius Atithmeticus , & Gcomctricus , quo- 
dammodo conueniunt in hoc , quod ficut in ductu Arithmctico , 
quantitatcs dudtui fcruicntes , & quantitas ex dudu orta , non pof- 
funteiTe nifi quantitates difcretx : fic in duflu Geometrico , quanti- 
tatcs duclui infcruicntes , & quantitas ex ductu orta , nonpoiTunt 
cfle nifi quantitates continux . Duclus Arithmeticus , & Geomctri- 
cus , inter alias differcncias , hanc habent diuerfitatem,quod in ductu 
Arithmetico quantitas qux ducitur , & quantitas qux ex ductu pro- 
ducitur , fint quantitates eiufdem generis , nimirum quancitates dr- 
fcrerx. In du&u Geomctrico , quantitasqux ducitur , eVquantitas 
qux producitur , non funt quantitates eiufdcm gcneris : etenim illud 
quoddsciturdudu Geomctrico , acquirit nouam extenfionem , at- 
que diuerfam ab extcnfionibus qux conueniunt bafi qux ducitur;hinc 
fi bafisqux duciturdudru Geomerrico, fit Jinea. fiuequantitas quar- 
ti gencris : quod cx ductu producitur cric fupcrficies , fiuc quancitas 
quinti generis , qux habet duas excenfiones . Si vcro bafis qux duci- 
tur du&u Geometrico . fit fuperficies , fiuc quantitas quinti genc- 
ris , habens duas cxtenfiones : illudqnod cx ductu producirur , crit 
corpus , fiuc auantitas fcxti generis , habens tres extenfiones : qua- 
rc fi illod quoa ducitur duclu Geomctrico , forct corpus , fiue quanti- 
tas fexti gcneris , habens tres cxtcnfiones : iJlud quod cx du6u pro- 
ducitur, deberct habcre quatuorextenfiones : Iam vero manifeftum 
clt , planc impollibilem, arque chimxricam cfTe quantitatcm qux ha- 
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bear quatuor extenfiones ; ergo productum ex duSu Geomctrico,quo 
corpus in lineam ducerctur > eflct aliquid impoflibilc , atquc chima:- 
ricum : ergo duftus Geometricus , in quo corpus in Jincam ducitur, 
cft impollibilis •• faltem in ea Mathefi , aux non venatur chimarras , 
qualis cft Machcfis noftra 5 quod hic addo , /cio enim cx modcrnia 
Machemacicis aliquos, exiftimarc fe optime meritos dc Mathefi,quod 
proillaex fpacijs imaginari/s adduxerinr,perampJum chimarrarum fa- 
mulatum , anciquioribus Mathematicis prorsus incognitum . 

Dantur itaque quantitates continuas > quac duQ.u Geometrico duci 
nonpoflunt; prattercaetiam quantitatem continuam duccrc dudu 
Arithmetico, eft impoflibile . Scd non datur vlJus dudusdiucrfusa* 
dudtu Arithmetico & Gcometrico : ergo dantur quantitates qua: nul- 
Jo du&u duci pofiunt , & tales quantitates funt , exempli gratia , cor- 
pora fiue quantiiates fexti generis : prxter quas plurcs alix inueniun- 
tur , quar nullo dudu duci poflunt , fed reliquis hic non indigemus : 
cas tamen racile cognofces , fi rcfledas ad illa quz hic diximus do 
du&ibus . Pofita faic ftabiliu veritate , nimirum impoflibile cfle, cor- 
pus A, ducere vllo duetu : atque adeo impoiiibilc efle , corpus A, du- 
cere in corpus B ; confidcra , excmpli gratia, Theorema 4. cap.8. 
Jtbri 1 . Logifticar . Vbi inucnics hanc aflcrtioncm qualefcunque fuerint 
quantitates A , B , C , D . Dico primo . SiAadBzz C adD' etiam A 
%nD~ BinC . Jbx hoc Thcorcmate deduci poflet fublcqucns difcur- 
ius , in quo infercur propoficio rcpugnans vcritati pauio antc ftabili- 
tz . Qualcfcunquefuerintquantitates A»B> C, D; fiAadr>~C 
nd D : ctiam A in 1) = I> in C : crgo fuppofito , quod finguix quan* 
titatcs A,B, C , D fint corpora; & quod A ad B sa C ad D. Etiarru» 
AmDs B in C ; crgo m pofita hypothcfi , fcriprioncs A in D, 8c 
BfoC, fignihcant aliquas quantitatcs: fedetiam fingulz ilhc fcri* 
ptiones fignificant aliquod productum ex dudtu aJiquo ; ergo in pofi- 
ta hypoehcfi , fcriptioncs fingul* , A in D , item Bin C , figniricanc 
aliquas quantitatcs quac fint produda ex aliquo ductu : acque etiam 
in pofita hypothcfi fcripciones , A in D , cV B in C , fingul* Ggnifi- 
cant produda cx duftu coqjorum ; crgoprodufta ex aliquodudu, 
funt produ&a ex du&u corporum ; crgo corpora duci poflunt aiiquo 
duGu ; quar propofitio planc aducrfatur paulo ante propofitas propo. 
fitioni , in qua aflcruimus, corpus nullo dudtu duci pofle . Nifi fallor 
hmufmodi aliquis difcurius , fupra memoraxos Mathefeos bcnefadto- 
rcscoegit, pro Mathefi chimarras aduocare: quibus admiflis, ad 
argumentumrefpondcri poller , nullum quidcm dari duclum realem , 
quo corpus ducatur ; dan tamenductum imaginartum , fiuc chim*ri- 
cum > quocorpus ducatur ; & in propofita hypochcfi A in D fignifi- 
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care , non quidem veram , fed chimaricam quanticatem, cx chimarri- 
co ductu produdam.Cum in familiari colloquio,indcfenfioncm aJicu. 
i us aurhons,allatar refponfioni fimilis aliqua fuiflct adduda.tanquam 
legitima: adftantium aliquis , intulit, magnum profe&o ingenij mon- 
flrum fateri necefle eft , ex quo origincmduciccalis chimarrarum pro- 
fapia, fpcciofis nominibus fpecla6ilis , ac decora . Vc incelligas, quid 
cgo rcfpondeam ad propofitam difficultacem, aduerte , nos paulo an- 
temonuifle fcriptionem A in D fignificare produdum ex du<3u Arith- 
metico , idquc vcrum etTe qualefcunque fuerint quancicates A & D , 
quare etiam fac?a hypothefi ,quod Jitccrar fingular corpora-i 

fignificenc : tamcn fcriptio A in D , non fignificat ni(i produdtum ex 
duc"m Arithmccico . Eccnim ab hac fcriptionc diucrfa cft , quar indi. 
cat produ&a cx dudu Gcomctrico : cx qua diucrfitatc fic , quod in 
nottra Logiftica , per ipfas fcrtpciones clarc' indicetur,an pr*dudum 
fcriptione indicatum, Arithmeticum fit , an vero fic Geomccricum . 
Si his addas , quar de quancicatibus arquiualcntibus paulo antc dida 
funt, intelligcs, dari quantitatemdifcretam arquiualentem corpori A: 
I tem dari quantitacem difcrccam arquiualcncem corpori D : quare fa- 
€tz hypothefi quod Jicterse A&D, fingulx fignificcnc corpora : fcri- 
ptioA/nD, fignificat produ&um ex du&u Arirhmecico , quod ha- 
betur, quando quantitas difcrcta , arquiualens corpori A , ducitur 
in quantitatcm arquiualenccm corpori D,- hinc manifcftum fit vicium 
quo laborac prius propoficum argumcnrum : ad quod , vt in forma-» 
rclpondcam , concefiis prioribus,ncgo hanc fubfumpcam , atqui etiam 
in poftta bypotbcfi Jcriptionet , AinD, & BinC , fingula fignificant 
produGa ex duclu corporum . Harc propoficio falfaeft : ctcnim cametfi 
per hypothc/im fingular Iitterar A , B , C * D , fignificcnt corpora , & 
fcriptiones , A in D , itcm B in C, fingulx fignificent produaa : ta- 
men fcriptiooes illar non fignificant produfia ex corporibus : fed fin. 
gulor illar fcriptioncs fignificanc producla cx quantitacibus difcrecis , 
quar arquiualent corporibus cifdcm licceris reprarfencacis inhypochcfi: 
adeo vc in propofico cafu , fcriptio A m D , idem fignihcec , ac pro- 
dufium , quod habecur ex du£u Arithmetico , in quo quanticasdu 
fcreca arquiualens corpori A> ducicur in quancitatcm difcretam xquu 
ualeocem corpori D. 

CAPVT 
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Duftuum, & quantitatum ex vnico dudhi nomi- 
natogenitarum, diuifio, in diuerfas claiTes . 

Elufdem claflis ducxus appello , illos , pcr quos cr quantitatibus 
arqualibus , vcl arquiualentibus .producuntur quantitatcs arqua- 
les, vcl arquiualentes . Diuerfar clailis du<3us dicuneur, illi.per quos 
cx quantitatibus «qualibus , vel arquiualentibus , non producuntur 
quantitatcs arquales , vel arquiualentes . Hinc dufius nominati , di- 
ftinguuntur in quatuor diuerfas du&uum claifcs . Ad primam du- 
auum claflem pertinct dudus Arithmeticus , & prarterea Geometri- 
cus ductus primus, & fccundus. Ad fccundam duduum claflem-» 
fpeSat tertius du&us Geomctricus , inquovnica bafis extenfiode- 
crefcit ; itcm quartus duftus Gcometricus . Tertiam ducxuum claflcn» 
conftituit tertius dudus Gcomctricu9, in quo duplex bafisexten- 
fio dccrefcic . Deniquc , quarta du&uum daiTi» , cx dufttbus no- 
minatis , non continct nifi quintum dudum Geometricum . Con- 
formitcradhancduduumnominatorum diuifioncm in quatuor di- 
uerfas clafles, etiam quantitatcs cx vnico du&u nominato genitas , 
diftinguo in quatuorclaffes diuerfas : vbi pcr vocem gcnitum breui- 
tcrfignificoquantitatcm produdam» fiuc genitam cxdu&u : & pcr 
genitum fimplex , incelligo quantitatem produ&am ex vnico dufiu. 
Genitum fimplex primar clafsisappdlatur, quantitas quar realitcr, vcl 
aequiualenter produ£a intclligitur cx vnico duc*u primar clafsis . Si- 
militcr genitum fimplex fccunda: clafsis vocatur , quantitas ouae rea- 
litcr, vcl arquiuaJentcr produda intdjigicur , cx vnico du£u iecunda: 
clafsis . Gcnitum fimplex tertiar clafsis dicitur , quantitas quar rcali- 
tcr vcl arquiualentcr produ&a intelligitur^x vnicoduSu tcrtiac clafsis. 
Dcnique genitum fimplex quartar clafsis , cft quantitas, quar rcaliter 
vclarquiuaicntcr produ&a intclligitur, cx vnico du<3u quartx clafsis. 
fupereft hic , vt dcclarcm . Primo,quandonam quantitas intclllgatur 
produftacx vnico duflu. Sccundo, quando quantitas intclligatur 
rcaliter produfta cx vnico dutxu . Tcnio , quando quantitas intelJi- 
gatur arquiuaknter produda cx vnico ducxu . Quantitas intcUigitur 
produQacx vnico ducSu, quandoindicatur fcripcionc tantum vnicum 
dudum fignificantc . Ex: Gr: quaJefcunquc quantitates fignificcnt 
Jtttcrae A & B, quantitas fignificata hac fcriptione , A in B» crit quan- 
tius qus intclligicur producu cx vnico dutfu:& quantius figmfi- 
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caca hac fcriptione» A in B in A , non eric quanticas qur incdligacur 
produ&a cx vnico dudu ; etenim poftrema fcripcio fignificar produ- 
dum ex duplici duclu : prior vero fignificat prodiuSum ex vnico du- 
ct u . Quancitas incelSigicur reali tcr produtla cx vnico ductu, fi Jitter* 
adhibitx in fcripcione vnum dudhim fignifkante » in illa fcripcionr fi- 
gnificenc eafdem quancicaccs , quas fignificant in hypothefi . Quan- 
titas intelligitur xquiualenter produdia ex vnico ductu , quando lic- 
tcrx adhibitx in fcriptione vnicum duflum fignificantc , millafcri- 
ptione figniiicant quancicaces , cancum xquiualentes quancicacibus 
quas in hypothcfi fignificant . Exempli gratia facta hypothefi , quod 
Jitterx A & B , fingulat fignificenc quantitates diicretas; fcriptio A in 
B, fignificabic quantitatem,quar intelligitur realiter productaex vnico 
ductu : quia tam in hypothcfi, quam in fcripcione A m B, fingula lic- 
terx A & B, fignificantquantitatem difcretam . Verum pofica hypo- 
thcfi, quod finguJx Iiccerar A & B, non fignificenc quanticatem difcre- 
tam , fed reprxfentenc alterius gencris quantitatem : fcriptio A«Bi 
fignincabit quantitatem,quc inteiligitur cquiualenter produda ex vni- 
co duflu . Etcnim in fcriptione A in B, litterx A & B, fingulx fignifi- 
canc quanricacem difcretam , xquiualentem quanticati alcerius gene- 
ris,quam in hypothefi figniflcanr, vt fatis patct,cx ijsqux pauJo ante 
diximus de quantitatibus xquiualentibus , & etiam de dudibus , vbi 
afleruimus, fcriptionem A in B , non rcprxfcntare nifi ductum Arith- 
mecicum, quo non nifi quanticaces difcrecx duci poffunc . 

c a p v T v. 

• • < ' ' .' .21 ' . i ' ' '. '"'Vl ' T " ; ■ .'i • -•*■, '. 

Proponuntur aliqua de angulis , & angulorum 
radijs , finibus , atque fubrenfis . 

VOz angulus , non fignificat al iquam q uancitacem , fed fignificat 
aliquam f ormam abftraftam » fpc<$a ntem ad quarrum genus 
formarum abftraelanim (de quibus fgimus mrcflexione fccunda cap. 
4* partis pri m*) fignincat enim aliquam d' fpofitionem abfiraftam , a 
qua vna quantitas, potett dici hoc veJ iiio modo difpofita» cutn altci a 
quanticate . Prxcerca vox angulus, non fignificat qualcmcunque di f- 
pofitionem vnius quantitatis cum altera quantirare » fed illam di fpofi- 
tioncm » qus magis proprie appellatur apertura , a qua libcr dicitur 
a per tus ,vel magis au t minus aper tus . J t cm porta» aut fenef t ra dic i t u r 
aperca, vel magis aur minus apcrra . Non va cac hi c inqu irerc , an pro 
Mathefi fupcrfl ua fic omnis coHfideratio,apcrtur;c,qux mucnitur inccr 
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aJias quanticaccs quam redtas lincas , auc fupcrficies planas , alias ca- 
menaperturasnonconfideramus: imrao vc ca quar nobis vtilia fuuc 
llacuamus de apertura , qua: inuenicur incer duas planas fuperficies, 
auc inccr retfam lincam & fuperficicm planam : vix aliud rcquiritur, 
<quam cenfideratjo apcrturar , qusc inccr duas re&as lincas inuenicur : 
quaraperturaconfueuitappeilari anguius re&ilineus, vcl angulus : 
cccnim de re<Siiinco angulo fcrmo eft , quando oppofictjra expreise 
nou fignificatur . Angulus reflilineus, eft apcrcura quam habcnt duar 
tcQx linear in eodem punflo concurrcnces . Exempli eratia , pofico 
quod duar rcQx iinear A B; & C B.concurrant in pun<9o B : cunc apcr- F/>. ?, 
tura quam habcnt illx duar linear A8.&CB, dicicur angulus retftili- 
neus A B C : hoc cft angulus confticucus a redis lineis A B & C B : 
vel apercura conftituca i redis lineis A B 8c C B: vel apercura quam 
habent redar linear A B, & C B ; & quia anguius , <fc apercura , idcm 
fignificant : angulus A B C dicitur maior , vel minor , quo apcrcura 
quam habenc linear A B, & C B, cft maior, vel minor . 

Noca quando de angulo nobis fermo eft , Sc dubiura efle poflet , an 
de angulo ree"tiUneo, vel alio angulo agamus i incelligi voiumus dc 
angulo rcailinco : quocics enim dc angulo nonre&ilincoaliquid afle- 
rimus,cxprefse3ddimus quar fiifficiunt ad coiiendum omne pcriculum 
arquiuocationis , exempligracia.nominando angulum B A D incclligi 
poflemus,tum de angulo, fiuc apcrcura quar inuenicur incer rc&am 
lincam B A, & curuam Jineam D A i cum ctiam dc apcrtura quar in- 
ucniturincerrcclam lineam B A, & rcdam lineam D A i quiaex pun- 
60 E>, ad punctum A, duar lincar cxcurrunc, quarum vna re<9a cft , al- 
tcra cft curua ; quod arquiuocationis pcriculum fufricienter tollitur, 
pcr notamhicpropofitam:in quanon introducimus noutim loquen- 
di modum, fed tancum cxponimus quomodo velimus intclligi, vtfinc 
pcriculo arquiuocacionis, polsimus adhibcre, ioqucndi modum, apud 
prarftanciorcs Mathcmaticos, pafsira vfu rcccptum . 

Vcrtex anguli ,cft puntfum , in quoconcurruntduar linear , angit- 
lum conftituentes. Exempli gratia.anguli A B C vcrtcx, eft pundtura 
B.Mcnfura anguli.cft arcus circuli.centrum habentis in vcrticc angu- 
Ji,qui arcus continerur, atque terminatur lineis angulum conftitucn- 
tibus. Excmpli gratia, anguli A B C mcnfura cft arcus A D, fuppofito 
quod centrum habcat in B.Dici etiam poflecquod menfura anguIiUic 
diftantia circularis, duarum lincarum quar angulum conftituunt Ra- 
dius anguli, cft diftantia vcrticis, i mcnfura anguli, fiuc radius quo 
mcniuraangulidcfcriptuscft. Exempli gratia , reda Jinca B A ,cft 
radius anguli A JB C , fuppofito quod arcus A D , fis mcnfura anguli 
A B C . Sinus anguli , eft diftantia cxtrcrnitatis mcnfura: anguli , ab 
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oppolito anguli laterc . Exempli gratia , diftantia pundi A > i reda-i 
HncaCB, cft finus anguli A B C : crirquc rccta A£ f finus anguli 
A B C > (uppofito cjuod A E fit perpcndicularis ad reftam C B . Sub- 
tenia anguli , eft diftantia extremitatum menfurar anguli ab inuicem; 
fiue reota linca connectens cxtremitates menlurar angufi . Exempli 
gratia , re<9a A D > eft fubtenfa anguli A B C . Angulus re&us dici- 
tur > qui pro menfura habet arcum , qoifit quarta pars ciiculi ,' vel 
potius circumferenrix Ctrcuti . Angulus acutus dicitur , qui pro men- 
fura habetarcum , minorem quarta partc circuli . AnguJus obtufus 
dicitur > qui pro menfura habet arcum maiorem quarta parte circuli. 
Ex duobus angulis > vnus alteri arqualis cffc dicitur > quando xqua- 
Jibus radijs dcfcripras menfitras , arquaies habent . IIIc angulus > al- 
rero maior dicitur > cui ex menfuris arqualibus radijs dcfcriptis, ma- 
ior mcnfura conucnit , fimiliter illcangulus, alterominor dicitur, 
cui,ex menfuris arqualibus radijs defcripris, minor menfura conucnir. 
Complcmentum anguli A B C , faltem anobis, appcliatur anguli 
ABC, defedhis 4 rcdo angulo > vei exceflus fupra re<ftum angulum; 
quare fuppofito.quod angulus A B C , f B A hzz refto angulo : tunc 
angulus A BC, ericcomplementum anguii B A £ ;& ctiam angulus 
B A E> crit coropiementum anguli A B C - Rurfus fuppofito quod 
angulus A B C - B A E = redo angulo : tunc angulus A B C erit 
compicmcntum anguli B A E : & etiam angulus B A £ , crit comple- 
mentum anguli A B C . Hinc faciie intelliges > quid fit fiaus comple- 
mcnti anguli A B C ; etenim itabreuius fignificatur , finus illius an- 
guli>qui eft complementum anguli A B C ; & fuppofito quod anguli 
ABC, complementum fit angulus B A E i etiam finus anguli BAE, 
crit finuscomplementi anguli A B C . Anguli planum , eftplanafu- 
pcr/icics in qua eft vtraque linea angulum conftituens . Exempli gra. 
tia, piana fuperficies rranficns per puncta A, B> C> crit planum anguli 
A B C . Angulus dicitur infiftere cuiuis linear dufia? in plano anguli, 
atque tcrminarar, eduobus anguli lareribus. Exempli gratia, angulus 
ABC, dicitur infiftcrc reclar A E; itcm rcQx A D ; itcm arcui A D ; 
& cuiuis linear, in plano anguli,dufix ab aliquo punclo rcQz A B,ad 
aliquod punftum rc&x C B > diuerfum a pundo B . A nguli axis, di- 
citur, linca qux cft axis menfurx anguli ■ fiue refta linea , per anguii 
verticcm du&a, atque perpendicularis, ad vtrumquc latus anguli,fiuc 
ad planum anguli . Angulus planus, dicitur apertura quam habet 
planum , concurrens cum altero plano > vel redia linea . Axis anguli 
plani qui fit a duobus planis concurrentibus , cft rccla linea , in qua 
duo ilia plana concurrunt . Axisanguli plani qui fit a plano A con- 
currence cum rcda Jinea 13, crt rc<3a linca , perpendicularis adlincam 
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B, arque excurrens perplanum A • Angulus rcdilineus plano angu- 
!o xquiualens, dicitur ille angulus redilineus, cuius lacera,coincidnnc 
lateribus anguli plani , & infuper axis , coincidtc axi anguli plani, 
Nota, angulum planum, habere eamdem menfuram,eumdem radium» 
eumdem finum.eamdem fubtenfam,atque idem complemcncum» cum 
angulo redilineo cui «quiualec . 

C A P V T VI. 

Proponuntur aliqua qusc feriiiunt ad intelligejv 
tiam Mathematicarum proportionum , 
atque proportionalitatum • 

VT compendiose , fed tamen incelligibilitcr indicare poffim fcn- 
fum meum in i/s » qust hoc loco func exponenda » circa ra cio- 
nes fi ue proportiones : aduertendum nihil dici pofle maius , minus » 
vel aequale , ni fi racta comparatione , ad aliquid , refpeclu cuius di- 
catur maius , minus> vel zquale ; hinc quidquid figni/icent , aut rc- 
pnefentenc litterae A& B, quoties A dicitur maius,minus, vcl arqualc 
B, tria confideriri • atqde incelligi poflimc , intcr fe diftincla : nimi- 
rum A 1 quod dicitur maius , minus, vel aequalc % & vocatur ance- 
cedens cerminus comparationis , fiue relationis . Deinde , B , refpe- 
fiu cuius A diciturmaius % minus, vclarquale, & appcllatur confc- 
quens cerminus comparationis , aut relationis . Denique , rcfpcelus, 
qui inter A & B lncelligitur , fine quorefpedu , impoflibilc eft inccl- 
ligcrc A effe maius , mmus , vel xquale B : atque hic refpeclus , di- 
ilindus, tum ab antecedente , tum iconfequcnce termino rclacio- 
nis , i me appellatur relatio abftrada . Per relacionem concretam , 
in telligo, ancecedentem terminum, habcnrcm abftraclam relacioncm: 
hoc eft lllud, quod in ancccedence termino inuenftur, & mediante ab- 
flrada relanone inrelligiturreferriadconfequentem terminum.Exem- 
pli gracia quando fuperficies A dicitur magis , minus , vel acqualiter 
longa, ac fupcrficies B, relatio abftra&a eric rcfpeclus longitudinis» 
qui inrclligicur incer antecedentem terminum A>& confequentem tcr- 
minum B . Kelacio concrcta, erit fuperficies A prxcise 1 confiderata vc 
ionga efl, atque relata ad fuperficiem B . Similiter quando fuperficies 
A dicitur magis, minus, velxqualiter lata , ac fuperficics B i in hac 
relatione A ad B, relatio abflrada, erit refpedus latitudinis , qui intel- 
Jigicur inter fuperticiem A Oc (iipcrnciem B . Rclacia concreca , eric 
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fuperficies A , prrcise confidcrara , vt lata cll , atquc rclaca ad fopcr^ 
ficicm B . Pari niodo quando fuperficies A dicitur magis» minus, vcl 
«qualitermagna, ac fuperficies B . In hac rclationc (uptrfiaei A ad 
fuperficicm B:rclatio abftracta.erit rcfpefcus maguirudinis.qui Jnrcl- 
ligitur inccr fuperficic A 6c fupcrfjcian B.Kclatio concrera,crit fuper- 
ficies A praccise cofidcrata vt magna eft, atq,- rdaca ad fuperficicm B. 

Racie, fiue proportio , eft quantitas habens abftractam rclacio- 
ncm magnitudinis , ad aliam quamicacem eiufdcm gcncris . Siuo 
eft relacio concrcca , rcfpondcns abftraclx rclationi magnirudinis , 
qu* conliftit inrcr duas quancicaccs ciufdcm gcocris . Non cric inuci- 
lc aducrtcrc , cirn de linea curua , quim dc linca non curua, verificari, 
quod fic concscrum longitudinis: & licet curua Jinca ticcocrctum lon- 
gitudinis habens curuitatem,atq;linca non curua ficconcrecum longi- 
tudinis non habens curuitatcm : tamen quia concretum longicudinis, 
femperpcrfeucracconcrecum longicudinis,fiue habcac curuicatcnrfiuc 
non habcat curuitatcm: tam dc linea curua^uim dc Jinea non curua, 
verihcacur,quodficIinea,fiue cocrccmnlongttudinis. Similicer timdc 
linca relata ad alccram Iineara,quim dc linca nonrclaca ad aJceram li- 
neam,verificatur,quod fit Jinea.Atquc eciam.cam dc quancicace relata 
ad aliam quancicacem, quam de quancitacc non rdata ad aliam quau- 
litatem , vcrum cft dicere , quod fir quantitas ; ac denique tarn de 
quancirarc habente abftra&am rclationcm magnicudjnis , quim dej 
quancitace nonhabenre abftradam relacionem magnirudims , verum 
cft diccrc ,quod fic quanriras . Qua- fingula tam manifefta funr.quam 
clarcparer, non minushominem cftceum qui diuirias haber , quam 
eum qui non haber diuitias . Prarterca quemadmodum cam dc quarti 
gencris quancitace A, quar curuitatcm habcc, quim dc quarci gcncris 
quanticare B , qu* curuirarcm non habcc , verificatur quod fic quan- 
titas quarti gencris : icacriam tamde quarti gencris quancitaceC , 
habence abfiraaam ralacionem magnicudinis , quam dc quarci gene. 
ris quancitatc D , non habentc abftradam rclarioncm magnicudinis, 
verificarur quod fir quanricas quarri generis.Ex his parcr,quod rario, 
fiue proportio A ad B,fit quantiusjimmo quod ficquantitas fpcctans 
ad idcm gcnus quanticatis ad quod fpetfanc quanritatcs A &B.Quare 
foppofito.quod quantitates A,&B,fint quantitates primi gcneris:iux- 
tanos>etiam ratio A. *d B,eritquauticas primi gcneris. Similiter fup- 
pofico quod quancicatcs A,&B,fintquantitates fccundi gcncris:ctiam 
ratio A*d J&,erit quantitas fccundi gcneris:atquc icadecctens.Quan- 
doquidc" vcro rarioA ad BSit quanuras fpcfians ad idem genus quan. 
ciratis, ad quod fpedanr rermini , fiue quantiratcs A,& B: neque dari 
poilit aliqua ratio A ad B.cuius tcrminj A,& B no fpcclait ad aliquod 
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ex fex quanriraris generibus fupra cnumcratis: etiam nulla racio A ad 
B dari poreft, quar non fit quantiras percinens ad aliquod cx przdidis 
fex genchbas quancicacis;aucconfticuac quacicatem diuerfi gencris,ab 
ijs quantitatum generibus,quarpauI6 ante a nobis fueront cnumcraca. 

Quandoquidem quarlibec proportio quanticas lic , & cjuarlibct 
duar quancicates > aut realirer, auc arquiualcncer , poflinc addi , 
fubtrahi . mulriplicari > diuidi : etiam quarlibec ratio A ad B > rca- 
Htcr , vcl arquiualenccr poceric addi racioni CadD: vcl cr ilJa — » 
auferri: vcl in illam duci: vel per illam diuidi. Prarcerca quem- 
admodum ea , quar docuimns capice fecundo libri primi Logifticac , 
fufriciunr, vt fcriptionc LogifHca cxhibeatur produdum ex duarum 
qnarumlibet quantitacum addicione , fubtradtone > mulriplicatio- 
ne , auc diuiiione: fic etiam fufficium, vc fcriprionc Logiftica ex- 
hibcatur > produ&um, cx duarumquarumlibec racionum addirione_», 
fubtra&ione , mulciplicatione , acque diuifione ; iuxta quam do&ri- 
nam , fcripcio A ad B f C jrf D , fignificac produ&um cx additione 
rationum A ad B , & C ad D . Scrtpcio AaiB- C ad D figrjificac 
produdumcx addicionc rattonum, quar in fcriprione repratfcncan- 
tur : quod produftum non difrerc 4 producto quod habetur , quando 
cx ratione A ad B , fubtrabicur racio C ad D . NuIIa enim datur fcri- 
ptio Logiftica, qux indicet fubcradtionem , auc productum ex fubtra- 
dione inf tiruca circa quanticaces > quar fcripcione reprarfcntantur , de 
quo plura capite 9. huius fecundar partis . Scriptio A ad B 1 n C ad D, 
fignificarproduCtum quod habecur , ex racione A ad B 1 ducta in ra- 
tioncm C ad D. Scriprio A^B per C ad D , fignificac produ&um_* 
quod habecur , qaando racio A ad B , diuidicur per racionem C ad D. 

Quandoquidem omnis ratio, fiue proportio fic quancitas : & iuxta 
doetrinam cap.4. Hb. 1. Logif hcx > quanticas ex vna a quationis par- 
te,fub contrario fignotranslataad parccm oppofrtam non vitict arqua- 
cionem : peri poflec an proportio , ex vna arquac ionis parte > fub con- 
trano figno cranslacaad parcem oppoficam, vicicc arquacioncm i ad 
quod refpondco per calem proporcionis translacionem > nullo modo 
vitiari zquacionem confiftencem inter proporciones, atque adeo fup- 
poftco , quod A ad B f C ad D = E ad F : Iegicimc fequi, quod etiam 
A^B = E4<fF~Cii(fD. Citca voces , tdem , arquale , fimile, ad- 
uercendum , quod illar voces eamdem plane figruficationem habcanc , 
quando agirur de racionibus . Exempli gracia idem plane fignifica- 
tur , quando dicitur , rationcm A *d B , efle eamdem cum rationc» 
C ad D ' & quando dicicur , rationem A ad B , effe atqualcBi , vel fi- 
milem, rationi C ad D . Neque dancuc duzraciones fimilcs, quar non 
fintatquales. Vbitaracnagicur de quancitacibus , quat nonfinc ra- 
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tiones i prardi&af voces , non habcnt camdem figni fi cati onem . Ica_* 
£z. Gr. quadratum potcft efle atquale triangulo, fed non potcft cfle C\. 
mile triangulo . Etetiam omnia quadrata funrinterfe flmilia , licet 

non fint intcrfc zqualia . Quid rcquiratur , vt duar rationes dicantur 
eardem , fiue arquales , hic non expono i etenim paulo plunbus nobis 
agendum efl de rationum arqualirate , atque difficulratibus quas harc 
aquaJiras annexas habec . De quibus ago initio partis 4. huius Idear. 

ProportionaJitas , fiue racio proportionum , aut rationum , eft 
rclario concreca, refpondens abftra&ar relationi magnicudinis , quar 
conflflic inter duas raciones . Siue eft ratio , habens abftra&am rcla- 
tionem magnitudinis , ad aliam rarionem . Proporcionaliratem cxhi- 
benc fingular fcqucntcs fcriptioncs. A ad B refpcfiu C ad D . Item ra- 
tio A ad rationem B Jtcm proportionalicas A ai B . In prima fcri- 
ptione, tam anteccdens, qua"m confequens terminus proporcionali- 
tatis , duplici Itttera exhibetur , quar liccerar connexar parcicula , ad , 
rationem fignificant . In fecunda , & tertia fcriptione , ancecedcn9 
terminus proportionalitatis , vnica Jittera A reprarfencatur ; eV fimi- 
liccr confcqucns tcrminus proportionalicatis , vnicalittera B reprar- 
fentatur : atque adeo fingulz iilar litterx A & B , fingulas raciones re- 
prarfentant . Pauca harc lufticere exiftimo , rum vc intelligatur , quid 
finc proportionalitaces , tum etiam vr fciatur quomodo eas reprar- 
fentemus fcrjptione Logiflica . Tam ratio , quim proportionalitas , 
adarquate diuiditur in rationem : aut proportionalicacem arqualita- 
tis , cV maioris , ac minoris inarqualitatis , vel enim antecedens ter- 
minus rationis , autproporcionalicatis , arquatur confcquenti rcrmi- 
no : & tunc dicirur ratio.aut proportionalicas , arqualitatis ; vel ante- 
cedenstcrminus cfl maior confeqtiente termino: & cric racio, vel pro- 
portionalicas, maioris inarqualicacis , vel denique ancecedens termi- 
nus ,cft minorconfequentctermino: quocafu ratio • vcl proportio- 
nalitas , erit minorit inarqualitatis • £x. Gr. Ratio A ad B , dicicur 
ratio arqualltatis : quando A = B;& vieiflim quoties A = B, rario A 
ad Berit ratio xqualicacis. Racio A ad B,eric ratio maioris inxquali- 
ratis:fi A eft maior B;& viciflim.quoties A cft maior B,ratio A ad B, 
dicicur ratio maioris inarqualicatis. Ratio A ad B,crit ratio minoris 
inarqualitatis : fi A cft minor B ; & viciflim , quoties A eft mtnor B , 
rarioAddR, dicicur ratiominoris inarqualitaris . AadB rcfpeftu 
CadDy eritproportionalicas arqualitacis 1 firacio Aad B = Cad D ; 
fc viciflim , quotics racio A ad B = C ad D , cunc A ad B refpectu 
CadD crit proportionalitas arqualitatis. A ad B rcfpedu C ad D, erit 
proportionalitas maioris inarquaiitatis , (i ratio A ad B , eft maior ra- 
tione C ad D s fic vicillim , quocics tatio AadB, eft maior rationo 
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C ad D» tuncetiam A ad B refpe&u C D, crit proportionalitas ma- 
ioris inarqualitatis . Deniqtie A adB rcfpcfhi C D, erit propor- 
rionalitas minoris inxquaiitatis,fi ratio A «rf B,eft minor ratione C ad 
D > & vicilTim,quoties ratio A ad B, eft minor ratione CadD: etiam 
A ad B refpedu C^rfD, erit proportionalitas minoris inxqualitacis . 

Ratio , fiue proportio, eriam dfatidttnc in rationem quac voca- 
tur fimpkx , & m rationem quae appellatur compofita . Quid fie 
compofitio , a qua ratio dicitur compofira , communi Mathemati- 
corum confenfu certum non eft : alij enim volunc hanc compo/itio- 
nem non differre ab additione ; alij ftatuunt hanc compofitioncm non 
diffcrre a multiplicatione ; qua de re pauld plura inueuies in quarra 
parte . Conrbrmiter ad noiira , atque pratcipuorum Mathemacico- 
rum principia , rationum compoficio , non differe d rationum multi- 
plicatione i atque adeo ratio compofica , non differc a ratione produ- 
cta pcr multiplicationem ,quo fuppofito .Ratio fimplex dicitur, qux 
vnica eJt , c\ oon intclligitur produda per muUiplicationcm . Ratio 
compofira appellatur , ratto quae vnica quidemell \ fed inteiligicur 
producta ex multiplicatione, quare omnis , &: fola fcriptio Logili ica, 
inquaduae, aut plures rationes reprxfentantur , realiter, vel aequi- 
ualenter connexse parcicula in , reprxfentat rationcm compofitam, ex 
rationibus particula in conncxis . Exempli gratia prima fcripeio fic 
racio A ad B . Secunda fit racio A ad B in C ad D . Tertia fit ratio 
AadBin AadB. Quarta fit A ad B in A ad B in A ad B . Quinta fic 
A 2 ad B 2. Scxta fic A ? ad B 3. QuOmodo fingulae illar fcriptiones 
Logiilicae legantur , fatispaeec ex ijs , quae dic~ta funcdc fcripcioni- 
busLogirticis, cx his fcriptionibus , prima fignificat rationem fim- 
plicem : rcliqua omnes fignificant rationem compoficam : eamen cum 
aliqua difTerenria : etenim (ecunda , tertia , & quarta fcriptio , rc- 
praefentanc rationes , realiterconnexas particula in, quinta,& fexta 
fcriptio reprscienrant rationes , arquiualenter connexas particula in , 
ecenim quinca fcripcio A 2 ad B 2,compendiofius idem rcprxfencar, 
quod reprarfencacur a certia fcnpcione A ad B in A ad B . Similicer» 
fexca fcriptio A 3 ad B ?,compendiofius idcm repracfenrae , quod re- 
prarfsntatur i quarta fcripcionc A ad B 1« A ad B in A ad B Ratio 
compofica ex duabus rationibus zqualibus , appcllatur ratio duplica- 
ta , vnius ex iliis racionibus . Similicer, racio compofita cx cribus, vel 
quacuor» rationibus aequalibus , dicitur triplicata , auc quadrupli- 
caca 1 vnius ex illis racionibus . Exempli gracia, (criptio A zadBz, 
legitur quidem , A fecundum ad B fecundum * kd figmticac racio- 
ncm duplicacami racionis A ad B . Similicer fcriptio, A 1 ad B },!c- 
gitur quidcm A tcrcium ad B tcrtium ; fed figniricat eamdcm ratio- 
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nem > qua? appcilatur triplicaca rationis A ad B . Ex eo quod rario 

lltquantitas, pauio ante* intulimus , rationes poifc addi , fubtrahi, 
multiplicari, diuidi: quibus addendum, rationcs , ctiam admit- 
tcre illam diuifioncm ,quac aliter vocatur radicis excractio; & quem- 
admodum quantitatis X, prima radix , dicitur quantitasZ , qu* 
fcmel in fc ducla producir quamitatcm X: icaradix prima rationis 
CadDy crit ratio quar fcmci in fe du£a , producit rationcm C ad D. 
Similiter , radix fecunda rationis C ad D , entratioqu* bis info 
ducta , producit rationem C ad D . Atque irt de carcris . Exempli 
gratia , R i » C ad D lcgirurquidem radix prima QadD, fignificac 
tamen idcm , ac fi diccretur, ratio quar (cmci in fc du&a producit ra- 
tionem C \ad D : quac ratio aJiter etiam dicirur, ratio fubduplicata_* 
rationis C ad D . Pari modo R 2 ¥ C ad D , Jegitur radix fecunda-» 
C ad D , fed fignificac idcm , ac fi dicereeur, racio qux bis in fc duc*U 
producit rarionem C *d D » qua: ratioaJiter ctiam appellatur , lub- 
rriplicatararionis C ad D. Hinc iuppofito quod AzadBzzzCadD, 
runcctiam R 1 + CadDszAa4b. Eritque ratioA*rfB, fubdu- 
pl/catararionis C ad D . Ipfa vcro ratio C ad D crit doplicata ratio- 
nis A ad B . Rurfus fuppofito quod C % ad D j = A ad B> tunc R 1* 
C tfd D = A «4 B, ericque ratio A ad B fubtriplicata rationis C «rf D? 
atquc ratio C ad D , cric rriplicata rationis AotfB. 

,..•«.-..• 1 tb< ■•: '( -ft . :c- 

CAPVT VII 

Quantitas difhnguitur in quantiratem propric 
di&am, & quantitatem improprie di<3tam . 

- 

NOn folurn apud m e, fed eciam apud alios omnes vcrum eft, nuf- 
lam dari proporrionem, aut racionem.mfi inter quannraccs einf- 
dem generis . Quare fuppofitoquod angulus non fit quaneitas • inter 
angulos ,non dacnr proporcio . Similiter inter curuica tes,in tc r fonos, 
Snter pondcra, inter morus , &c. non dacur proporno , & tamcn, tum 
apud mc, tum apud alio*Mat hematicof , pafsim inueniumor loquo- 
tioncs, in qnibus aflcrirur proportio, inter angulos , 9i flfia eiofmodi 
coeia $ quar non funr q uanri 1 ate s . prO quo adoertcndum dari ahqua 
en tia,quar non fin c quancicates, fed menmranrrir * qua ncitatibus j aua 
vero encia, ncquc func quantitaccs , neque menfurantur i quantitaci- 
bus . Exempli gratia,anguJus redilineus, fiue aperrara d uarum refta- 
rum Iincarum, non eft qu antitas, fcd mcnjuut ur 4 qnaai katf , fiuc ab 

arcus 



Digitized by Google 



Pars Secunda . Caput Septlmum . 47 

arcu, qui eft linca . SinuJiter diftantia , non eft quanticas, fed mcnfu- 
racur a quanticacc, nimirum a linca . Sic etiam foni , pondcra , mo- 
cusi&c. Quancicatcs non funcfed menfurancura quancicatibus. Quare 
proprie loqucndo , dici poteft > quod menfura vnius anguli A , ad 
menfuram alterius anguli B , habeat proportionem . Item quod 
menfura vnius diftantix A , ad mcnfuram aiterius diftantix B , 
habeat proportionem . Item quod menfura vnius mocus A , ad 
menfuram alterius motus B , habeac proportionem , &c. Qucm- 
admodum vero prxdiiSx aftertiones, propric loquendo verx funt : fic 
improprie loquendo, verx funt fequentcs aflcruoncs, in quibus de rc- 
bus menfuratis aftirmatur, quod proprie menfuris conuenic Exerrplt 
gratia, quando dicitur quod angulus A , ad angulum B habeatpro- 
portionem . Vel quod diftantia A,ad diftanriam B habear proporcio- 
ncm. Vel quod motus A, admotum B habeat proportionem, cVc. Hu- 
iufmodi loquutioncs paflim apud mathematicos vfitacas eflc, certum 
cft ; & quoniam in illis res menfurata funutur pro ipfa menfura , ni- 
mium recederemus a communi , atque opcime introdu&o loquendf 
vlu, fi nolJemus admittere loquuciones improprias^n quibus res mcn- 
furaca fumitur pro menfura . Conformicer ad hnnc loquendi vfum, 
diftinguo quantirarem , in quanticacem proprie dietam , eV quantita- 
tem impropnc didam . Quantitas propric dida , eft ens cui conucnit 
definitio quancicacis . Quancitas improprie dicTa, cfi cns, de quo iin* 
proprie loquendo, aflcritur iiJud , quod conuenit quantitati , qux cft 
menfura caiis enris. Sic exempli gracia,quando dicuur, quod angulus 

A, ad aogulum B habear proporcionem : anguli A 6c B, fuut quancira- 
tes improprie dicTx . Icem quando dicitur quod diftantia A , ad 
diftantiam B, habcat proportionem ; diftantix A & B, funt quancica- 
tes impropric di&x . Iccm quando dicicur, quod mocus A,ad moturn 

B, habeat proporrionem i motus A & B , funt quantitates improprte 
didx . Hinc faris manifeftum eft, omne Ulud quod proprie atrirmari 
poreft de quantitatibus , qux funtmenfurx enrium A & B, eciam im- 
propric aftirmari pofle, de entibus A & B. Prxterea idemrequiri, 
arque futticcre, vt aliquid propric veri/icecurde quaucicacibus propric 
difiis t qux fuiic menfurx entium A & B i vcl vt impropr/e loquen- 
do , verificetur de entibus A & B , qux funt quanncares improprie* 
didx. £t quoties quantitates proprie d«3x, qux func menfurxcn. 
lium A & BipoiTuntaddi.fubcrahi , mulciplicari, diuidi , fic vcperfe- 
uerenr mcofurx eiufmodi entium : tunc eciam illa entia , impropric 
ioqucodo, dicuntur poile addi , fubtrahi , multipiicari , diuidi ; atque 
admilTo hoc ioqueodi modo , quod aflcrirur de quibufcunquc quanti- 
tibus, oot) minus vcrum cft , acque intelJigi poccft dc quanritaribus 
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propric dielis, quam de quantitabus improprie di&is.Hinc fuppofico, 
exempli gratia quod A = B . & infuper C = D : non minus euidens, 
atque ex tcrminis notum erit, angulum A f C = angulo Bf D: quam 
fit euidens , ac pcr fc nocum lineam A f C = linesr Bf D :aut nume- 
rum A f C = numero Bf D; licet in prima arquacione fingulx littera? 

A, 8, C, D, fignificenr ango!os,qui funtquantitates improprie 4 didbt ; 
cV in fecunda afierrione , fingula: licterae A, B, C» D» figuificenr lineas» 
qu* funt quantitates propric di&x ^ ac denique in tcrria arTertione, 
fingular lirtersr A, B, C» D, fignificcnt numcros , qui fuuc quauticates 
propric difia? . 

CAPVTVIIJ. 

• - . 

Exponitur quid fint operationcs Logiftica: 

OVantitatem A, addcre quanticati B, eft inucnire vnam quantica- 
cem C i qujt fit zqualis quancicatibus A &B, fimul fumptis. 
Quantirarem A fubcrahere ex quancitate C, eft inuenire quanticacem 

B, ica vc quanticas C » «quetur quantitatibus AeVB, fimul fumpcis. 
Quantitas C, quc producitur ex additione quantttacum A 8e B, alicer 
vocatur aggrcgatum quantitatum A & B . Similiter quanritas B, qu* 
cft produclum , ex fubtradione quanticatis A , ex quantitate C» aliter 
dkicur defedtus quancicaris A » i quancicatc C : vel eciam difrercntia 
quanritatum A & C • Quantitati A , addere quantitatem B, eft inue- 
nire vnam quantitacem C , quc fic aggregacum quantitacum A 8c B. 
Similiccr ex quanticace C fubtrahere quanticatem A,eft inuenire quan- 
titatem B, qua? fit defcftus quantiratis A 4 quantitate C . Hinc addi- 
tio quantttacis A • cV quancitatis B , cft inuentio vnius quancaris C» 
quat fit aggregacum quantitatum A & B. Exempli graria addicio nu- 
mcri 4 , & numeri eft inuentio numeri 7, qui eft aggregacum nu- 
merorum 4 & ? . Subcractio quancicacis A, ex quantitate C, eft inuen- 
rio quantitatis B , quac fit defeftus quanritatis A , a quantitate C. 
Exempli gratia,fubtra6k> numeri 4, ex numeto 7>eft inucntio numeri 
3, qui eft defe&us numeri 4, 4 numero 7. 

• Nota primo . Si quantitates A Sc B , fingul* fint pofitiuc illorum 
aggregatum Cerit pofitiuum.Si quanticaccs A eV B,fingular fint nega- 
tiuar , illorum aggregatum C cric quanflcas negariua . Si ex duabus 
quanticatibus A & B, vna fit pofiriua,alcera negaciua,illarum aggrc- 
gatum C, erit pofitiua quantitas» fi quancicatum A & Bmaiorfit 
quantitas pofitiua ; vcl aggregatum C eric quaoritas ncgariua » fi 
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ouantitatu m A & B maior , fit negatiua : vt fatis patec ex i;s qm hic 

di&a funt de addicione, & in appendice libri fccundi Logiftic* noran- 
cur,circa figuificacionem fignorum f & — • 

tx hac noca fere immediatc habecur fundamencum fiue demonftra- 
tio Antithefis,propofitz capice quarto libri primi Logifticar : quia nu- 
meros fub concrano figno cransferre, ex vna atquacionis parte, ad op- 
pofitam, nihil eft aliud , quam acqualibusasqualia adderc . Velab 
arqualibus zqualia auferre. 

Nota fecundo. Si quanticaces A & B.fint diuerfi generis (puca fi A 
fic tinea, & B fic fuperficies) iuxca nos, non poceric dari vna quancicas 
C» quz fic aggregacum quanticacum A & B. Ex quo fic, quod non fic 
poflibilis additio duarum quanticatum diuerfi generis : & fimiiiter 
impoflibilc eft quanticacem A fubtrahere ex quatitate alterius generis. 

Nora tertio . Si quancitas A fic redta linea , & etiam quanticas B 
fic reda linea , ac deinde linea A lateraliter apponatur, vel imponatut 
linca: B : per hoc non habebitur vna quanticas , quar fic aggregacum 
linearum A & B 3 quare prardiclo modo lineam A apponercvei impo- 
nere lineae B, non eft addere illas Jineas A & B. Idem verum cft de alijs 
lineis, fuperficiebus, corporibus, & eciam de numeris. Quis enim ad- 
mittet4j, effcprodu&um ex addicione 4& j ? pacec camen , ex appo- 
(itione mimcrorum 4& 3 > haberi 43 , velj4- Vt additione vniuer- 
fali, habeatur produ&um ex additione numerorum 4 & j, duo illi nu- 
meri iucccfliue fcribuncur incerpofico figno f : acque adeo ex hac ad- 
dicione productum eft 4 f 3 , quod habetur appofitione : fed vt illic 
monuimus, produCtum exaddicione vniuerfali , non eft productum ex 
additione , fed tancum fcripcio fignificans quid faciendum fic , vc ha- 
beacur produdtum ex addicione . Quod etiam verum eft, de vniuerfalx 
multiplicatione, acque diuifione . 

Addicio Arithmetica , dicicur, in qua quanticaces difcreta? addun. 
tur . Addicio Gcomerrica, eft in qua quancitates concinuar adduntur. 
Subcractio Arichmecica , appcllatur, in qaa vna quantitas difcceca, 
fubcrahicurexalceradifcrecaquantitate. Subtradio Geomctrica, vo- 
catur iila fubftra&o , in qua vna quancicas concinua , fubcrahicur ex 
aJcera quantitate concinua . Non admiccimus fcripcionem Logffti- 
cam indicantem fubtractionem Arithmeticam auc Geomecricam vC 4i- 
cemuscapiteo. Vtdiftinguas fcripciones Logifticas, repracfentances 
additionem , Arichmeticam , a lcripcione Logiftica ,quxrepra:fen- 
tat addiciooem , Geomecricam : nocandum, fcriptionem Logifti- 
cam in qua duz quantitates conne&untur figno f vel — indicare addi- 
tionem Arithmeticam^i illi cxprcfse non apponatur aliquid, indicans 
fignificari additionem Gcometricam . Quocies vero icriptioniaJiqaid 
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raleexprcfse appofitum clt, indicat additionem Geometricam. Exem- 
pJi graria, prima fcriptio fit A f B. Sccunda fit linca A f B . Tcrtia fic 
arcus A f B. Quarta fit Angulus Af B. Quidcunque tandcm fignifi- 
cent litterac A & B in ipfa hypothcfi, prima fcriptio indicabir additio- 
ncm Arithmeticsm ; rcliquar indicant addidonem Geomcrrieam Cz- 
rcrum plerumque parum refcrc an fcriprio indicet Arithmeticam , vel 
Geometricam additioncm . Eccnim fa£a hypothefi quod A cV B fin- 
gular fint quantitatcs conrinuar eiufdcm gencris , fcriptio A f ftindi- 
cabir addicionem , cuius produdum eritquancitas difcreca, (cd jrqui- 
ualcns quancicaci concinuz , quar habccur ex Gcomctnca additionc, 
quantitatum conrinuarum A & B. 

Quid fit dudus Geomecricus,p!uribus expofuimus cap.j. quibus n 
accedancquz hic remancnc diccada dc Arithmeticis du&ibus, atq; re- 
du6ibus: fatis conftabicquomodo fingulis nominacis ductibus Geo- 
mecricis * rcfpondeanr redudus Geometrici : & quid fint iJli redudus 
Gcomcrrici.Quanritatc difcrcram A.ducere in quancicaccm difcrctam 
B:eft inuenirc quantitatem difcreramCica vt i ad Acs B ad CExcmpli 
gratia» numerum ^ducere in numerum ?, cftiuucnirc numerum ii> 
ita vt i ad 4 ~ $ ad 1 1. HincduSus numeri A , in numerum B : eft 
inuentio numen C, ita vt i ad A = B ad C. Quid vero lit i ad A = B 
ad Cfiue quid fic Jua^ rationcs inter fe arquari,plunbus exponendum 
cii in quarra parte huius Ideas . 

Quantitatem difcietam C, reducere fiue diuidere pcr quantitatcm 
difcretam A : cii inucnire difcretam quanti tatem B, lta vt A ad C = i 
ad B : excmpJi gratia, numerum i i, reducere, fiue diuidere per nume- 
rum 4«elr inuenire numerum ?,ira vc 4 ad i z ~ i ad ?. Hinc redudus, 
iiue diuifio numeri Cpcr numerum A : eft inuencio numeri B.ica vt A 
ad C = i ad B. Multiplicatio Arithmerica , fiue duSus Arithmccicus, 
eft ductus vnius quantita tis difcreta; , in aliam quantitacem difcrecam. 
Diuifio Arichmecica, fiuc redu&us Arithmerjcus , eft redudus vnius 
quantitatis diJcrctar , per aliam quantitatem difcretam . 

Arithmctica diuifio numeri C , dupjicem admittir caftim . Pri- 
mus cft, quando datur, fiue aflignatur numerus perquem diui- 
di debct numerus C. Secundus cafus eft quando non adigaarur 
numcrus, per qucmdiuidi deber numerus C,fed fcitur , quod hic 
numerus , fiue diuilbr non aftignarus , fir arqualis diuifionis pro- 
duclo quod petitur. In primo cafu, diuifio reriner nomen diuifio- 
nis, fiuc fimpliciterappellacurdiuifio In fecundocafu,diuifio appel- 
Iacur excra&io prima- radicis . Hinc diuifio pro vr paulo antei nobis 
definitacft, diftinguitur indiuifionem , & radicis excraclionem. Vt 
circa numerum C inftituacur diuifio concradiftinQa 4 radicis extra- 
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6ione , non futticic quod cognitus fit numerus C , qui diuidi debet : 
fcd infuper debet eflc cognitus alius nuraerus , per quera diuidi debec 
numerus C ; vt circa numerum C inftituacur radicis cxtrafiio, fufticic 
quod datus fiue cognitus fit numerus C ; adeo vt diuifio concradift i n- 
fta a radicis cxtra&ione, ab ipfa radicis excra&ione , fere ita differar, 
ficuc dudtus indicatus a fcriptione A in B , differc a duftu indicato a 
fcriptione A m A. Vt prior dudus abfoJuacur dcbent cogoofci du* 
quanticaces A & B vc fecundus ductus abfoluacur, fufficic cognofccre 
quancicatem A . Hatdiuerfce raultiplicacioncs, diuerfum nomen non 
habent, quia eadem praxi acque facilitate abfoluuntur ; verum radicis 
excradtio habec maiorem ditficulcaccm , & requirit praxim diuerfam, 
a praxi vficata pro diuifione , coocradiftinc"ta a radicis extraSione , 
vtrurcmeliusintelligancur, acqucapparcac radicis extra&ionem effe 
diuifionem: prodcnc refledere ad fequences fcripcioncs Logifticas, 
acque in illis propoficaargumcnca.FaiSa hypochefi quod Ai»As C: 
legitimc infertur : ergo i R I * C =5 A . Ieem ex eadem h vpothefi 
legitime infertur ; ergo C per A zz A . Simihter , ex eo quod 4 in 4. 
B 16*. legitime infertur : ergo 1 21 1 * 16 =3 4- Icem 16 pcr 4 =: 4. 
Prarterea qualefcunquenumeros fignificcnt liccera? A & C:ex eo quod 
1 R 1 * C =3 A : legicicne} fcquitur , C per A a A » vt fatis patee ex 
ipfa Logifticarum fcripcionum expofitione . Extraclio primar radicis 
numeri C» dici poffei inuentio numeri A ita vc A ad C = 1 .1/ A . 
Quemadmodum ex numcro C primam radicem extrahere , cft inuc- 
nire numerum A ita vt C per A =x A • Ex eodem numero Cfecundam 
radiccm extrahere, eft inuenire numcrum A , ita vcCpef Apcr A 
= A • Pari modo ex numero C , tertiam radicem extrahere , eft inue- 
nirc numcrum A,ita vt C per A per A per A = A.ExempIi gracia quia 
4-R2* 64-Etiam 64 per 4 per 4 =: 4. Ex fingulis fere*,quf hic dixi- 
mus de radicum cxcraSionc : immo ex fimplici fcriprionum Logifti- 
carum intclligcntia , fatis conftac , definitionem diuifionis , fiucre- 
dticlus , conueuire radicum excractioni : atque adeo radicum cxtra- 
ftiones, eflediuifioncs , fiue reductus . Vniuerfim igicur quacuoc 
opcrationcs Logifticas admittimus : quarum prima , appellatur ad- 
ditio. Secunda vocatur fubtradio . Tertia dicitur ductus , fiue mul- 
tiplicatio . Quarta efl redu&us , fiue diuifio. Adeo vt opcratio Lo- 
gifficafit vcluti genus , quod adacquace diuiditur in prardicta qua- 
tuof genera operationum Logifticarum : quar genera , pauldpoft, 
vberiut fubdiuidemus, prius enim placet hic anuotare aliquam diffc- 
rentiam, interfcrptiones Logiftica^ indicantes diuerfam opcratio- 
nem , ex quatuor iam enumeratis operationibus Logifticis . Primam 
operacioncm Logiftieam , fiue additioncm , indicac omnis , & foU 
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fcriprio Logiftica , inqua inueniuntur dux quancicaces connexa? fi- 
gno f vcl — . Excmpli gratia , qualefcunque fint quantitates A & B: 
/equences fcripciones A | B, item — A — B> item A — B » item — A f 
B , fignificanc additionem . Secundam operarionem Logiflicam, fiue 
fubcractionem » non fignificar vlla fcriptio Logiflica ; & pro Logifti- 
ca cfler planc fuperflua fcriptio fubcradionem indicans , licee ipfa_» 
fubtractio maxime vtilis fit » ac ncceflaria . Sic Ex. Gr. fcripciones 
A — B, item 8 — ? , non fignificant fubcraftioncm faciendam circa»» 
©uanricaccs his fcriprionibus contenras > vt pluribus dicemus capite 
/cquenti. Tertiam operationem Logifricam, fiuedu&um , aucmul- 
tiplicationcm , indicat omnis , & fola fcriptio , in qua dux quantita- 
tes , explicice, vel implicicc, conneCtunrur particula in. Exempli 
graria , in fcriptione A m A , quantitates A & A explicicc conne- 
Suncur particula in. Vcrum in fcriptione A a , qux xquiualet A in A, 
dux quantitates A & A, implicicc conneAuncur particula in : t\ A 1 , 
tantum breuius reprxfcntat , idem illud , quod A in A , minus com- 
pendiose exhibet . Quartam operationem Logifticam , fiue diuifio- 
r.cm , aut redudum , indicat omnis & fola fcriptio Logiftica , in qua 
dux quancicaces, explicicc, vel implicitc, conneduntur particula 
per , aut lineola qux diuifum fignificat . Exempli gratia , in fcriptio- 
ne A pcr h , quantitates A cV B.explicice conncctuntur particula per. 
In fcriptione iRu 4,impliciccparciculaper conne£tuncur,numcrus 
poft afterifmum fcripcus,& cotus numerus radicalis; nam 4 per 1 R 1 « 
4, minus compendiose rcprxfencac , idem illud , quod magis com- 
pendiose rcprarfentac 1 R 1 * 4. Ex his facis conftar,quam ex prxdi- 
clis quacuor operationibus Logifticis , indicenc fcripcioncs fingula?» 
quxa nobis adhibencur ad indicandas operaciones Logiflicas : quo- 
niam camen fingulx prardiclz operaciones Logifticx » fubdiuiduncur 
in Arichmecicas , & Geomecricas, dicendum nobiscft , quomodo 
diffcranc fcripciones indicances opcraciones Arichmeticas , ab illis 
operationibus Logifticis» qux indicanc Geomecricas operaciones;pro 
quo iuuabic in mcmoriam reuocare » quod agendo de du&ibus mo- 
nuimus , nimirum qualefcunque finc quancicaccs A 6c B , tamen fcri- 
pcionem A in B fignificare du&um Arichmecicum , & nullum alium-» 
du&um reprxfcntarc . Similicer fcripciones Logifticx , rcprxfcncan- 
tcsquamuis aliam, ex ftipra mcmoratis quacuor operarionibus Lo» 
giflicis, indicant operaciones Arichmecicas,quocies io ipfa fcripcione, 
cxprefse nonapponicur aliquid , decerminans cales fcripciones , ad 
indicandam operationem Geomecricam . Sic exempli gracia , qua- 
kfcunquc fuerinc quancicates A & B , tamen fcripciones A f B , item 
A-B| iccin ,ApcrB> indicanc operationes Arithmeucas , acque_> 
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Wntrx A cV B , fignificant quanticatcs difcrcras , arqoiualentes quan- 

titatibus , quas in hypochefi fignificabant . Prxterea fuppofico quod 
liccerar A cV B in hypothefi non fignificcnr aliquam quantitacem , fed 
fingular reprarfcnrcnc , Exempli gratia , Angulum , ionum , morum , 
velocitatem , diihnciam, eVc. Tunc in prardictis fcriptionibus , opera- 
tionemindicantibus, licterar A Se B , fignificant quantitates difcre- 
tas, qo* funt menfurar, vel ccrtc arquiualentmenfuris, illorum en- 
tium , quar in hypothcfi fignificantur pcr littcras A & B . Quotics 
vcro inicriptione reprarfentantc aliquam operationcm Logifticam, 
cxprefse apponkur aliquid dcterminans fcriptioncm , ad fignifican- 
dam operationem Geomctricam tunc fcriptio renrarfentat Geometri- 
cam operationem . Exempli gratia , fequentes icriptiones reprarfen- 
tant Geometricas operaciones , Iinea A f B , item fuperficies A f B, 
itcm corpus A f B, itcm linea A — B , itcm Angulus A f B , item 
Angulus A — B : etenim voces linea , fuperficies , corpus , anguhis, 
fcriptionibus immediace' appofitar fufficiencer detcrminant fcriptio- 
nem,adreprarfenrandamGeometricam operationem . Aduertendum 
hic eit , quod licet fcriptionum Logifticas operationes indicantium, 
ea fit nacura>acque fignificacio quam expofuimus : tamen parui,aue 
fere nullius momenci eft arquiuocacio , quarcaufari poreft ex eoca- 
pite, quodproaddicione Geometrica intelligacur additio Arithme- 
rica ; vel ctiam pro fubtradione Arithmetica incelligacut fubtraSio 
Arithrnetica , aut c contra ; etenim manente eadem hypothefi , pcr 
additionem, cV iubtra&ionem , Geometricam acqueArichmecicam» 
habentur quantitaccs arquiualcnccs. Similis arquiuocacio in dufiibus, 
auc redu&ibus , magis noxia cflc poreft : prarfcrcim fi pro vnius claiTis 
ductu Geometrico , intelligacur alcerius clafiis du&us Arichmeticus. 
Ecentm diuerfarum cladium du&us, auc redu&us non producunc 
quancicaces arquiualences . Operacio Logiftica , adarquate* diuidi- 
turinq&acuorgencraoperarionum , nimirum in additionem , fub* 
trafiioncm , dudtum, cVredudtum. Addicio fubdiuiditur in addi- 
tionem Arithmeticam , eV Geomccricam • Similiccr fubcraclio fubdi- 
uidicur in fubcradionem Arichmeticam , cV Geomecricam : acque vl- 
terius non fubdiuiduncur operationesillar.Ductus diuidicur in ductum 
Arichmecicum , cV Geometricum. Duclum Arithmeticum vlterius 
non fubdiuidimus . Du&um Geometricum fubdiuidimus in du&urn 
primum , fecundum , rertium , eV quarcum . Reducrus diuiditur in 
reduclum Arithmeticum , 8c rcdu&um Gcometricum . Keductum 
Arichmeticum fubdiuidimus in redu3um , cV radicis cxtra&ionenu» • 
Redudum Geometricum fubdiuidimus in rcduSum primum, iecun* 
dum,tcrtium, cVquartum. 
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CAPVT IX. 

* 

Declaratur, quomodo affumptis a nobis fcriptio- 
tiibus LogifUcis , per genitores, non poilit in* 
dicari produ&um ex fubtradfcione : adeoque 
nullam a nobis adhiberi fcriptionem LogifH- 
cam indicantem fubtra&ionem • 

TTTin fcriptione T.ogiftica difttngucrcmus quantitatcs pofitiuaj, 
V * quancitatibus negatiuis , afTumpfimus figna f & - . Horum 
fignorum fignificationem , fatis expofuimus, in parcc fecunda appen- 
dicis libri fecundi Logifticat: quxque in dida appendice indicaaimus, 
aut ctrca quantitates pofitiuas , ac negatinas : aut circa figna f & — , 
hoc loconon repeto, fed cognita fuppono » cV confequenrer dcclaro 
verum efle, a nobis quidem adhiberi fcriptiones Logifticas, indicantes 
additionem > multiplicationcm , diuifionem : nuliam tamen adhiberi 
fcriptionem Logifticam , indicantem fubtradionem : vbi non nego 
fcriptione Logiftica exhibcri poue illud , qnod producitur ex fubrra- 
dtione, fcio entm numerum quinque exhiberi polfc fcriptionc Logifti- 
ca, & hunc numerum produci per fubtractionem , in quaex nnmcro 
duodecim fubtrahitur numerus feptem : fed nego fcriptione Logiftica 
cxhiberi pofle duos numeros»ez quibus per fubcradioncm producitur 
numerus quinque , fic vt illa fcriptio xquiualeat fcriptioni exhibenti 
numerum quinque: fiue eo ip(o quod A — B =: C , ttinc quantitatcm 
C, non efle produdum quocf per fubtraexiooem producitur ex quanti- 
tatibus conteneis altera parre aequationis : adcoque dici non pofle, 
knptioncm A — Biindicare fubtraclionem : fed dici debere, opcrario- 
ncm indicatam 4 fcriptione A — B , eife addittonem . Quanrirates 
vniformes appello qux fingulae funt pofitiuat , ve) fingulx funt ncgati- 
ne, fiuequantitatcsfimilibus fignts afife&ar. QuantitatesdirTormes 
dicuntur quas finguUe non funt pofitiuae, auc fingulae non funt ncgati- 
nar , fiue quantitates diftimilibus fignis afleelar . la omni operatione 
Logiftica , ex duabus quantrtatibus prodocitur tertia aliqua quanri* 
tast qux dicitur produda, fiue genita ex operatione . Quanrirates ex 
quibus produdum habct ur, dicuntur genitores opcrationis Logift icar. 
Ex. Gr. iliius additionis , per quam ex quantitatibus A & B , produ- 
cirur quaotitas C : genitores erunc quantitatcs A & B , quantkas ge- 
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nita, fiue produda erit quantitas C . Similirer ilJius fubtra&ionts, per 
quam ex numero 8 » & namero 3, producicar numertts 5 : genicores 

erunc numcri 8, & 3 : produ&um , fiue genicum , eric numerus 5. E* 
duobus genitoribus operationis Logiftica?, vnus dicicur fuperior, alcer 
iuferior: quia faJcem pro operacionibus Arichmeticis,hoc ordinc fcrt- 
bi confueuerunc. Genicor fuperior dicicur , cui alcer addicur , vel ex 
quo alcer fubcrahicur , veJ qui in alcerum ducitur , vel qui peraJrerurn 
reducicur . Genicor infenor vocacur, qui alceri addicur, vel qui ex al- 
tero fubcrahirur , vel in quem altcr ducicur, vel per quem alcer reduci- 
tur. Ex, Gr. in fequencibus fcnpciouibus , Logiiticam operacionem 
indicancibus, quancicas fignificata per Jicreram A, eft genitor fuperior. 
Quancicas fignificata per licccram B, cft gcnicor infcrior. A f B, icem 
A — B, icem A in B. icem A pcr D , icem R 1 * A : in hac vltima fcri- 
ptione , quae indicac diuifionem illam quz radicis cxtra<3io dicicur, 
non rcpra-icncarur genicor inferior . 

His breuirer pra*nocacis , arque infuper fuppoficis , qua; capire 2. 
Jibri 1. Logifticar, di&a funcde fcriptionibus, Logifticam operarionera 
indicancibus : facis eric oftcnderc fcripcionem 8 ~ % non indicare fub- 
tradionrm , fed fignificare addicionem | vt ita conftet , nulla (criptio- 
ne Logiftica,per genirores indicari pofle fubtractionem : quod (11 force 
cx ipfis fcriptionibus libro primo Logifticar expofiris , adhuc alicui 
non facis innocuic) pluribus argumentis probo,vc fic melius incelliga- 
tur fenfus (cripcionum Logifticarum . 

Probarur primo. s — $ = <$ : igitur 5 eft produ&ura ex oneracione 
Logiftica fignificata per fcripcionem 8 — 3 : igitur fl 5, eft differcntia 
genicorum contcncorum fcripcione 8 — ? : eciam fcripcio 8 — 5,figni- 
iicac fubcractioncm . Verum fi 5» eft aggrcgatum genitorura conccu- 
torum fcriptione 8 — 3 : fcripcio 8 — 5, fignificac addictonem , vc pa« 
cec ex ijs qua? de additione , & fubtradione diximus capice prxceden- 
ti. Confidera iam fi placec genitores exhibiros fcriptione 8 — 3 ; fu- 
perior genitor confticuicur ex octo vnicatibus poficiuis ; inferior geni- 
ror conftituitur ex cribus vnicacibus negaciuis • fcd nequc odo vni- 
tattbus poficiuis addendo quinque vnicaces pofitiuas, habencurcrcs 
vnitarcs negaciuar , neque cribus vnicaribus negaciuis , addcndo quin- 
que vnicaces poficiuasnabencur oclo vnitates pofitiux : crgo quinque 
vnicates poficiua* , non funt diffcrencia genitorum contentorum fcri- 
pcione 8 — 3 : ergo ha*c fcriptio non indicat fubcra&ioncm : neque 
numerus 5 , eft produdum ex abftrattione gcnicorum concencorum 
icripcione 8 ~ 3. Rurfus o<5k> vniraribus poficiuis , addcndo crcs vni- 
tates negatiuas, habcncur, fiuc producuntur 5 vnicatcs pofitiux : ergo 
quinquc vnitaces pofitiux,funt aggregacum genicorum concencomm 
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fcriprione 8 — j. Ergo harc fcriprio indicac addtcionem : 8c nomerus 

5 , cft produ&um cx addicione genicorum concencorum fcripcione 

Probacur fecuodo . Genicores concenci fcripctone 8 — j , funt s 

6 — 3 : fed d ifi "erentia numcrorum S & — 3 c ft n umerus 1 1 : ergo nu- 

merus 5 , non eft differeotia numerorum 8eV — * : ergonumerus 5, 
non eft difTerentia genitorum concentorum fcriprione 8 — 3 : crgo 
fcriptio 8 — 3 , non exhibct genitores , cx quibus per fubcra&ionem 
producitur 5 : atqui | M }a)i ergo fcriptio 8 — J , non fignificat 
aliquid arquale produfio ptr fubtra#ionem , ex gcnitoribus contentis 
fcriptione 8 — 3 : ergo harc fcriptio non fignificat fubtradtionem fa- 
ciendam circa genitores fcriptione contentos . 

Probatur tertio . Scriptio — 8 — 3 , fignificat additionem : ergo 
fcriptio 8 — 3 figniflcat additionem . 

Probaturquarro . Produdrum ex genitoribus contentis fcripcione 
8 — j, cft 5 : quod produfium inuenitur mediante fubtradione, ni- 
mirum, ex 0Q0 pontiuis vnitatibus auferendo cres vnitates poficiuas 1 
ergo genitores, ex quibus per fubtradionem habetur numerus 5, func 
oclo vnirates pofitiuar , & tres vnitates po/itiuar: fed hi genitores non 
reprarfentantur in fcriprione 8 — 31 quar reprarfentat o&e vnitates po« 
fitiuas , & cres vnitates negaciuas « ergo fcriptio 8 — 3, non reprrfen- 
rat genicores 1 ex quibusper fubcra6ionem nafcitur numerus 5 : fed 
fcriptio 8 — 3 repratfenrac operationem, per quam ex genitoribus hac 
fcriptionc contcntis , nafcitur numcrus 5 : crgo fcriptio 8 — J , non 
fignificat fubtradtionem . 

Probarur quinto- Non affumitur a nobis fcriptio Logiftiftica in- 
dicans figni mutacionem , in quantitate B : fed vt fcriptione Logi ftica 
indicemus quantitatem B iubrrahendam cx quantitare A , requiritur 
mutatio figni in quantitate B : crgo vt fcriptione Logiftica indicemus 
quantitatem B , fubtrahendam cx quantitate A • requirimus aJiquid 
quod nulla Logiftica fcriptione exhibemus : ergo nulla Logidica fcri- 
pcionc cxhiberous, quantitaccm B ftibtrahcndam, ex quancicacc A. 
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CAPVT X. 

Proportio, & aequatio, diuiditur in continuam, & 
difcretam : atque declaratur, qualem sequatio- 
nem aut proportionem , fignificent fingul» 
fcriptiones LogifHca: . 

EX ijs quar diximus de operarionibus Logifticis , conftar , quod 
qualclcunque quanricaccs figmficenc I icccrar A & B » tamcn fcn- 
ptiones Logifticas A f B, iccm A — B, ieem A m B.itcm A per B, figni- 
ticare opcrationes Arithmeticas : acque fcripcionem tndicantem ope- 
racioucm JLogift icam , cunc cancum indicare operacionem Geomecri- 
cam , quanuo ipfi fcripcioni cxprcfse apponicur aliquid , quod eam 
determinec ad figniticandam Geomecricam operacionem . Idem pro- 
pcmodum hic Ha cuimus , de i cnpc iombus Logiicicis , quar fignificant 
proporcioncm, auC arquacioncm . 

Hic aduertendum quod Itcec aliqua proporcio fitarquatio , ramen 
aon omnil proporcio fic arquatto. Similiter licecaliqua arquacio fic 
proporcio,tamen non omnis arquacio fic proporcio . Capice 6 expo- 
fuimus qutd fic proportio, & diximus.proporcioncm adzquacc duudi, 
in proporcioncm maioris inarqualicaris , proporcionem minoris ituc- 
qualicacis & proporctoncm arqualieacis . £o tpfo quod proporcio 
A ad B , ficproporciomaioris, aucmtnoris inarqualicacis: impoflibilc 
cft, A = B. Verum eoipfo quod proporcio A ad B, fit proportio arqua- 
litatis 3 neceiTarium ei \, A = B. Prartcrea fuppofico quod A s= B : ficri 
quidcm poteft, v c A ad B habcac proporcionem arqualiratis : fcd camen 
non eft neccilarium, \tAadB habeac proporcioncm arqualitatis. Sup- 
pofico quod AbBi qoodque infuper A & B finc quancicaces eiufdem 
gcneris , Excmpli gratia numeri : cunc eciam A ad B, habebic propor- 
tionem acqualicacis . Verum fuppofico quod A s= B ; cunc A ad B non 
habcbirproporrioncra arqualicatis : fi infuper fupponacur , vel quod 
A & B fint raciones: vel quod A&8, fintquanctcacesdiuerfi generis 
incer fearquiualentes . Ecenim fuppofico quod A $c B finc raciones in- 
cer fc arqualcs : cunc A ad B non hcbebic proportionem arqualiracis, 
fed habebic proportiooaiitatem awjualiearis,quar a proportione arqua- 
litatis tantum diffcrc , qoancum proporcionalicas diffcrt i proportio- 
ne. Rurms fuppoGco quod A (it quancicas continua , arqatualens 
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quantitati difcrctx B*. crit vcrom A = B, nimiram illa arquatione 
quamarquiualcncem appellamus: fcd tamcn A ad B, non habcbit vl- 
]am nroportioncm , aucarqualicacis , aut marqualicatis : quandoqui- 
dem nulla proportio inucniatur inter quantitates dtucrfi gcncns . tx 
his fatis patetquod aliqua , fed non omnis proportio fit arquatio : & 
infupcr aliqua, fcd non omnis arquatio fit proporrio j quamobrcm , in 
titulo huius capitis, diflinguimus proportionem & arquationcm s pcr 
hocramennonaccedimus ad partcs modernorum quorumdam Ma- 
thematicorum , qui non admittuntproportioncm arqualitatis , & nc- 
gantexcmpligracianumcrum 4 ad numcrum 4 habere vllampro- 
portioncm ; quod tcnentur faccrc , qui tucntur compofitionem ratio- 
num eflc rationum additioncm : qua dc rc plura inuenies in quarca 
parte huius Idear . Proportiocontinua, a nobis appcilatur, proportio 
qux cfl quantitas continua : fiuc proportio cuius tcrmini funt quanti- 
tates continuar . Proportio difcrcta, dicirur proporcio, quar eft quan- 
ticas dilcrcta : fiue proporcio cuius cermini func quantitaccs difcrerar. 
Excmpli gracia , proporcio linear A ad lineam B , cft proporcio conti- 
nua . £t proportio numcri A ad numerum B, cft proportiodifcreca. 

/Equacio continua , vocatur arquatio , in qua quanticaces concinuas 
dicunrur arquales . /Equacio difcrcca, cft arquatio, in qua quantitatcs 
difcretar dicuntura-qualcs. JEquacio xquiualens , dicicur, quando 
quancitates afleruntur xquales, qutr tancum mccr fc arquiualent. Hinc 
srquatio conrinua idem fignificae ac xquatio continuarum quantita- 
tum. VFquacio difcrcta, idcm cft ac arquatio difcrctarum quantica- 
rum . Denique arquacio xquiualcns, idcm cft ac xquiualencia quanci- 
catum . Quodquc hic de quancicatibus dicimus , intelligendum tam 
de quanritacibus abfolucis, quam de proportionibus 1 iccm dc quanti- 
tatibus proprr^, & impropriedidtis . 

Scrintio Logiftica indicaos proportioncm , aut arquationem , indi- 
cabit proportioncm , aut arquationem difcrecam , quotics 1II1 cxprefsc 
nonapponituraliquid, a quo decerminccurad fignihcandum eonti- 
nuam proportionem , aut xquationem i quoties vero UJi exprefsc ali- 
quidapponitur, a quo decerminccur , ad fignihcandum concinuam 
proportioncm, aut xquationem 1 tunc fignificabit contmuam propor- 
tioncm, aut arquationcm . Denique , fi vni parti xquaeionis, exprdsc 
aliquid apponatur , eam parrcm dccerminans ad fignificandam quan- 
ticacem fiue proporcioncm concinuam : & in alcera parce inueniatur 
quantitasdifcrccatcuncarquacio, «ic xquiualens. Exempli gratia, 
qualcfcunquc fucrinc quancitates fignificatx i Iitceris A , B, C, D, 
fcriptiones Logifticx A ad B, item C ad D, fingular fignificant propor- 
t ionem difcretam. Et fimiiitcr fcriptioncs Logifticac AadB~Cadu> 
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item A f B = C , item A /w B =: C : fingula; figmficanc arquacioncm 
difcrctam . Verum fcriptioncs Logifticas , linea A <td B, itcm fuper/i- 
cics A ad B, itcm A /» li duclu i *</ B /» Cdudu 2 , fingular fignincant 
proportioncm continuam . Prarterea, fcripctones Logiiricar, linca A f 
BaC> item Angulus A f B = Citcm linea A*/B = C ad D, item A 
tn B dudu 1 =: B in C dudu 4, fingular fignificanc arquationem conti- 
nuam . Denique, fcriptioues Logifticar , Iinea A id B=; 1 ad 4» item 
A /» B dudu 1 4</ A /» B dufiu 4 =; 6 «/ 3 t fingular fignificant arqua- 
tionem arquiualentem . 

No erit inotile hic aduertere.apudMachematicos paUim vfitatas eiTe 
loquutiooes.in quibus atTeracor,Ex.Gr.quadracum linear A ad quadra- 
cu IinearB,arquari 4 ad :.VcI proporcione quadrati linear A,ad quadra* 
tum linear B.efle arqualem proporriooi,qua habct numerus 4,ad numc- 
rum a : atque hoc idem exhibcc fcriptio Logiftica A in A duclu 1 44 
B /» B du<2u izz^ad i,fuppofico quod litterar A & B , fiogular fignifi- 
centredam lineam . lam vero, fi rc&t expeodas , hos, vel fimiles Jo- 
quendi modo$i maxime vfitatos : aduertes,in ilJis afleri proportionem 
continuam, arquari proportioni difcretae ; & quontam proportio con- 
rinua, cft quantitas conrjnua : atque proportio difcreta , ett quancicas 
difcreta : etiam in didis loquutionibus afleritur, quod quantiras con- 
tioua arquetur quantitati difcrctar. Denique, quia idcm eit, duo arquari 
inter fe, vcl habere proportionem arqualicatis : etiam in di&is ioquu- 
tionibus aflerttur, proporcio ioter quaoritatem cootiouam, & quanci- 
taccm difcrecam : & tamen Machematicorum nnilus admictic propor- 
tionem, incer duas diuerfi generts quancirates, qoales funcquancitatcs 
concinuar & difcretac . Quid ad infinuacam di rricoltacem ali; refpon- 
deanc, igooro : fuipicor cameo, haoc effe vnam ex illis dirricultatibus» 
£ quibus perterriti Mathematici aliqui moderoi, ab antiquioribus Ma- 
thematicis panlatim dedinando, candem eo deuenerunt, vt negent, on- 
mcruoi 4 ad numerum 4 habere vllam proportionem : aut dari viiam 
proportionem , inter duas eiufdem generis quantitates > quarinterfe 
acquales fint; atque hoc teoentur negare , qui toeotur rationum com- 
pofitionerr. , nihil aliud effe quam rationum addicioocm : vt ireruin 
inonuimus initio huius capitis , Quid ad propofitam difficultacem 
refpondendum fit iuxta noftra principia, facispatetexijsquar hic 
diximus de arquationibus arquiualentibus . Etenim quando proporcio 
continua.diciturciTc eadem,fimilis t vcl arqualis, proportioni difcretc: 
tantum aiTcriturarcjuatioarquiuaJcns:& fenfusett,quod proportio con- 
tinua,arquiualeatdileretarcxquo cantu fcquitur,quantitatecontinoam 
arquiualerc difcretae quaotitati : quod nos admittimus , fed tamen non 
admictiraus^quaotiutcm coaunuam,aequaxi poflc,difcrcca: quanckati* 
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C A P V T XI. 

Declarantur proportiones indifFerentes, quas ad- 
mittimus, inter quantitates pofitiuas & negati- 
uas : hoc eft , inter difformes eiufdem gcnerh 
quantitates. 

LOgiftic* aoftrz lex eft a per figna f Sc — ab inuiccm diftin- 
gui i quanticaces poficiuas , & negaciuas : acque in fcri- 
ptione Logiftica , omnes, & foJas illas quancitates efle negaciuas, 
qu* exprefsc pnetixum habenc fignum — : reliquas omnes quanrira* 
tes cflc pofitiuas . Hrc lcx, adarquate dcpendet a noftro bencpjacico : 
Jiberum enim nobis erac, ad fignificandas pofiduas quantitaces, aflu- 
mcre . £x. Gr. Lacinas litteras : eV Grstcis litteris , indicare quanti- 
tates ncgatiuas : aut alio quouis modo poficiuas quantitates diftin- 
gucre i ncgaciuis . Similitcr a noftro bcncplacico dependet alrera lex 
noftr* Logifticx , pracfcribcns , figna f 8c ~ , in quancum funt cha- 
racieres compofirionis , atque conncctunc duas quanticaces, rqui- 
ualere his vocibus,& infupcrA pnrterea, fimul cum . De his legibus, 
atque fignificacionibus fignonim f & — , egimus in Appendice libri 
fccundi Logiftic* ; quoniam vero figna f & — , in quantum funt cha- 
radercs compoficionis , fignificant duas quantitates fimul fumptas, 
hoc eft produclum cx additione : fatis pacer,produ6mm cx addtcione 
fignificari a fcripcione Logiftica , in qua du* quan cicarcs , figno f aut 
— connexat inucniuntur . Sic Ex. Gr. fcriptio 4 f 8 fignificat quatuor 
vnitates poficiuas,fimul fumpcas cum 8 vnitatibus pofictuis. Itcm fcri* 
ptio 4~ 8:fignificat quatuor vniratcs pofitiuas,fumpus fimul cfi o&o 
ynitatibus uegatiuis. Item fcriptio M 4 8: figniiicat quacuor vniea- 
tes negatiuas, (umpcas fimulcum octo vnicacibus negaciuis. Licet fin- 
gulx ift* fcriptiones Logiftica*, aut ali* quzuis.in quibus duae quanri- 
tates fignis f vel — conncduntur,fignificent produdumex additione, 
fiue produ&um ex duabus quanricacibus fimui fumpcis 1 camen in his 
fcriptionibus duplcx ca/us diftingui poteftj primus cafus eft , quando 
produflum i lcripcione Logiftica fignificatum , oricur cx genicoribus, 
qui inter lc vniformes finc : hoc cft ex duabis poficiuis , vel certe ex 
duabis negatiuis quancitatibus , fimul fumpcis . Secundus cafus cft, 
quando produdum i icripcione Logiftica fignificacum , oricur ex ge- 
aitoribui,quiinccrfcdifiormcsfint: hoc eit cx pofitiua > & negariua. 
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quanricace fimul fumpta • In primo cafu produrium ex additiooe , fi- 
gnificacum i fcripcione Logiftica , haberur per eam praxim, fiue opc- 

racionem , quar vocatur additio . In fecundo cafu produclum cx ad- 
dicione fignificacoma fcriptione Logiftica , haberurpe: eam praxim, 
fiue operationcm , quardicitur fubftradtio . Quoniam vero vnitaccs 
pofitiuz i & negatiuar , fimuJ addi poflfunc i fatis patec vnicates po- 
ficiuas eiTe eiufdcm generis cum vnicacibus ncgatiuis : nequevlias 
quancicaces inter fe gencre difcrcpare ,pcr hoc prxcise , quod vna fit 
pofitiua , altrra fic negatiua; fc quia interquanricates eiufdcm ge- 
neris,nagari non potelt proportio: concedcndum eft Ex.Gr. 4 ~ 4 
habere proportionem : & iimiJicer — 4 ad 4 haberc proporcionem . 
Has proportiones appelloindifferentes : vcraquc cnim proportio cft 
indifrerens , vc vocccurproporcio maioris , aut minoris inarqualica- 
cis . Itaque proporcio indirTerens definiri poteft , quanticas habens 
abftractam relationem magnitudinis , addifTormem eiufdem gcneris 
quantiratem . Qusruis huiufmodi proportio , eft indirTcrcns , vc vo- 
cecur proporrio maioris, aur minoris inarqualiraris 1 cales func Ex.Gr. 
4 ad — 4. Irem — 4 ad 4. Icem 1 ad — 7. Icem — 7 adx. fingulsr func 
proporciones inditTerences ; Ecenim quacuor vnicaccs poficiuar.poflunc 
dici aliquid maius , quacuor vnicaribus ncgariuis, in quantumfci- 
Jicec 4 =5 — 4 f 8 : hoc eftin quancum quacuorvnicates poficiua-, 
arquancur quatuor vniraribus ncgariuis , fumpcis fimul cum otfo vni- 
cacibus pofiriuis : acque adeo quacuor vnicatibus negatiuis , addirur 
aliquid, vt srquenrur quatuor vnicatibus pofitiuis . Rurfusq^uatuor 
vnirates neganuar , poflunt dici aliquid maius , quatuor vnicatibus 
pofitiuis: nimirum , in quantum — 4 =: 4 — g : hoc eft , in quan- 
cum quatuor vnitates negatiuar , arquantur quatoor vnicatibus pofiti. 
uis , fumpcis fimul cum orio vnitatibus negatiuts : atque adco qua- 
tuor vnicatibus pofitiuis , aliquid addendum fic, vc arquencer quacuor 
vnitatibus negatiuis . Similiplanc modopater, quomodo vcraque 
proporcio , 4 ad — 4: icem — 4 ad 4 : pollic dici minoris inarquali- 
tacis , nimirum , in quancum 4 — 8 =3 — 4 : irem — 4 f 8 m 4 . Prx- 
terea cx eodrm capire ex quo parec , proporciones , 4^-4: irem 
— 4 ad 4: pofle dici maions insqualitacis : etiam manifcftum eft> 
44i— 4 = — 44^4 ; nam vrriufquc proporcionis confequenti rer- 
mino 1 addendo duplum ancccedencis cermini , habecur quancicas 
arqualis antecedenti cermino . Iam vcro cx eo , quod 4^-4 = — 
4^4: faciie pacec , rtiam 3 ad — 10= —54^10: & vniuerfali- 
ccr, qualefcunque eiufdcm generisquaucitates fucrinc A&B, ca- 
mcn Aad — B=:~AadB. 
tx his » arque l undamcnco noftro dc rationibus proponcndo iru» 
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parte quarta huius Idese , immediaie pacec , demonftratio problema- 
cis 3 cap. ; lib. primi Logifticx :qualefcunque enim quanticaces eiuf- 
dem generis f uerinc A & B * acque A in B =i C : cunc — A m — B =3 
C . Icem A in — B =: — C . Ecenim per hypochefim A in B = C crgo 

pcr dida dc du&ibus . i a d A = B ad C . ergo per hic di&a , i ad A 
= — B ad Cergo per fundamencumde racionibus — A tn — B =z i m 
C : fed i in C a C : ergo — A in — B =: C . Rurfus per hypochefim 
A i» B sa C . ergo i U A = B ad C: ergo i ad A =r — B ad - C ergo 
A i» — B = i i n — C : fcd i in — C s — C : ergo A in — B=3 — C. 

praxis , fiue problema noftra: Logifticx, cuius probacionem hic ac- 
culimus : cciam videcur vfitatum cfle , apud Algebrac fcripcoresjapud 
quos , hadtcnus non inueni , problemacis demonftracionem , qua (1 
Algcbra ha&enus caruic , acque adeo noftrx Logiftic* , debeac illam 
dcmonftrationem : maiori beneficio, Algebra , noftrae Logiftioeob- 
ftriclaerit: quam Logiftica noftra , Algebrx obftringatur; iqua, fi 
aliquid accepic , vnum , vel cercc prxcipuum dici debec , modus ad- 
hibendi poficiuas quancitates,fimul cum negatiuis: acque iilud ipfum 
probJcma , cuius dcmonftrationem hic attulimus . 

CAPVT XII. 

Aflfertur caufa , quare a nobis axiomata propo- 
nuntur , mpdo , ab alijs non vfitato . 

AXioma rigorofum , eft propofitio » cuius vericas , ex ipfa termi- 
norum , fiue vocum iucelligentia , immediatc manifefta eft. Sin- 
gula eiufmodi rigorofa axiomaca , quxin difcurfibus adhibencur, fe- 
paracim non annocancur a Mathematicis i tamen feperatim , ac fimul 
proponi confueuerunc » illa axiomata rigorofa , quae frequencius ad- 
nibcntur , & magis digna func diftinda confideratione . Afitequam 
hic enumerem , atque proponam » przcipua axiomaca rigorofa» qui- 
bus innituntur noftridiicurfus Logiftici : pauca putaui prarmonenda, 
ne ab ijs repra?hendar,qui ant iquitati debitam veneracionem cx igu n t, 
& iuremerico auerfantur nouitates, nulla vrgenti vcilitate , aucne- 
ceflicace induftas . Itaque caufam aftero, quare modo aliquo non vfi- 
tato , proponam axiomata rigorofa, Logifticx noftrx inferuientia: 
Jiccc illa axiomata , faicem maxiroa ex parce , eadem finc , cum axio* 
roatibus » quse ab antiquioribus Mathematicis fuerunt annotata :ac- 
quc Euclideis clementis inferta » vfque inhunc diem adhibentur i» 
fcholis Mathcraacicis : & forwffis canto tcroporis irKcruallo, vix 
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aliam mucationem fubierunt, quam quod ex vno ideomace > ad aliad 
fucrinc translata . Quod hic aliqua axiomata proponam, modo alt- 

quantum diucrfo, quamabali/s proponi confueuerint r prxcipua_> 
caufa eft 1 quod maxime abhorream arquiuocationes : quas , vt pro 
viribus declinarem , Iongior fui in definitionibus , hactenus propofi. 
tis . An vero Euclidea axiomata, in Mathematicorum fchoiis pallim 
adhibita , arquiuocacionibus obnoxia finc, in vno, ve] alcero axioma- 
te confideremus : atque imprimis expendamus axioma aflerens to- 
tum fua parte maius cfle , quod habetur intcr maximc manifc/ta, ac- 
quc a me alijs verbis proponicur . Quarro igicur quid fignificenr vo« 
ces, cocum , & pars ? Dubicandi racio eft , quia fi Grammacicos con. 
fulas , complexum ex anima & corpore , e(t aliquod totum , cuius 
partcs funt anima & corpus I tamen hoc cotum , fiue complexum ex 
anima & corpore , ipfo corpore maius efle , non fequicur ex prxdifto 
axiomate . Prarterca ex prardifioaxiomate , male inferes , cotum li- 
near curuitatem neccflario maiorem efle curuitate partiali , fiuequar 
vni parti conuenit t aut totum reftar linear rcditudinem , maiorem efle 
re&itudincpartis . Rurfus aggregatum ex quadrata fuperficie & refta 
linea, eftaliquod totum , cuius parces func quadrata fupcrficies 8c 
rcaa Iinea : & tamen aggregatum ex quadrata fuperficic & rec"ta li- 
nea , ipfa quadrata fuperficie maius efle , non aflerit axioma , altir- 
mans totum fua parte maius efle ; immo in firicta Mathefi plane faU 
fum eft, aggregacum ex quadrata fuperficie & reda linea » ipfa qua- 
drata fupcrricie maius eflc . Dcindc ralfum eft pundum efle partcm 
lincar . Itcm lineam efle parcem fuperficiei . Jcem fuperficiem efle par- 
tem corporis . Hinc in alio eiufdem ftri<5ta? Mathefeos axiomate,affe- 
ricur , duas rectas lineas nultam parcem communem habcrc pofle,fed 
tantum vnicum punctum commune habere . Ec fimilicer duas pla- 
nas fuperficies nullam partcm , fed tantum vnicam rcdtam linearru» 
communem haberepofle. Quid igicur incelligendum pervoces, to- 
tum , & pars , in eo ftrifiar Mathcfeos axiomate, quod aflcrir, rotum 
lua parte maius cfle ? Certe voces , totum eV pars , inrelligi non pof- 
funtineafignirtcatione, quam habcnt apud Grammacicos • auc irt 
vfu familiari : vc facis paret cx ijs, quar hic annotauimus i atquc adco 
arquiuocationi obnoxix func . Prarcerea , meo quidem iudicio , leuis 
aliqua, ftridar Machefeos peritia non fufricir, ad ftacuendum • quae 
fic diuerfiras , inter fenfum , quo voces rotum cV pars intclligi debent 
in prardiclo axiomate : cV fenfum , qucm alibi admictunt I idquc fta- 
tuere, adhuc ditVicilius crit , fi hactenus didis addas , quod aggre- 
gatum , Exempligratia , ex quinque vnitaribus poficiuis, eV duabus 
vnitatJbus negatiuis , fic aliquod totum : immo iuxta nos fit aliquod 

produ- 
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produdum ex additione : & tamen nullus non videt » iJlud , (iue ag- 

gngatum , fiue prodidum cx additione , non efle maius fua parto, 
fiue i quinquc vnitatibus pofitiuis . Si aliquis opinetur , pronuctum cx 
quinque vnitatibus pofitiuis , fimul fun ptis , ctim duabus vn tatibus 
ncgariuis, non efle producium exaddirone: fcd efle produ6um ex 
fubrraftmne i quia inucnicur per eam operationem , qua: dicitur fub- 
tra6io. vel ccrte exiflimet de fola voce , inilitui inutiiem quarflio- 
nem ♦ ab co , qui inquirit , an ptodu&um illud fit productum ex ad- 
dirione , aut cx fubtractione : nancabeo gratiam peto, vt demon- 
flraiam cxhibeat veritatem problemaris j.libri i.noflrac Logiflicar no- 
b:s cum Algcbra communc : arque hoc pratllet > non aflbmendo quod 
nos prarcedcnti capite ad hunc fincm aflumimus: nimirum produ&um 
ex quinqne vnitattbus pofltiuis, fimul fumptis cumduabus vnitati- 
bus ncgatiuis ,cflc produ&um ex additione • Ex pluribus harc pauca 
annoralle fatis erit , vt conflet, quare principianobis cum Eudido 
coirmunia non proponamus codem modo , fiuc ijfdem verbis, quibus 
pror onuntur ab Euclide , aut eius commentatonbus . I taecerea fin- 
gulas propofitiones intcr axiomata enumeratas ab EucJidc , non pro- 
ponimus inrer noilra rigorofa axiomata : caufa efl,vei quod ifl is pro- 
pofitionibus non indigeamus , vel certe quod nobis non videantor 
tales, quaedici poflint axiomata rigorofa. Exempli graria.qua? mu- 
tuo flbi congruunt arqttaiia efle, afhrmaturin vnaex propofitionibus, 
quae apud Euclidcm enumeranrur inter axiomata , hac propofitione 
i on indigcmus in co fenfu in quo pcr k nota eft , vt hunc fenlum de- 
cJarem , quzro , quid maius flt extima fuperficies cubi lignei , aquae 
immeifl : vd intima fuperficies aquar , cui cubns ligneus immerfus eft? 
An fortc negari poteft , extimam fuperficiem cubi lignei aqux im- 
merfl , congruere intimar fuperficici aqua- ambicntis cubumligneum? 
Uoc tamcn conccflb , lubfumo , atqui quar congruunt (unt arqualia : 
& infero , ergo extima fuperficies cubi lignci aquae immerfl , aequa- 
tur inrimae fuperficiei aquar arabientis cubum ligneum ; & fl rurfus 
fublumarur, atqui intima fuperficies aqu* ambientis cubum ligneum, 
continet extimam fuperficiem cubi Jignei : legitime inferetur: crgo 
fuperficics continens «quatur fupeificiei contcntae : & datur aliquod 
continens, quod non fit maius iiio contcnto. Ego certe induci non 
poflum, vtconccdam vliimum confcqnens » iJIatum in argumento 
propoflto : quod tamen videtur legitimc fcqui , atque ex veris prr- 
miflis inferri , flverumefl, extimam fuperflciem cubi lignei aquar 
immerfi , efle aJiquid diftinclum » atque diuerfuni , ab indma fuper- 
ficie aquar ambientis cubum Jigneum • Si vero afleratur extimam fu- 
perflciem cubilignei aquae irametfl, non eflc aliqutd diucrfum » ab in- 
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tima fuperficie aque ambienris cubum ligneum ; vel negari debebic 
extimam fupcrficicm cubi lignei aquarimmerfi, congruere ineimae 
fuperficiei aquae ambicntis cubum ligneum : vel ccrce concedendum 
enti idemfibi ipfi congruerc poflc : immo fuperficics, auclineas, 
qux fibi congrount, non efle inter fe diuerfas : icd efle aliquid idem : 
& confcquentcr Euclidcum principium , aflcrens acqualia cfle, quat fi- 
bicongruunt, nihilaliud fignificabit, quam idem feipfo neque ma- 
ius , ncque minus cfle : quo fenfu maxime* rigorofum axioma eft, at- 
que perfe notum : verum fi propofitio, aflcrens acqualia cflc qu* fibi 
mutuo congruunt, nihil aliud fignificet , quam propofitio aflerens 
idem feipfo oeque maius , neque minus efle : atque hzc fccunda pro- 
pofitio nuIJi rquiuocationi obnoxia , ex ipfis cerminis nota fit, prior 
verd propofitio & obfcurior fic, eV «quiuocationibus obnoxia, qua- 
re fecunda , pro priore non fubfticuitur : aut prior , fine legitima de- 
daratione,intcr axiomata numeracur ? quid ad hoc refpondeam igno- 
ro. Quid refpondcndum fitlibenterdilca m > non acquielcerem ca- 
men , fi aiiquis mihi rcfpondcret , prcdictum Euclideum prtncipium 
collerc , nihii aliud eflc , quam totam fcre Eudidis Geomecriam de- 
ftruere : quac fere tota , auc immediatc , auc mediace* innicur princi- 
pio in quo afleritur acqualia cflc, quac fibi mutuo congruunt; vel enim 
principium illud , adhibctur in fcnfu in quo verum cft: vel adhibetur 
in fenfu in quo eft falfum ' fi primom exponendo principij fenfum ni- 
hil derogator do&rinar , quac ex iilo deducitur , fed potius tali dodri- 
nac maximc vtile lumen afferrur . Si fecundum do&rina Enclidea non 
merecur defendi , vtpotc male ftabilica • Inquirere quo fenfu prasdi- 
€tum principiom adhibeacur ab Euclide i nihii facic ad pracfens in/ti- 
tutum $ etenim quac de Euclideis principi/s , fiue axiomatibus hade- 
nus difia funt , alio fine non attuiimus , quam ne videremur nullaj 
vrgenti vtilitate , aut neceffitate , aliquid mutare circa axiomattw; 
ab Euclide cradira, & fatis communitcr admifla , atque adhibita ab 
alijs Mathematicis: in qucm fincm pauca hacc i idcntur abundc fuffi- 
ccre. 
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C A P V T XIII. 

Proponuntur aliquae propofitiones , quibus , tan- 
quam principijs vtimur , in fequentibus parti- 
bus huius Idese • 

PRjrfuppofitis , ccrminorum , fiuc vocom expoficiooibus , tradi- 
tisin prxccdcntibus capitibus: aflerimus nonnullas propoficio- 
ties > quas fine vltcriori probacionc aflumimus , in difcurfibus Logi- 
fticis, fubfequencium parcium huius Idear . Primo loco, propono 
propofitioncs quas ( fuppofica cerminorum intclligcntia ) exiftimo 
perfe, fiuc luminenacur* , notascflc: atquc adco dici poflc axio- 
macarigorofa. Sccundoloco, ancro aliqua poftulata . Tercioloco, 
proponononnuilaapropoficioDcs, quat per fc nocar non funt , fcd cx 
alijs notioribus dcduci , atque inferri poiTunt , eas tamen non probo, 
fed finc vkeriori probaciooe tanquam principia adhibco , ac proinde 
appcllo axiomata non rigorola , fiuc hypochctica . 

AXIQMATA R1G0R0SA. 

I. iT\ Vo produ#a , ex eadem operatione Logifti- 
1 J ca, funt inter fc aequalia : quando fupcriores 
genitores inter fc, & infuper inferiores genitores inter fc, 
funtaequales. 

( Hinc,qoaIe(cunfluefiicrintquantJtatesA,B^^D:kat^en, ve 
A = B: 6e infoper C s= D : legirimd feguctur : ergo primo,A f C= B 
iD. Sccundo,A-C=B-D. Tertio, AwC = B#»D. Quarto* 
A per C = B per D. Quinto, iRi*A = iRuB. Scxto, Angulus 
A f C = angulo B f D. Septimo, Angulus A « C ^ angulo B ~ D. 

II. Duoproduaa, ex eadem opccarjonc Logiftica, 
funt intcr fe insequalia i quando inter feaqualcs funt>vel 
duo fuperiores gcnitores , vel duo inferiorcs genitores : 
& tamcn reliqui duo genitorcs , inter fe non asquantur. 

Hincqualcfcunquc fuerint quancitaics Ai B, C, D : ita camen , vc 
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A = 5-' & ramcn C nou ts D. Legitime fequitur crgo % Prinio , A f C 
fto* 2 B f D. Secundo, A-CwjaB — D. Tcrtio, A in C non = B 
i»D. Quarto, AperC»o»=:BperD. Quinto, i R i * C wn c i R 
j * D. Scxto Angulus A f C »«i =s Angulo B f D . 

III. Duoprodu&a, cx duftibus nominatis eiufdem 
claflis , funt inter fe «qualia , vcl aequiualentia : quando 
fuperiorcs genitoresinter fe, & infuper infcriores gcnito- 
res inter (c, funt a?quales> vel sequiualentes . 

Hittc qualefcunque fuerint quantitatcs A, B» C, D: ita tamcn , vt 
quantitares A 8c B» vel «quentur, vcl «quiualeant inter fe ; cV infuper 
guantifates C & D, inter fe , vel arquenrur, vel arquiuaJcant : lcgitimc; 
lcquitur : ergo , A in C duclu alicuius clailis =5 B in D dudu eiufdem 
daflis . 

I V. Produ&um per additionerp, cx genitoribus vni- 

formibus, eft maius, quouis fuo genitore » 

Hinc qualefcunque finc quandtares A & B : ita tamen , vt vtraque 
fit poficiua , vel vtraquc fit negatiua \ atque ex iJJarum addttione pro. 
ducatur quantitas C ; legitimd fequitur : ergo, Primo, C cft maius A. 
Sccundo» C eft maius B. 

V. Proda&um per fubtra£ionem,cx gcnitoribus vni- 

formibus, cft minus fuperiori gcnitorc . 

Hinc qualcfcunque fintquantitarcs A & B: ita tamen,vt vrraque fic 
pofitiua, vel vtraque fit negatiua^ atque cx A» fubtrabendo B, produ^ 
catur C : lcgitimd fcquitur, A etfc maius C . 

V I. Quantitates , cidcm tertiae quantitati arquales,' 
vel aequiualcntes : intcr fe funt aequalcs , vel aequiua- 
lentes • 

HincquaJefcunquc fucrintquantitates A, B, C: ita tamcn , vt 
A = C : & infuper BsO legitime fequitur ergo A = B . 

VII. Re&a linca, cum altcra re&a linea, autplana 

faperficie, tantum concurrit in vnico pun&o. 

Hinc lcgitimc fequitur : puncla X & Z , funt io recla linea A B : 8c 
infuper puncUX eV Z, func iu plana fuperflcie, aut re3a linea C D,cum 
qua concurrit rectalinca A B : ergo punda X Sc Z, , non funt diuerfa. 
Rurfus Iegitimc x fcquitur ? pundi A, B, C, func inter fc diucrft * atquc 
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io eadem refia linea pofita . Sc infuper punda C, B, D, funtinrer fe 
diuerfa, arque in eadem reda linea pofira ; ergo pun&a A,B,C, D fuor 
pofita in eadem re£a linea. 

V 1 1 L Dux fuperficies planar, tantum concurrunt in 
vnicare&alinea. 

Hinc legirime fequitur , punda X & Z funt in fupcrfide plana A B : 
& infupcr pun&a X & Z funt in fuperficie plana C D, diucrfa i fuper- 
ficic A B : ergo punda X Sc Z, funt in eadcm re&a linea . 

IX. Linearefo,velarcuscirculi,cuius vnumcxtre- 
mum iiitra circulum cadit , alterum extremum cadit cx- 
tra cumdem circulum : in vnico pun&o fecat circurofe- 
rentiam illius circuli • 

Hinc fuppofito, quod punfium A> cadat intra circulum , cuiuscir* 
a cumferentic parsfit CD?&infuper quod pun&umB, cadat cxtra 
eumdem circulum : ac denique quod A B, fit refia linca, vel arcus ali- 
cuius ctrcuii i lcgicime fequitur : punfta X & Z funt in linea A B , & 
pracrcrea pun&a X & Z funt in arcu C D : ergo pun&a X Sc Z non funt 
diucria . 

X. Ex lineis redis per circulum dudis , orrinis> & fo- 
lacirculidiameter, in duas partes aequales diuidit , tum 

circulum, tum etiam circumferentiam circuli . 

Hinc legitimc fequirur : arcus ABC, cft dimidia circumferentia 

5, circuli, centro X defcripti : ergo punfta A, X, C, funt in dire<3um,ac- 
queineadem diametro confhruta. Rurfus legitime" fequitur: arcus 
A B C cenrro X defcriptus eft , acque infuper pun&a A , X, C funt ia 
direftum ; ergo arcus ABCeft dimidia circulicircumferencia. 

XI. Anguli re&ilinci, inter fc, habent proportio-' 
nem , quam habent illorum angulorum rnenfura? > 

isequalibus radijs defcriptz . 

6, Hinc fuppofito quod anguli re&linei A B C , menfura A C, def- 
cripra fic radio B A i quodque infuper reailinei anguli DEF, menfu- 
ta D F,defcripta fit radioE D ; ac denique quod radius B A, sequecur 
radio E D : legitimc* fequicnr ; ergo Angulus BACuiDEFa arcut 
AC*/DF. 

XII. Singula puhfta lincs r c&x , aut lupcrficiei pla- 
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nx y quae non decrefcit , & fimplici motu tantum vehitur 
in altum : producunt lineas re&as, aequales , & parallelas 
inter fe . £t vicifTim plures re&ae linea?,qux inter 1 c funt 
aequales, St parallclx : poffunt produci a punc^is eiufdem 
re&aelinece, aut fupcrficici planae : qua; fimplici motu* 

tantum vehatur in altum . 

Hinc legirime fequiranfuperficiei planf ,que fimplici motu,cantum 
vehicur,punc5a A & Btdefcribunc lineas A D & B Cergo linear A D & 
B C Ainc refiac, acque incer fe arquales , ac paraflelx . Rurfus legicime* 
fequicur: linex rc«* A D & B C, func incer (e zquales , & parallelc : j;;. Yt 
crgo linez re&a: A D & B C > poflunt produci a pundUs A & Bi fupcr- ' 
ficiei planz» auc rcfiat linear, quz fimplici mocu,cancum vehatur • 

XIII. Lineae parallelse , confti t u tx in fuperficie pla- 
ha qux non decrcfcir, & fimplicimotu , tantum vehitur 
in altum, vcl tantum rotatur: producunt fuperficics pa- 
rallclas • 

Hinc fuppofico quod linea: A B & C D, finc incer fe parallelar,arque 
infuper confticucat in eadem plana fuperficicqux non aecrefcic, & fim- 
plici mocu , vehicurin alcum , vel cancum rocacur i legicime fequicur : 
ergo fupcrficiesproduac 4 lineis A B & C D , func incer fe parallelar. 

XIV. Linca rccla, aut fupcrficies plana,quse fimplici 

motu tantum vehitnr in altum : fcmpcr manet parallela 

ad primum fuum vcftigium • 

Hinc fuppofico quod linea reoU , vel plana fuperficies A B, fimplici 
mocu, tantum veda in alcum.pcrueniac vfque in C D: Iegicimc fequi- 
tur : ergo A B eft parallela ipfi C D . 

X V. Linea redta , aut plana fuperficies, quae fimplici 
motu , tantum vehitur in altum : non mutat apcrturam, 
fiue angulum quem facit cum re&a linea , per quam vc- 
hitur . Et viciflim linea rc&a, aut plana fuperficics, quae 
(implicimotu, moucturpcr reclam lincam , &: cum illa 
non mutat aperturam : fimplici motu 9 tantum in altum 
vehitur per illam rcftam lineam . 

Hinc 
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Hinc lcgltimi fcquitur: linea reda, aut plana fuperficies A B, fim- 
plici motu, tantum vc&a in altum, pcrredam iineam X Z» peruenit in 
D C : ergo angulus A B Z =3 angulo D C Z . Rurfus lcgitime 4 fcqui- 
tur : linca: redx X Z, infiftunt du* redas Iinear , aut du* planx fupcrff- 
cies AB&DCi ita vt angulus A B Z =5 angulo D C Z : ergo A B po- 
teft pcruenire in D C> vc fimplici motu, cantum in altum vehatur , per • 
lineamXZ. 

XVI. Quando fupcrficies plana, fimplici motu, tan- 
tum vcbitur in altum : tunc illius planae fuperficiei , aut 
partes aequalcs , aut linere sequales , producunt folida 

sequalia, aut fuperficics sequales,inter fc. 

Hinc fuppofito quod A & B, vel finc line* incer fe arquales, vel finc 
fuperficies inter fe cquales : ac prsetereaquod A&Bfinc in eadem 
plana fapcrficie, qu* fimplici mocu cantum vehicur in altum • legi- 
timc fequecur : ergo i lineis A & B produflar faperficies ■ inter fe 
arquantur . Icem 4 fuperficiebus AeVB produdta folida , func incer fe 
jcqualia. 

XVII. Duas proportiones habentes idem conle* 

qucns , habent eam proportioncm , quam habent antc- 

cedentcsterminii 

Hinc legitime 1 fequicur : rationes A ad C , & B ad C , habenc convj 
mune coniequcns C : crgo AdiC refpcdu B ad C s A ad B . 

P OSTVLATA* 

L T^V Ataquaeuis quantitas continua, dato quouis 
- 1 3 temporc , vniformi vclocftate moueri poteft, Gc 
vt fimplici motu , tantum vehatur > aut tantum rotctur. 

Hinc fequitur impoflibilem non efie , fiue produci poffe , quamuia 
ie&am Iineam,auc pianam fuperficiem , auc aliam quamuis continuam 
quancitatem , genitam cx nomtnato aiiquo ducmGeomemco in quo 
bafis nondecrefcie. Iccm iquouis punclo, ad quoduis aliud pun- 
Gum re6}amlineara excendi pofle. Iccm quouis centro, acradio 
circulum defcribi pofle , &c. 

II. Baicsfimilcsintcrie, atqwc infcruientcs nomi- 

naus 
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natis du&bus Geomctricis : ducipoffunt > vt producant 
quantitates continuas , fimiles inter fc. 

Hinclcgitimdfcquitur, bafisA,cft fimilis bstfl B : atque infupcr 
cr bafi A, aJiquo du<3u Geometrico nominato producitur quantitas 
X : crgo cx bafi B , aliquo du<2u Gcometrico nominato , potcft pro- 
duciquantitasZ, fimilis quantitati X . Itcm fupra datam quamuis 
rcaamdefcrjbiponc, triangulum, aut paraJJeiogrammum , fimilc 
llti , quod fupra altcram rcSam Iincam ;defcriptum eft , 8cq. 

AXIOMATA RIGOROSA, 

Jiuc principia hypothetica* 

L Ircumferentia circuli X , ad circumfcrentiartT- 

circuli Z , habct camdem proportionem, quam 
habet radius circuli X , ad radiuni circuli Z« 

I I. A m Cdu&u i ad Ain C du&u i=l iad l2 

III. A/»Cdudui^A/«C du<2u3=3 AinCai 
AinCper ifE. 

i^iS^f^ E ri p^ car ! *2 1 vnitatcs ■ 1*°* cxtcnfiones decrc^ 
icunt ln bafi A , quac duciturdu<3u tertio . 

IV. A/»Cdudtui ad A/»Cdu<ftU4=5 Tuadi. 

V. AmCduchi 1 adAtn Cdu3u 5 =3 AadF. * 
NotalitteramF, fignificare finum arcus A , fuppofito quodbafie 

A , fit arcus Verum iuppofito quod bafis A fit fuperncies , tunc lic- 
tera F , fign.ficat duas tcrtias parccs fupcrficiei quadrat*,cuius vnum 
Jatus , fic radius bafeos A. 

VI. A m C quouis du£u ad A in C du<2u eiufdem 
T3 AinCadAinC. 



Antequam 1 pergam ad fubfequentes partes noftrar Logifticse , in 
quibusdiuerfirpropofitioncs inferuntur, cx principijs propofitis in 
hac lecunda parre : breuirer noco aliqua , fpeSantia ad axiomata no- 
ura non ngorofa, poftremo ioco propofita : dc quibus , aliquis <in re- 
bus Mathemacicis non magnopcre verfatus) in hunc modum poffee 
ftaruere . Axiomara non rigorofa , func propoficiones nullatcnus co- 
gQJUfoJoIumincnatur*;atquc adeo funr propefitiones , qu* apud 
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Mathematicos non merentur affenium, nifi legitime* probentur: & 
tamen hic non probancur > fed fine vlla probacione aflumuntur , qua- 
re non eflec maJe rundata opinio, exiftimantium, huiufmodi oon rigo- 
rofa axiomata aflumendo $ recidi 4 Iaudabilj confuetudine Mathema- 
ticorum ; qui fua non deducunc nifi eic principi/s (blo lumine natursc 
cognitis ; vel cerce legicimas non efle iilas demonftrariones, quac in fe« 
ouentibus partibus huius Idear afferuntur , quippe qiue dedu&ae non 
i!inr ex folis principijs per fe nocis , fed aliqua ex parte innicunrur hy- 
pochecicis principijs,fiue propoficionibus deftitutis ea probatione qua 
lndigent» vt apud Machemacicos mereancur aifenfum . Vt his,vel fimi- 
libus querelis viam ocdudam , aut oportunum remedium affcram : 
breuiter propono refponfiones aliquas , conuenientes obie$ionibus 
hic infinuacis : & fpcro , quod incer diuerfas re/ponfiones quas aflferot 
facile quiuis inueniet aliquam fibi conuenientem . 

Refpondeoprimo. Vel pro ftriSa Marhcfi non male adhibentnr 
demooftrariones hypothecice. ,quarque rigorofe. non func:vd huiufmo- 
di demonftraciones maJe adhibencur . Si primum, quandoquidem de- 
monftraciones hypotheticar , requiranc principia hypothetica , fiue 
axiomata non rigorofa * non male aflumimus axiomaca non rigorofa, 
vt inferamus hypochecicas demonftraciones, pro ftrida Mathefi vtiles. 
Si fecundum, non habeo quod reipondcarft, nifi vt paulo acccncius le- 
gas reflexionem 4. capicis 4. prioris parcis huius Idear : ncc non caput 
1». huius fccundar partis; denique fubfcqucntem quartam partem 
Idear noftrar Logifticar . 

Refpondeo iecundo . Si plurima AJgebrar rundamenra » neque per 
fe nota , neque vilis dcmonftracionibus rigorofts ftabilira : fi indiuifi- 
bilium Geomccria , aliquibus falfis principi/s innixa: atque alia hu- 
iufmodi, ingcniofifsimorum Machemacicorum prarclara inuenca ; me- 
rito laudantur, licet iupponanc , atque afliimant aliqua , quar neque 
lumine naturx nora fint, ncquerigorose dcmonftraca; quo iuremihi 
vcrtcrur vitio » quod aliquas vcritaces aflumam , prartermifla demon- 
flracione? 

Refpondeo tcrrio. Hoc loco exponi Idcam noftrar Logiftics : atque 
Mcthodum quam Logiftica tcnet in fuis difcurfibus, &c. quarc (ijs 
exceptis qui folis apprehenfionibus rcguntur) nemo non videt, ad 
propofitumiinem, fupcrfluum cflfc fingula rigorofis difcurfibus fta- 
bilire. 

Refpondeo quarto . Capite g. libri I. Logifticar , proporuimus di- 
ucrfa Thcorcmata , neglectis tamen demonftrationibus : htrc Theorc- 
mata, poftea demonftrara exhibuimus, in fecunda parte epiftolar addi- 
t * prioribus libris Logifticar ,• harc cadem Thcorcmata alia Methodo 

ftabili- 
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ftabilira inuenies in quartaparce huius Idear . Prarrerea in rertia parte 
prxdida; epiftolar, negle&is ltenim demonftrationibus % propofuimus 
aliquas aflertiones, dc angulis, finibus, fubtenfis, eVc. has aflertiones 
fiue harc Theoremata,rigorofis(nifi fallor)demOnftrationibus ftabilica 
inuentes in tertia parce huius Idc». Similicer, fuo loco afferam de- 
monftrationes illarum propofitionum, qu* hic dcmonftrationibus de- 
ftitucar 1 appellantur axiomaca non rigorofa; demonftrationes, varijs 
ex caufls iudicaui prarrermittendas: inter quas caufas • ex poftremis 
vna cft , quod melius fapient prardi&arum propofitionum demonftra- 
tiones, poftquam innotuerir propofitionum vfus , atque vtilicas ; Sc fi 
force hic vfus.aut vriJitas magm momenti non fit,parui momenti pro- 
pofitiones negledim proponere , non eft citra meritum illas cra&arc. 

Refpondcoquinto . Vel pnedidUr hyporhefes vcrar funt: vel ccrte 
funt falfx . Si primum, non abcrro, dum propoficioncs veras » acque 
dcmonftratione deftitucas, affiimo tanquam veras , atquc hypothcti- 
cas . Si fecundum : hanc amice ledor abs ce gratiam peto , vc dictas 
propoficionesfalfas demonftres ; etenim non magis fpectac ad Mathe- 
maticum oftendere atque demonftrare , quar propofitiones verar fint, 
quam quar aberrcnt a veritace . Si cibi integrum eft , hanc gratiam 
mihi negando , genio cuo fatisfacerc : cur mihi licitura non eric genio 
meo aliquid indulgere ? 

Notandum : 

OVod incer rigorofa axiomata hoc capice propofica , nulla inne- 
niantur , in quibus agacur de proportione maioris aut mineria 
inarqualitacis : caula euVjuia pro quarcaparcc huius Idear referuanrur, 
qua? fpcdant ad proportiones, diucrfas, a proportiooc arqualicaris . 
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I D E JE 

LOGISTIC^E 

PARS TERTIA. 

ARGVMENTVM. 

PRotonuntur nonnulla Thcoremata , in quibus aliquid afferitur de an- 
gulis reelilineis : aut 4e lineis parallelis : aut de triangulis ftmilibus i 
aut de angultrum finibus velfubtenfis . Jn hac parte noluigenio meo indul- 
gere, fed proximi fequor viam ab antiquioribus Geometris vfitatam, vt ftc 
appareat, etiam in hac viaprodejfe , qua in noflra Logiflica ajfcruntur , di- 
merfa, A via Lvgiflica noflr* propria . Theoremata qua hic proponuntur,& 
(jnifi fallor) rigorosi demonjlrantur : continent pracipuas veritates , auibus 
in Gtometricis contemplationibus , tanquam fundamentis indiget noflra Lo- 
giflica» vtftatuat veritates dependentes ab angulis . 

Theorema I. 

■ 

X punflo A du&ar finc re&x linex A B » A C , A D, quar 
omnes fint in eodem plano , & re&e line* AC&AD 
fint ad eamdem parcem redar A B. 

Dico primo , Angulum CAB=;DAB;fi pun&a A, 
D,Cfintin direaum. 
» Dico fecundo , PunOa A , D, C efle in diredum : fi angulus C A 
# BsDAB. 

Conftru&io . Menfiira anguli C A B fit arcus B F, atque eodem ra- 
dto defcriptusarcus B R, fit menfura anguli D A B. 

Demonltratur prima pars . Per hypothefim pun£a A, D, Cfuntin 
direclum, atque ad eamdem partem re<3* A B : ergo per axiom. 9. 
PiinGa F & R non funt diuerU : ergo arcus F B =s arcui R B : crgo 
mcnfura anguli CAB = menfurae anguli DAB : ergo per azioma 1 1. 
Angulus CAB = DAB. Qpod erat primum . 

Demonftratur fecunda pars . Per hypothefim angulus CAB = D 
A B : ergo mcniura anguli CABs menfuras anguli D A B : ergo 
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* Digitized by Google 



ParsTertia. 75 

arcus F B =s arcui R B : fcd etiam per hypothcfim rccla: Iineac A B, A 
C , A D funt in eodem plano , & rc&z A C & A D funt ad eamdcm 
partem rcclat A B : ergopun<3a F&R non funtdiuerfa i atqui puntfa 
A , F, C» funt indireSum : ergo punda A, R, C, funt in direclum: fcd 
etiam punda A,R,D funt in diredum : ergo per axioma 7« Pun&a A> 
D, C, funt in dircdum . Quod erat lccundura . 

Theorema II. 

EXpunaoC,dua*finttresrea*!ine*CA,CD, CB, quse om- T . 
ncs finc in codcm plano, 8c tc&z C A,& CBfincad diucrfas par- 9' 
tes re6ar C D. 

Dico primo . Angulum ACDfDCB= duobus re&is angulis, Ci 
punda A, C, B finc in diredtum . 

Dico fccundo . Punfia A, C, B, e/Tc in dircaum, fi angulus A C D 
f D C B = duobus re&is angulis . 

Confiru&io . Radio C B, centro Cdefcriptus fic arcus, occurrens 
rectae C A in pundo X : & rcfia: C Din punfto Z. 

Demonftratur prima pars . Per hypothefim puncla X, C, B funt in 
direclum : ergoperaxioma 10. Arcus XZ f Z B =3 dimidia- circumfc- 
rcnri* circuli : ergo arcus X Z f Z B s mcnfurar duorum redorum 
angulorum : fed etiam arcus X Z f Z B sa menfura: anguli A C D f D 
C B : ergo menfurac angulorum ACDfDCB= menfur* duorum 
redtorum angulorum : ergo per axioma 1 1. Angulus ACD f D C B s 
duobus rcctis angulis . Quod erar primum . 

Dcmonftratur fecunda pars . Per hypothefim angulus X C Z f Z C 
B = duobus re$is angulis : ergo arcus X Z f Z B = dimidiar circum- 
fercnriar circuJj ; ergo arcus X ZBeft dimidia circumfcrcntia circuli t 
fed etiam per conftrudioncm, arcus X Z B ccncrnm eft C : ergo per 
axioma 10. Punda X,C,B funt in dire&um fed eciam per hypothefim 
punc^a A X C funt in diredum : ergo pcr axioma 7. PunGa A X C B 
limc in dircdum . Quod erac fecundum . 

Theoremalll. 

...» • 

DVas rccta: linea* A6&DE fefe in cerfecenc in pnndo C . _ . 

Dico angulum ACfisDCBj fiue angulos ad vcrricem op- 1 °« 
poficos inter fc atquales cfle . 
Dcmonftratio . Per Thcor. 2. Angulus A C Ef A CD = duobns 
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reftis angulis ; fed etiam pcr Theor. 2. angulus ACD f DCB =s duo- 
bus retfis angulis 1 ergo angulus A CEf ACDr; ACDf DCB: 
ergo ablaco vtrinque angulo ACD, etiam angulus ACEsDCB, 
Quod aflerebacur • 

TheorcmalV. 

Ftg. I 1. Hp Res reflar lincar AB.CD.EF fint in eodcm plano ; & re<3a £ F, 
X ^cet reaas A B & C D in punftis G&H. 

Dico primo, fuppofito quod linese A B Sc C D fint parallela», necef- 
fario fequitur : primo , angulum internum arquari angulo cxterno ad 
eamdem partem pofito ; hoc eft angulum BGEsDHE* Sccundo, 
angulos alcernos inter fe arquaies erfe: hoc cft angulum BGHsC 
H C Tertio, duos angulos inrernos ad eamdem partem pofitos, fi- 
tnuJ atquari duobus redis angulis : aoc cftBGHfDHG^ duobus 
rc&is angulis. 

Dico iecundo, legicime fequi recras AB&CDde paraJJelas ; pri- 
mo, ex eo quod angulus incernus B G £ rquctur excerno D H E» pofi- 
to ad eamdfem parcem . Secundo, ex eo quod duo anguli alcerni fi G 
H & C H G, finc inter fe arquales . Tertio, ex eo quod duo interni an» 
guli B G H & D H G, pofiri ad eamdcm partem , atque fimul fumpti, 
xqucntur duobus redis angulis . 

Demonftratur primapars. per hypochefim rcQz line» A B cV C D, 
ftinr inter fe parallefa; , atque pofitac in eodem plano : ergo redta G B 
fimplici mocu tancum vecxa per re&am G H poteft peruenire vfque in 
H D : crgo per axioma 1 5 . AnguJus BGE=:DHE.Vcin prima pre- 
pofitionis parte , primo ioco aiTcrttur . Quoniam vero angulus B G 
£=2 DH E : & infupcr per Thcor. j. Angulus DHE = CHG:per 
axioraa 6. Eciam anguJus BGEsCHG: ergo angulus B G H =3 
C H G . Quod fecundo ioco afleritur . Rurius quoniam anguJus B G 
H = DHE: etiam angulus BGH f DHG = DHEf DHG: 
fed per Theor. z. Angulus DHEf DHG=; duobus rectis angulis : 
ergo angulus BGHfDHGs duobus rcctis angulis . Quod tertio 
loco aflertum fuic. 

Demonftratur fecunda pars . Suppofico quod angulus BGHsD 
H E peraxioma 1 5. Recxa B G poteft peruenire vfque in D H, fic vc 
fimplici Qtotn rantum vehacur, per reclam G £ : ergo pcr axioma 14. 
Linca: B G & D H funt incer fe parallela: : ergo etiam linca? ABfr C 
D funt inter fe paralJcJar , quod crat primum . Rurfas , fuppofito 
«juocj angulus ilGHsCHG; quoniam per Theor. 3. AnguJus 

CHG 
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CHG=DHE: eciam angulus BGHsDHE; tgitur vt iam 
oftenfum cft linear, A B & C D, funt inter fc parallelx . Quod fccun- 
do loco aflcrcbacur . Denique fuppofito quod angulus B G H f D H 
C - duobus refiis angulis, quoniam pcr Thcpr. 2. Etiam angulus D 
H EfDHG =3 duobus reclis angulis ; pcr axioma 6. Patet angu- 
lum bGHfDHGssDHEfDHG: ergo ablato vtrinquc angu- 
lo D H G > etiam angulus BGHsDHE; ergo vt hic primo loco 
oflenfum eft , Jinec Afi&CD fuat iater fc paraJIclsc . Quod crat 
tertium. 



TheoremaV. 

Slnt duo triangula rcdtiiinea A B C , & D E F . 
Dico triangulum A B C efle umile triangulo D E F . X *• 

Primo . Si Angulus A = D , & infuper angulus C = F . 
Sccundo . Si Angulus A = D , cV inluper re£a AB<rdDE = AC 
adDP . 

Terrio . Si rcda AB^DE = ACci/DF aBC^EF. 

Conftruclio . Sopra re&am D F , intelligatur fa&um triangulutn 
D X Fi flmilc rriangulo A B C ; quod pcr poftulatum 2. Eft pollibiic 

Dcmonftratur prima pars . Pcr conftructionem triangulom A B C, 
eft fimilc triangulo D X F : crgo anguius A = F D X : fcd pcr hy- 
pochefim, etiam angulus A = F D E : ergo per axioma 6. Angulus F 
D X = F DE ; ergo per Thcor. 1 . Punfla D»E» X Amc in direfium. Si- 
mili planc difcurfu , patet angulom D F E = D F X, atque adeo pun* 
fia F, E, X, eflc in diredum ; ergo per axioma 7. PuncTum X, non eft 
diuerfum i pundo £ : ergo triangulum D X F , non eft diuerfum a 
triangulo D E F : fcd per conftruaioncm trtangulum D X F, eft fimt- 
]e trianguio A B C : ergo etiam trtangulum D E F, eft fimilc crian- 
gutoABC Quod cratprimura. 

Demonftratur fecundapars. Perconftnidionem trtangulum AB 
C, eft fimile trianguio D X F : ergo anguius A = F D X : fed per hy- 
pothefim angulus A = F D E : ergo angulus F D X = F D E ; ergo 
per Theor. 1 . h undta D,X, E, funt in direihum ; prcterea»quoniam per 
conftruaionem triangulum A B C, eft fimile triangolo D X F, etiam 
refta AC*tDF = AB<irfDX;fedper hypothefim , etiam reda A 
C*<tDF = AB*dD£:ergo pcraaiomatf. Reda A B D X = A 
BadDE: ergo (pcr a) D X = D E : arqui , vt iam oftenfum eft, etiam 
pun&a D» X, £ /unc in dirc&um : ergo pundum X non eft diuerfum a 
puodo £ : crgo triangulum DXF» non eft diuerfum a triaogulo D£F;. 
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kd per conftruclionem triangulum DXF, eft fimilc trianguIoA 
B C : crgo ctiam criangulum D £ F,eft fimile triangulo ABC Quod 
erat fccundum . 

Dcmonltratur tcrtia pars . Pcr conftru&ionem triangulum A B C, 
cft fimile triangulo D X F : crgo rcda A C ad D F = A B ad D X ; fed 
per hypothc fim , ctiam rccta ACtf</DF=rAB*/DE: ergo per 
axioma 6 Re£a A B ad D X sx A B ad D E : ergo (per a)t>XzsD 
E : ergo puncla X & E funt in eodem arcu , radio D E , & centro D 
dcfcripto . Simi/i plane* argumento patct F E = F X,atque adeo pun- 
cla F & X clTe in codcm arcu, radio F E , & ccntro F dcfcripto : crgo 
per axioma 0. Puncla F cV X non funt diuerfa ; ergo triangulutn D X 
F,non cft diuerlum a triangulo D E F : fcd perconftru&ionem trian- 
gulum D X F, cft fimile triangulo A B C : ergo etiam triangulum D E 
F eft fimile triangulo A B C . Quod erat tertium . 

a, efi axima 7 cap.SMb.i. JUgiflict.vel Tbetr.i.partis 4. huius Idc*. 

Corollarium . 

P/V.i 2. T T Inc fuppofito quod re&a B R, fccct rec*Um A C in R. Quodquc 
* Xl rcfia AB = CB: patet reflam ARsRCfi angulus A R B 
= C R B : & viciflim angulum ARB = CRBli rctfa A R = R C. 

Demonftrarur prima pars. per hypothefim A B = C B : crgo Iinca 
A B ad C B = R B ad R B; fcd ctiam per hypothcfim angulus A R B ss 
C R 8 : ergo pcr Theor. <;. Triangulum A B R eft fimile tnangulo C 
R B : ergo linea AB ad C B ss AR ad C R: fed per hypothefim ABs 
C B : crgo Iinca A R = R C Quod erat primum . 

Demonftratur fecunda pars. Pcrhypothefim liuea AB = CB; 
item Iinea A R=. RC : denique linea B RcrRB: ergo linea AB ad C 
B = ARfl(/RCt£tI{BflrfRB: crgo per Theor. 5. Trianguhim AB 
R eft fimilc triangulo C B R ; ergo angulus ARB = CRB. Quod 
erat fecuudum • 

Theorema VI. 

CEntro F delcriptus arcns A B, diuifus fit in punOo X.vtarcus A 
X = X B : & dudae fint rcStx A C & B C, concurrcntcs m C . 
Dico primo . Arcum A X , hoc eft dimidium arcus A B, cfle mcn- 
furam anguli A C B,fi arcus A X Bproduflus tranfeat pcr pundum C. 

Dico fecundo . Arcum A X B produ&um tranfirc pcr pua&um C, 
fi arcus A X cft a-qualis mcnfura; anguii A C B . 

Pro 



Digitized by Google 



Pars Terda . 



79 



Pro dcmonftrarione primse parcis,criplicemcafum confidero,acque 
ex primo cafu infcro fccundum , & cercium : deinde ex prima parte 
fecundam deduco . Primas parcis cafus primus fit , quando cencrurn 
Feftin recta A C. Secundus cafus fic, quando cencrum F cadic incra 
fpacium A B C . Tertius cafus fic, quando cencrum F cadit excra fpa- 
tium AfiC. 

Conftruaio pro primo cafu . Ducla fit refla A B , quam recla F X 
fecet in punSo D. 



thefim arcus A X = X B : eciam angulus A F X = B F X t fed etiam 
refla A F = B F, & prarterea F D eft communis . Ergo per Theor. 5- 
Triangula AFD,& B F D,funr fimilia iater fe : ergo reda AF ad FB a 
A D ad D B : fed A F =5 F B : ergo ADsDB: ergo re&a A D 
ad A B = A F ad A C : fed etiam angulus C A B eft communis ; ergo 
pcr Theor. 5. Triangula AFDtVACB funtincer fc fimilia : ergo an- 
gulus A F D = A C B : fed menfura anguli AFDcft arcus A X: ergo 
menfura anguli A C B rr arcui A X. Quod erat primum . 

Conftrudio pro fecundo , & tertio cafu . Per pun&a C & F du&a^. 
fit reda linea, fecans circuli circumferentiam in pun&o E- 

Demonftrarur primsr partis, cafus fecundus . In fecundocafu, cen- 
trum F , cadit intra recras A C & C B : ergo punclum E cadic intra 
punda A&B: fed per primum cafum,dimidtum arcus AE = menfurse 
anguli ACEj icem dimidium arcus E B = menfurat anguJi E C B : 
crgo A E f E B per 2 = mcnfurae anguli A C E t E CB : fed A E t E 
B pcr 2 =: A B per i : icem menfura anguli A CEfECB=: mcnfurae 
anguli A C B : ergo A B pe r z = menfurac anguli A C B : ergo dimi- 
dium arcus A B = menfura: anguli A C B . Quod in fccundo cafu 
erat probandum . 

Demonftraturprima* parris, cafus tertius . In tertio cafu, centrum «*. 
F, cadit extra lineas AC&CB: ergo pun<5tum E , cadit extra arcum r/ £ 4 
A B, critque pundum A, in arcu b B : iam vero per primum cafum, 
E B pe r 2 = mcnfurar anguli E C B : icem AEpen = mcnfura: an- 
guli E C A : ergo E B — E A pcr 2 = roenfurae anguli E C B — angu- 
loECA: arqui E B — E A per t = A B pc r » : icem menfura anguli 
ECB-EC A = mcnfurx anguli A C B : ergo A B per 2 = mcnfu- 
rar anguli A C B : ergo dimidium arcus A B = menfuracanguli A C 
B. Quod in tcrcio cafu probandum erat . 

Conftructio pro fecunda parte . Pundum in quoarcus A X B,pro- 
ductus, occurnt reflx A C, eciam produ&t fi opus fueric, vocetur Z. 

Demonftracur fecunda pars . Per primam parccm arcus A X eft 
mcnfura anguli A Z B ; fed ctiam pcr hypothefim>arcus A X,eft men- 




Quoniam per hypo- 
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fara anguli A C B : ergo angulus AZfi = ACB; atqui ctiam an- 
gulus CAB eft comraunis: crgo pcr Thcor. 5. Trianguium A Z B,eft 
iimilc triangulo A C B ; crgo recla AB*/AC = ABm/AZ: crgo 
A C = A Z : crgo pundum C, non eft diuerfum i pundo Z : acqui per 
conftru&ionem arcus A X B, produ&us, tranfit pcr pundum Z ; crgo 
cciam arcus A X B, produflus, tranfit pcr pun£um C . 

Theorema VII. 

. I6\ P Itquoduis triangulum A B C»& re£a C D iic pcrpendicularis ad 
p\B. Practerea du<2ac fint re&z F C & F B, vc anguii BCF.CBF 
inter /c, atquc eidem tertio D C A fint arquales ; & puncta F & D fint 
ad eamdem partem redar B C . 

Dico arcum, radio F C Sc ceotro F, defcriptum 1 craniire pcr puo- 
cta A, B,C. 

Conftrudio . Duda fic recta F £ perpeodicuiaris ad C B. 

Demonftratio. Per hypothefim , Angulus C B F ss B C F * item an- 
guli B E F & C £ F func re&i : ergo per Theor. 5. Triangulum CFE, 
cft fimile criangulo B F £ : ergo reda FEadF E~FBadFC: ergo F 
B =s F C : ergo arcus radio FC, 8c ccncro F dcfcriptus , tranfit per 
pun&ura B- Rurfus quoniam per hypothefim 8c conftrudionem an- 
gulus ECF=DCA: atque infuper aoguJus C£F = CDA:per 
Theor. 5 . Triangulum C F £,eft fimile triaugulo C A D : ergo angu- 
lus C F £ =3 C A D : fed etiam aogulus C F£ a B FE> cumprius 
oftcnfum fic trianguia C F E & B F £ cfle inter fe fimilia; crgo angu- 
lusC F B cft duplus anguli C A D : ergo per Thcor. 6. Arcus C B, 
defcriptus radio FC>& ccntro F,tranfic pcr punftura A. Patet igitur 
arcum, radio FCcV centro F, dcicriptum, tranfirc pec pun&a A >B,C. 
Quod cracdcmonftrandum. 

Corollarium . 

EX hac propofitiooe patet, per data quarais tria pun&a A> B, C, 
defcribi pofle lineam circularcm. Etenim fi prius ducantur re<3x 
lineae A B, A C, B C : deindc pooatur rc&a C D pcrpendicuiaris ad 
reclam A B: terciofianc anguli BCF&CBF, qui finguli finc cqui- 
les aogulo D C A ; tunc arcus radio F C, 8c centro F dcfcriptus, trau* 
fibit per punda A,B, C, vt io propofidonc aflcritux . 

Theorc- 
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TheoremaVIII. 

Slnt duo anguli C A B & F D E, ita tamcn vt vnus non fit maior,8c F/>. 1 7. 
altcr minor rc&o angulo: pratterea pro radio anguli C A B afTu- 
mcndo quamuis refiam A B, anguHC A B finus re«3us fitC B, itcm 
finus complementi fit A C . Similitcr pro radio anguli F D E afliimen- 
do quamlibet re&am D E , anguli FDE finus reSus fit F E , finus 
complemcnti fit D F. 

Dico primo . Quod radius A B ad radium D E = finui redo C B 
ad finum rcfium F E : itcm finui complemcnti A C ad finum comple- 
mcnti D F ; fuppofito quod angulus C A B = F D E : vcl quod angu- 
lus A B C o D E F. 

Dico fccundo quod angulus C A B = F D E : item quod angulus 
ABC=DEF: fuppofito qnod radius A B ad radium D E = finui 
reclo B C ad finum rc£um I F : vcl finui complcmcnti AC ad finum 
complcmenti D F. 

Demonftratur prima pars . Quandoquidem per hypothcfim anguli 
B A C finus rcdus fit B C, 8c finus complementi fit A C : patet angu- 
lum A C B re&um cflc : & fimilitcr conftat ctiam angulum D F E re- 
ftum eflc ; ergo angulus A C B = D F E : fed per hypothefim etiam 
angulus C A B = F D E , vcl ccrtc angulus A B C = D E F : ergo pcr 
Theor. $. Triangulum A B Ccft fimile triangulo D E F : ergo A B ad 
OErsBC^EF^ACtfrfDF. Vt in prima parte aflcritur . 

Sccunda pars , ampIeGirur duos cafus . Primus cafus eft , quan- 
do re<3a AB^DEsBC^EF. Secundus cafus eft , quando rc- 
6a A B ad Dli = A C ad D F . Vtrumquecafum fcorfim demcnftro, 
fed plane fimili argumcnto , atque fuppofita eadcm conftru&ione . 

Conftrufiio pro vtroque cafu fecund* partis . Supra re&am D E, 
fadum fit triangulum D X £ fimile triangulo AC n ; fic vt punda 
X & F fint ad eamdem partem recl* D E. Prartcrea per pun&a E,F,D, 
defcriptus fit arcus citculi . 

Dcmonftratur prior cafus fecundae partis . Per conftru<3ioneniJ 
txiangnlum A C B , cft fimile triangulo D X E : crgo angufns A C B 
= D X E : atqui angulus A C B = D FE , quia vtcrque per hypo- 
thefim reflus cft ; ergo angulus D X E = D F E : ergo per Thcor. 6- 
punfium X eft in arcu E F D. Prcterea quia per conftrudionem trian- 
gulum A C B cft fimilc triangulo DX E , reda AB<ir/DE = BC 
adEX: fed pcr hypothcfim ctiam refla ABadDE =BC^EF: 
crgo rcfta BCadEXsz KCadEF: crgo ( per a ) rc&a E F =E X : 

L crgo 
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crgopunfia F&X funt in eodcm arcu, radioEF, eV ccntro E> 
deicripto : acqui ctiam oftenfum eft puncU F & X eflTe in eodenu» 
arcu E F D , atque ad eamdcm partem retfar D E : ergo per axioma 9. 
pundta F & X non Junt diuerfa : ergo triangulum D X E , non eft 
diuerfum i trianguIoD F E : fed pcr conftructioncm triangulunu* 
D X E , eft fimile triangulo A C B : ergo etiam triangulum D F E» 
cft fimile triangulo ACB: ergo angulus B A C tz E D F , quod erat 
probandum in primo cafu . 

Dcmonftratur pofterior cafus fecundar partis. Per conftrudionem, 
triangulum A C B , eft fimile triangulo D X E : ergo angulus A C B 
r= D X E : arqui angulus ACB = DF£, quia vterque per hypo- 
thefim refius eft : ergo angulus DXL = D F E ; ergo per Theor. 6". 
pun&um X , eft in arcu E F D . Prarterea quia per coritru&ioncmu* 
triangulum ACB, cft fimile triangulo D X E, refta A B adD E = 
ACadDX- fed per hypothcfim etiam rccta ABadDEtzACad 
V F : ergo rcfta ACdiDX = AC«iDF: ergo(perd) redaDX 
= DF: ergo puncta F & X , funt in eodem arctt , radio D F, & cen- 
tro D , defcripto : arqui etiam oftenfum eft punfta F & X efle in eo- 
dem arcu E F D: ergo per axioma 9. puncta F & X non funt diucrfa j 
crgo triangulu D X E , non eft diuerium a triangulo D F E : Jed per 
conftructioncm tnangulum D X E , eft fimile triangulo A C B : ergo 
triangulum D F E eft fimilc triangulo A C B : ego angulus BACir 
E D F, quod in fecundo cafu erat demonftrandum . 

a , efi axioma 7. cap.%. lib.t» LogiJHc* ; vel Tbcor.i. partis 4. huius 
Jrtff*. 

Theorema I X. 

Slnt duo anguli BAG&EDH, infiftentes arcubus EG&EH, 
quorura arcuum fubrenf* fint recbc linear B G & E H : & finguli 
ng» 1 arcus» vel hab^: nt centrum in vertice anguli ipfis infiflentis : vel certc 
Vtl 10. produdi tranfeant ytr verticem illius anguli . 

Dico primo radium arcus B G ad radium arcus EH = fubtenfa? B 
G ad fubtenfiun E H 1 fiangulus BAG = £DH. 

Dico fecundo AnguJum B A G = E D H : fi radius arcus B G ad 
radium arcus LH = Jubr enfx B G ad fubtenfam E H. 

Duplex eft cafus , primus quando centrum arcus B G eft inpundo 
A, & centrum arcus E H eft in puncto D. Secundus, quandoarcus B 
G produfius tranfit per pun&um A , & centrum habet in alio puncto 
X i & fimiJitcr arcus E H productu J tranfir pcr pun&um D, fic v r cen - 
trum habeat in ajio punfto Z > 

Dc- 
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Demonftratur prima pars , in primo cafu • Per hypothefim AjBs 
A G,& ctiam DE a D H;crgo A B ad D E = A G ad D H : fcd ctiam p^iS. 
P«r hypothefiro angulus BAG^EDH: crgo per Thcor. 5 Trian- 
gulirm AfiGeA fimilc triangulo D E H ; crgo AB^BGsDE 
ad EH. 

Dcmonftratur fecunda pars, in primo cafu . Pcr hypothefim AB = 
A G & ctiam DE = DH: crgo A B ad D E =; AG ad D H : fcd etiam 
pcr hypothefim A B ad D E =B G ad E H : crgo pcr Theor. 5. Trian- 
gulum ABCcft limilc triangulo D E H : crgo angulus BaG = E 
DH. 

Conftrudio pro fccundo cafu. Duflae fint refiac X B, X G, Z E, Z G. r ^ . 

Demonftratur prima pars.in fecundo cafu . Per hypothefim angu- *»' 
lus BAG =3 E D H: fed pcr Theor.tf. Angulus BXGcft duplus anguli 
B A G : item anguius EZ H eft duplus anguli E D H : ergo angulus 
fiXGs E Z H : fed per hypothcfim , ctiam XB^ZE^XG^ 
Z H : ergo per Theor. 5. Triangulum XBG.eft fimile triangulo Z E 
H : ergo X B ad Z E = B G ad E H : atqui X B cft radins arcus B G, 
& etiam Z £ cft radius arcus E H : ergo radius arcus B G ad radium 
arcus EH= fubtenfac B G ad fubtenfam E H . 

Dcmonftratur fecunda pars , in fecuudo cafu . Per hypothefinu* • 
X B, eft radius arcus B G : itemZ E » eft radius arcus E H : ergo per 
hypothefim X B ad Z E m B G ad E H : fed pcr hypothefim , ctiam_« 
XBadZE-XO adZH: crgo per Theor. 5. Triangulum XBG, 
cft fimiie triangulo Z E H : ergo angulus BXG = EZH; atqui per 
Theor. 6. Angulus B X G eft duplus anguli B A G : item angulus 
EZ H cft dupJus anguli E D H : ergo angulus BAG = EDH. Quod 
crat probandum . 

Theorema X . 



IN triangulo A B C , angulus A B C fit retfus : & infupcr duda fic r • 2Q 
rcda B D , vt angulus BDAlit rctfus . 5# 
Dico primo , triangula A B C, A D B B D C eflc inter fe fimilia. 
Dico fccundo , reclam ADa/DB = DB^DC 
Dico tertio , rcctam AC4dBC = BC^DC. 
Dico quarto , rt 6am A C ad A B = A B ad A D. 
Demonftratur prima pars . Per hypothefim angulus ABCsAD 
B, & infupcrangulus A ci\ communjs : ergo pcr Theor s. Triangu- 



lum A B C eft fimiJe triangulo ADB. Eodem planc modo patec 
triangulum ABC ene fimile rriangulo B D C . quanJoquidem per 
hypotheHoi iterum angulus ABC = angulo B D C» & infupcr angu- 
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lus C fit communis : patet igitur triangula A B C, A D B, & BDC 
/: cfle incer fe fimilia . Quod in prima partc afleritur. 

Demonftratnr (ecunda pars. Pcrprimam partem triangulum A D 
L , eft fimile triangulo B D C ; ergo rc<3a ADadDB — DBadDC. 
Quod erat fecundum . 

Demonftratur tertia pars . Pcr primam partem triangulum A B C 
eft fimile triangulo BDC : crgo re<Sam AC^fiCsBCtuiDQ 
Quod crat tcrtium . 

Demonftratur quarta pars. Per primam parrem triangulum A B C 
cft fimile triangulo A D B : crgo rc&a ACadABssABarfAD. 
Quod crat quartum . 

Theorema X L 

F/jM I C Int du * tc& * A Bi & C D, quar fc interfccent in punfio E. 
,.5,, U Dicoprimo. Redam A£«f£B=D£a^£C: fi rcdarAD 

&CBfintintcrfeparaIIeJar. £t viciflim re&as lineas A D & C B efie 

parallelas : fi reda A E ad E B ~ D E ad E C. 

Dico fecundo . Re&am a E<jrfEC = £DaiEB:fi punda A, B, 

C, D, finc ad eamdem circularem Iineam . Et vicitiim puneta A, B> C, 

D, eiTe ad eamde circularem lineam :fi re&a AE<k/EC = ED<k/EB. 
Conftrudio pro prima parte . Dudar fint reaar linear CB&AD. 

FiV 1 1 Dcmonflratur prima pars, primar aflertionis . Per hypothefim redac 
* * linear CB & A Dfunt inter fe parallelar : ergo per Theor. 4. Angulus 
B AD — A B C , item angului CDAsDCB: ergo per Theor. 5. 
Triangulum A E D eft tlmile triangulo B £ C : ergo re£a A E ad E 
B = DEtfdEc Quod afleritur primo loco . 

Demonftratur fecunda pars , primac aflertionis . Per hypothefim 
rcfia AEarfEB=:DE«</EC:fed etiam per Thcor. *. Angulus A 
E D = B E C : crgo per Theor. 5. Triangulum A E D cft fimile trian- 
gulo B E C : crgo angulus BADsAfiC: ergo pcr Thcor. 4. Linear 
reft £ C B & A D funt inter fc parallelar. Quod afleritur fecundo loco. 
Conftruftio pro fecunda aflcrtione. Defcripta fit Iinea circularis 
M£«22. £^^^5 pcr p un <3a B, D, A. 

Demonftratur prima pars, fecundar aflertionis . Per hypothcfim ar- 
cus B D produclus tranfit pcr punQa A & C : ergo per Theor. 6. An- 
gulus DABsDCB: arqui eodem modo patet angulum ADC = 
A B C : crgo pcr Thcpr. 5. Triangulum A E D eft fimile triangulo C 
£ B : ergo rc#a A Etf</EC = DEarfEB. Vt primo loco aflerebatur. 

Dcmonflratur fecunda pars, (ecundar aflertionis . Pcr hypothefim 
re&a AE ad EC zzDEadEB: atqui pcr Theor. j. Eciam angulus 

AE 
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AEDaCEB: ergo per Thcor. 5. Triangulum AEDeft fimile 
triangulo CEB: crge angulus DAB sDCfi: crgo pcr Thcor. 6. 
Arcus B D.qui pcr conftrudtionem tranfit pcr puncluin A> ctiam pro- 
duAus rranfic pcr punftum C : crgo punGa Aj B> C, D, func ad cum- 
dcm arcura fiuc lincam circularcm . 



TheoremaXIL 



s 



It quoduis triangulum reailineum A B C , in quo duSa (ic rcSa , 9 
B D, occurrcns reda: A Cin punflo D. * 



Dico primo , redam AB«dBCs3AD*rfDC:fi angulus A B D 
sDB C. 

Dico fecundo , Angulum ABD=DBC:fi refia AB4rfBCs 
AD^DC 

Conftruftio . Anguli A B D radius fit A B , finus A 2. Item an- 
gttli D B C. radius fit C B, finus C X. 

Demonftratur prima pars . Pcr conftruclionem angulus AZBs 
CXZ, quandoquidcm vtcrque refius fic: fed per Thcor. j. Etiam 
angulus A D Z = C D X: ergo pcr Thcor; 5. Triangulum DAZcft 
fimile triangulo DCX:crgo refla A Z «dC X s: A D */ D C : fed 
quoniam pcr hypothefim angulus ABDs C B D , per Theor. g. 
Radius A Bad radium CB=s finui A Zad finum C X : ergo pcr axio* 
ma#. Re&a ADarfDCaABnJBC. Qaod crac primura . 

Demonitratur fecunda pars . Rurfus vcin primaparrepatet reelam 
A Z ad C X ss A D ad D C : fed pcr hypothefim reSa ADtfrfDCs 
A B ad C B : ergo radius A B ad radium Cfis finui A Z ad finum 
C X ! ergo pcr Thcor. 8. Anguius ABDsDBC. Quod crac fe- 
cundum . 

Corollarium • 



Hlnc fuppofito quod recla A B s; B C : patet reaam ADsDC: 
fi angulus A B DsD BC; atquc etiam vicifsim , angulum A 
BDsDBCtfi retfa ADsDC 

Demonftratur prima pars . Per hypochefim angulus ABDs D B 
C : ergo per Theor. 12. AB*fBC = AD<irfDC: atqui per hypo- 
thefim, reSa A B = B C : ergo reda ADsDC. Qupd eratprimum. 

Demonflratur fecunda pars . Per hypothcfim rccta ADsDC: 
& ctiam reSa ABsBC: ergoreaa AB^BCsA DadDC-. ergo 
pcr Theor. i a. Angulus A B D ss DB C. Quod crat fccundum. 

Am- 
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Animigratia placetbic addere alteram demonjlrationem Theitematis !2, 
licet rigorofa non fa , i» quantum aliqua ex parte inmtitur principio quod s 
me propofitum e/i inter principia hypotbetica . 

Conftruftio . Du&z fint re&x linez D £ & D F occurrenees redis 
p B A & B C in punflis E 8c F,vr anguJi DEA&DFC finguJi fint re- 
™ #a 4' &\ : pr «terea reda B X , occurrat rc&x AD, vt etiam angulus D X B 
fit redus . 

Demonftratur prima pars . Pcr hypothefim angulus ABDsCB 
D : fed etiam per conftrudionem angulus D£ B =; D F B : ergo per 
Thcor. 5. Triangulum BDEcft fimiie triangulo B D F : ergo reda 
BD^BD = D E adDh: crgo DE=DF; ergo {pera) A Bi»DE 
dufiu 3 *dB C/»FDdu<ftu 3 sAB^BC: fcd A B in E D du&u $ 
sa triangulo A B D : item B C i» F D du<Su 3 rr triangulo D B C : er- 
go recla A B ad B C =3 triangulo A B Dad rriangulum D B C. Prar- 
tcrea (pe r *) A D /» X B dutfu j<k/DC/»XB dudu jsADa/DC: 
fcd A D i» X B dudu 3 ss triangulo A B D : item D C i» X B du&u 3 
=s triargulo D B C : ergo recla ADadDC =3 triangulo A B D 
triangulum D B C : fcd etiam prius oftendimus, redam A B ad B C = 
triangulo A BDad triangulum D B C ; ergo rccla ABdfiCsAD 
adDC» Quod erat primum . 

Demonflratur fccunda pars • A D i» X B dufiu 3 =3 rriangulo A B 
D : itcm D C i» X B du£u $ sa triangulo D B C : fed A D i» X B dudu 
3**DCi»XB dudu 5 sAD^DC: ergoreaaA D*dDC = 
triangulo A B D ad triangulum D B C : atqui per hypothefim etiam 
refia AB/Ji/BC = AD4rfDC: ergo reda A B ad B C = triangulo 
A B D ad triaugulum D B C : fed A B /» E D dudu 3 =5 triangulo A 
B D ; item B C ia F D du&u 3 = triangulo D B C : ergo re&a A Bad 
B C = A B i» E D duGu * ad B C i» F D du<2u 3 : ergo ( per a ) retfta 
ED =FD; crgo radius B Dad ra,diu B D=r finui DEad finum D F: 
ergo per Thcor. 8. Angulus ABDsDBC. Quod erat fccundum . 

ajextumaxioma hypothtticum & Tbeortma 4. partis quaruhuius Idc*. 

Theorema XIII. 

<n It quoduis triangulum rcdilineum A B C . 
2 S< «3 Dico angulum ABCfBCAfCABs duobus reftis angulis. 
Conftruaio per punaum B duda fit reda linea X Z paraliela rea* 
A C 

Demonftratio per Theor. 4. Angulus BAC = ABX: ergo an- 
gulus ABXfABC = BACfABC: atqui angulus A B X f A B 
C=XBC:ergo angulus XBC=*B AC fAB C : fcd ctiam per 

Theor. 
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Theor. 4. AngulusCB Z = BC A : ergo angulus X B C f C B Z = 
BA Cf A BCfBCA: fcdpcrTheor. 2. Angulus X B C f C BZ = 
duobus reclis angulis ! crgo angulus BACfABCfBCA= duo- 
bus re&is angulis . Quod erac . 

Alia conftructio. Per punfta A,B,C, dcfcripra fic linea circularis 8c 
arous AXsXB: itcm arcus B Z = Z C : deniquc arcus C R = R A. 

Altcra demonftratio . Ex conftrudlione patec , quod arcus B Z f C 
R f A X = dimidiar circumfercnti* circuli , fcd per Thcor. 6» Arcus 
BZs menfurr anguli B A C : icetn arcus C R = menfurz anguli A B 
C • Icem arcus AXs menfurz anguli A C B : ergo dimidia circuli 
circumfcrcncia =5 menfune anguli BACfABCfBCA:fed cciam 
dimidia circuli circumferencia = menfurz duorum redtorum angulo- 
rum : ergo mcnfurse anguli BACfABCfBCA= mcnfurae duo- 
rum rcctorum angulorum 1 crgo per axioma 1 1. Angulus BA C f A B 
C f B C A = duobus rectis angulis . Quod aflcrcbacur . 



Theorema XIV. 

SlCquoduis criangulum rectilineum A B C . 
Dico rcfiam A B ad redam B C = finui anguli A C B ad finum 
anguli BAQ fuppofito eodem radio . 

ConftruQio . Per puncta A B C defcripra linea circularis habeac 
ccntrum R : & du&x fint reclar line* R X 8c R Z perpcndicularcs ad 
rcftas A B & B C : acquc illis occurrcnccs in punctis X e\ Z. Dcmquc 
dufisc fint rcdtx- linex R A, R B, R C. 

Demonflratio . Per conftru&ioncm angulus A X R =3 B X R : fcd 
cciam re£a AR = BR,& recta R X eft commuuis : crgo pec Thcor. 
5. Triangulum ARXcft fimile criangulo B R X : ergo angulus A R 
X = B R X : ergo angulus A R B, eft duplus anguli B R X : fed etiam 
pcr Thcor. 6. Angulus A R B eft duplus anguli ACB; ergo angulus 
B R X = A C B : atqui fuppofico radio R B,re£a B X cft finus anguli 
B R X : crgo fuppofito radio R B, recta B X = finui anguli A CB. Si- 
mili plane difcurfu pacec, fuppofico radio R B, redam B Z = finui an- 
guli BAC; igicur fuppofico eodem radio R B,finus anguli A C B ad 
finum anguli B A C = B X ad B Z: atqui H X ad B Z = A BarfBO 
(quandoquidemB X = X A, &eciamB Z = ZC : qma criangtilum A 
R X eit fimile tnangulo B R X , & etiam criangulum C R Z ert fimile 
triangulo B R Z :) crgo fuppofico codcm radio R B, finus anguli A C 
B ad finum anguii B A C = A B ad B C Quod erac demonftrandum. 

IDE * 
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LOGISTIC^E 

P A R S QVARTA. 

ARGVMENTVM. 

NOftroiudich ex priucipijs rigorofts, logifticis difcurfibus legitimi 
mferuntur , atquc adeo rigorofis demonlirationibus Jiabiliuntur , 
pr*cipu£ , ftue fundamentales proprietates , rationum aut proportionum | 
quA haSenus a nemine aliter Quam bypotheticis demonfirationibus fuerunt 
ftabilit*. In primocapite aliqua afferuntur fpeSantia ad proportionum 
do&rinam , vel prius dme , vel ab alijs traditam % quam exijlimamus , 
nonaliter, quam hypotheticis demonfirattonibus fukultam fubfijlere . In 
fecundo capite affcrtur fundamentum do&rind noftrd de proportionibus , 
quarn in tertio capite dcducimus ex fundamento prius propofito • 

CAPVT PJUMVM. 

Proponuntur aliqua fpedtantia ad do&rinam de 

proporrionibus . 

Lura cxcant opera Mathematica R.P. AndresTaquet Socie- 
tatis Iefu ; in fingulis habcntur viri huiusi prarmacura mor- 
te fublati, pacencia ceftimonia, profundar lncelligencias , at- 
quc dodrinx , quam in Mathematicis fuerat aftequutus. 
Quinco eleniencorum fuorum libro , acturus de pcoportionibus prar- 
mictit (equencia • 

£{uanti momenti in Geometria fit fcientia proportionum , nemo efl Mn* 
thematicus, qui ignoret . JEa traditur ab Euilidc toto quinto, &fexto libro. 
Sed quamuis illi CMcrtfque elementorum conditonbus plurtmum debeamusi 
in ijs tamen qt<& de proportione tradiderunt, deftderari altquid videtur. Dif- 
ficttltas tota in dtffinttionc quinta libri quinti vertitur : vbi traiit Eucli- 
des , quidfit quatuor magnitudincs effe proportionalts , fiue duas ratioaes 
cafdcm> fimtles^ tqualeseffc» Definit igitur duas rationes tumaqusles 

dici 
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ditifeu ftmiles , quanoo antecedentta quocunque numero xqualiter multipli- 
cat.t,confequentibus ctiam quocunque nnmero dqualtter muttiplicatis,fcmper 
vel ftmul aqualia funuvei fimul maiora>vel fimui minora. Arqiex ea defini- 
tioneomnes deinde quintt,& fexti iibn dcmonfirationes mediate 1 , vel imme- 
diate deiucit . H&cdotlnnx Eucltde* fumma:qud muitipttcem,vt dixi, dtf- 
ficultatem babet* Nam tmprtmis certum efi cadefinitione non naturam 
tqualium rationum » fed affccltonem fotummodo aliquam cxplicari . DetU' 
de illa multipticmm proprietas adducitur , vet tanquam ftgnum infallibilc 
rationum aquatium* vt quandocumque ea demonfirata fuerit dc quibufuis 
ratiouibus inferre certd liceat tquales cffe : vet ts fenfus ttlius efi , vt per 
magnitudines eamdem rationem habcntes nibil aliud inteittgi velit > quam 
earum muttipitces modo iam diclo excedere , vei excedi. Siprimum ; dc- 
mon/irare debuerat , eam affecltoncm omnibus , & foiis rationtbus dtquali- 
bus ineffe » vt ex ea rationum aqualitas poffit inferri . /d vero mmmi 
vulgare T heorema efi % quod neque Eucltdes , neque aiius pofi Euclidem 
vllus demonfirauit . St fecundum : fecuri quidcm ertmus de veritate T bca- 
rematum in fenfu definitionis acceptorum , mtntme tamen exvi demonflra- 
tionum nobis confiare poterit deal foluta rationum &qualttatc . Exemptum 
cfio prima fexti . Certi erimus ex Euciidea demonftratione rationem trtan- 
gulorum ABC , & D EF aqualem effe rationt baftum AC ,& D F per 
rationum aquaiitatem folum intclltgendo dtclam illam proprietatem multi- 
piicium : non colligemus tamen rationes itlas triangutorum , baftum rattoni- 
bus veri & abfoluti aquales effe , cum demonfiratum non ftt affcQionem //- 
iam muttiplicium cum abfoluta, & vera rationum aqualitate ueccffario effe 
connexam . Jguomodocunquc iguur illa definitioaccipiatur, librorum qutnti 
& fexti demonfirationes vacitlant , quamdtu dcmonfiraticm non fuerit, -jt- 
ram ratiotium tqualitatem cum ea muttiplicium proprietate femper cffe con- 
nexam . Dcnique vt ftbi confiarent omnta tamen ilie multtpltcinm iaby- 
rintbus miht, alufque fcmper dtfplicutt , & tyrouibus .pturimum femper fa m 
ceffmit negotif, quorum ita pterumque mrntes intncat vt exttum vix repe» 
riant . j^uare vt doclrinam proportionum, qut quaft medulia, atque anima 
Gcometri* , & vniuerf* Matbefeos efi , ab ea labe vindtccmus, bxc tnx 
prsfiare conabtmur, 

Primo ofiendam libriquinti Tbeoremata qute ab Euclide per multipltees 
demonfirantur eofcre loco habenda effe, quo axiomata , ac proinde dcclara- 
tione potius fubitide aliqua,quam demonflratione egere , &c. 

Harc P. Andreas Taquct: cx quibus fatis conflat, Euclidcam do- 
clrinam de proportionibus , rigorofis dcraonitrationibus ftabilitam 
non cffc , fed non nifi hypothetice probatam fubiiftcre : idemque vc- 
rum eflc , de do&rina aUorum Mathcmaticorum , proqua Luclidcar 
mulcipliccs adhibcntur . Etenim rigorosc demonftrata dici non poP> 

M funt, 



90 Idese Logiftica: • 

funt, qux aliqua cx parte innicuncur artertionibus, ncque rigorose o'e- 
nionftratis , neque per ie nocis. Quod actinet ad dotfrinam P.Ta- 
quet, eius veftigijs infiftendo, cap. g. Ub. i. Logifiicx, incer axiomata 
numeraui, varias vericaces,quar ab ipfo dicuncur axiomara: nuiquam 
ramen deccrminaui,vtrum fint axiomata rigorofa,an vero dici debeanc 
axiomata hypochecica . Prxdictar veritates rigoro/a axiomata dici 
porerunt > fl probari non pofiine , per aliquid magis nocum ; fi vero 
hic eafdem illas vericates legieime inferam , ex aliqua vericate magis 
nota ; fimul oftcndam, per /e, atque adeo maxime nocas non efle , nc- 
que dici pofle axiomaca rigorofa , /iquidem nihii derur per fc, fiue ex 
ipfis terminis , atquenatur* Jumine cognicis vericacibus , magis fiuc 
clarius cognitum : iam vero , fi axiomata a P. Taquet afiumpta pro 
do&rina de rationibus, non fint rigorofa axiomata, fed tantum axio- 
mata hyppthetica : dici non poteric, eam doclrinam rigorofis demon- 
ftrationibus fufTultam fubfifterc , fed proilla aJlaear demonftrationcs, 
debebune dici hypotheeicx . Egoquidem, intcr omnes doctrinas dc 
rationibus quas hactcnus vidi, a vari/s authoribus confcriptas, nequc 
cJariorem • neque magis fundatam inueni , iiia , quar proponitur a 
P. Taquet: quam proprerea adhibere volui cap. 8- hb. i. Logifticx 
noftrx : fed ramen exiftimo eam non nifi hypot hccicam eiic ; quodque 
hoc ipfum de fua do&rina iudicec P. Taquec, inreiliges , fi legas libri 
quinri fccundam parccm , in qua operosc conatur adduccre indicium» 
ex quo certo liceat diftinguere raciones xquales , ab ijs , qux inrer le 
inrquales funt : & tandem a/Terit, quod cx allato a fc indicio, omnes, 
qux axiomata non funt, Jibri quinti iiuclidis propofitioncs demon- 
flrarer, nifi magis cx vfu difcentium putarct,iJIas, ea mcthodo qua in 
prima parcc v/us cft, proponerc , 

An ego in hac partc Idex Logifticx, rigorose dcmonftrem illas vc- 
ritatcs , quasprius cum P. Taquet aflumpfcram tanquam axiomata, 
alijs iudicium rclinquo : id a mc fa&um vidcre , gratifsimum fuiflec 
P. Andrex Taquec , quem iunior in Machematicis magiftrum habui, 
antcquam accedercm ad R.P.Gregorium a Sando Vmcentio,poftrc- 
mum mcum in Mathcmaticis magi/trum : quem deferui huius fxculi 
anno quinquagefimo nono, quando ex Belgio vcni Komam , vbi non 
ab alijs difccnda,fed aliosdocenda Marhefi occupacus fui. Quancum 
fupra mcmoratus vltimus meus in Mathematicis magifter , reipublicx 
Jitccrarix profucrit : quam multa , quam abftrufa enodaueric » nemo 
Mathcmaticus ignorat ; multorum iudicio , eam Jaudem meretur , 
quam prxcipuiprxreritorum fxculorum Gcometrx funt aflecuti. Li' 
bro 8. operis fui Geometrici , de proportionaiicacibus ita fcripfit , vt 
nouam de proporcionalicatibus fciemiam condidifle • ccufcri merito 

dcbcac. 
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debeat. Ita teftatur P.Taquet elementorum lib. t.partj.numero ;.vbi 
more fuo nitide proponitrationum additionem > fubcratfionem, mul- 
tiphcationem , atque diuifionein, defumptam cx PGregorio, eadem 
dodrina hic indigcmus : fcd quoniam ab aliquibus non admittitur» 
paucisdebeo indicare,que fpedant ad hic controuerfla;pro qua fciea- 
dum » tam apud antiquos quam modernos Mathcmaticos vfitaciffi- 
mum eiie Ioqucndi modum > in quoaiTericur , vnam rationem com- 
poficam efle ex pluribus alijs rationibus : exempji gratia , rationem 
redangulorum , cfle compofitam cx rationibus baflum , 6c altitudi- 
oum : quare luppofito quod rectanguli X , bafis fit A » aJtitudo B, & 
infuper redanguli Z > bails fic C > aJtitudo D:vcrum erit quod re&an- 
gulum X ad rectangulum Z , habeat rationem compoficam ♦ ex ratio- 
nibus A ad C & B ad D ; i am vero, fi hxc ratto redanguli XidZ b 
A ad C f B ai D , ratioX ad Z > qux dicitur compoflta ex rationibus 
A ad C & U ad D , eric compoflta pcr additionem , hoc eft > ratio X 
ad Z,cri c produdum ex addtcione rationum A ad C & B ad D : adeo- 
que compofltio racionis non eritaJiud quam rarionum addirio . ve- 
rum fl ratio XadZ=: A ad C /» B ad D : racio XadZ > quar dicicur 
compoflca ex racionibus A arf C & B ad D eric compoflca per muki- 
plicationem ; adeoque compoflcio raciooum > nihil aliud erit, quam 
rationum muttiplicacio. luxca fupra memoracos magiftros mcos > 
compofltio rationum nihiJ aliud clt quam racionum multiplicatio;ide 
alij multi ftacuunc : ied camen non dcfunc > qui oppoflcam parcem-» 
tuentur , & afierunt , compoflrionem rationum nihil aliud efle quam 
rationum additionem . Si vtriufque partis propugnatorcs, aut corum 
argumcnta videre defidcras , confuJe Jibrum dc natura & aflt&ioni- 
bus rarionum.cV proporcionum Gcometricarum , icriptum i. P.Fran- 
cifco Xaueno AynJcom , c Socicrate ic(u. 

Mco quidem iudicio maximi moinenti cotrouerfiaeft, flquidem ab 
illa dependcat inceiligencia ipflus cocepcus , qui apud Machcmacicos 
correfpondec vocibus,ratio,eV proporcio: Sc quoniam rationibus, ac- 
que proporrionibus > nihiJ magis neccflarium ellpro vninerfa Mathc- 
ii : maniieftum cit , quam vcile > immoquam neceiTarium flc pro Ma- 
thcfcos ftudiofo > inteJJigere , quid pcr rationes atque proportioncs 
incelJigacur 4 Mathemacicis i quare camecfl prardiCra: conrrouciflzco* 
fidcratio fpedet ad quartum librum noitra: logifiicz, non poflum hic 
prarrermittere pauca aliqua ex dicto libro desupra,ex quibus fufricien- 
ter confleccos qui tuetur compofltioncm rationum fieri peradditio- 
nem,non cantum nobis aduerfari , verum eciam concrarios cflc prarci- 
puis ex anciquioribusGeomctris,£ucJidi.ArchimediiAppoIIonio Pcr- 
gco;& fortiiiis ctiarn vcncaci, atquc ipfi dictamini rc&* rationis . 

M 2 Iuxta 
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Iuxca praedi&OS antiquiores Geomecras 4 in 4 ad 4 r* 4 habcc ra- 
tionem compoficam, ex racione 4 ad 4 , & ex racione 4** 4tfcd eciam 
racio 4 i» 4 ad 4 *» 4 = 4 4 ; ergo racio compofica cx raf ionibus 
4 4rf4&4 4(i4=4^4 : ergo fuppofico quod racio compofica fic 
produ<5tum ex addicione rationum , eciam racio 4-ad 4 eric racio pro- 
du&a ex addicione duarum racionum 4 4 : crgo duat rationes 4 ad 
4 arquantur vni racioni 4 4 : ergo cocum fadum per additionenu» 
duarum racionum inter fe arqualium , xquacur fingulis cxduabus 
parcibus ex quarum addicione producitur.Hdc genus addicionis pla- 
ne ignotum eft Euclidi , Archimedi , acque Apollonio Pergco : ergo 
iuxca ipfos racio compofica non habecur per rationum addicionem . 

Refpondenc 4 ad 4 nullam habere racionem : vei ficuc , o , fiue ni- 
htl , incer numeros , ica racionem 4 ad 4 cfle incer rationes reliquas ; 
hinc quemadmodum nihil addicum nihilo , non facic aliquid maius , 
auc minus : ica rationem 4^4, addicam racioni 4 ad 4 , non facere 
aliquid maius , aut minus , racione 4^4; videndum igicur an hxc 
refponfio fubfiftac . 

Suppofico quod 4 ad 4 fit nihii , fiue nullam habcac rationem,fub- 
fumo , atqui racio 2 ad 4 eft vera racio , & camen minor racione 4 ad 
4 : ergo racio z ad ^cft ratto , fic tamen minor ipfo nihilo ; Sc fimili- 
cer , omnes rationes minoris inxquaiitacis , erunt quidem rationes , 
ipfo tamen nihilo minores. Hic laxaceretia cjiimxrarum venacores» 
& cxceris quancicacibus chimxricis , acque iplo nihilo minoribus,ap- 
ponice chimxricas rationes ; non chimxris , fed veritattbus ^€16^ 
bancur fupra memorati authorcs^go quod chimxris opponam aliud 
nonhabco , ntfi chimxras eflc > & chimxras opponi ventaci . 

Deinde fuppofico quod 4^4 nullam habeac rationcm: /uMumo, 
atqui 4 in Atadam 4= 4 ad 4~crgo 4 in 4 ad 4 in 4 nullam habet ra- 
tionemrcrgo 4 in 4 ad 4 m 4,n6 habec racionem duplicacam 4 ad 4:cr- 
go quadrara interfe xqualia, item ctrculiincer iearquaies, nonha- 
bent duplicacam rationem fuarum diamecronim ; quod plane aducr- 
facur fingulis ex fupra memoratis anciquioribus Geometris . 

Rurlus fuppofito quod 4 ad 4 nullam habeac rationem: fubfumo , 
fed 4 &■ 4 func quancicaces quar multiplicatx fe inuicem fuperare pof- 
func : ergo omnes quanticaces qux multiplicatx ic inuicem fuperare 
poflunc , non habenc incer fe proporcionem : ergo falfum quod afle • 
rit Enclidesdefinitionc 4 libri 5. elemcncomm : vbi affirmac , pro- 
porcionem incer fe habere cjuancicaces omnes qux mulciplicacx fe ta- 
uicem fuperare poflunt. Deinde no fufficit duas quantitates cfic ciufdc 
•generis , vt ad inuicem habcant aliquam rationem . l ' . 

Prxtcrca, vcl ratio <ft quanticas,vclnoa cft quaaciras ; fi prirnnm, 
„ non 
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rion mious raanifeftum ett, rarionem 4^4 pofle mulciplicari per ra- 
tionem 4 ad 4 , quam racionem 4 44* 4 pofle addi racioni 4 4<f 4: qua- 
re fi racio 4 4</ 4 =: 4 4<f 4 f 4 4,aflignanda eflct illa racio,cui acquc- 
tur ratio 4 44" 4 /'« 4 ad 4 , an force dici poteft , quod racio 4 4<* 4 fic 
nihil , eV confequencer ficuc nihil duftum in nihil producit nihii,eciam 
4 ad 4 /44 41/4 = 4 44* 4 ? fi hoc dicacur , infero, igicur 4 44* 4 re- 
fpectu 4 4<l 4 =5 \&i 4 refpefiu 4 <ttf* 4 ! ergo fi ex his quacuor racio- 
nibus vJtima racio 4 4</ 4 , eft produdum ex multiplicatione duarum 
mediarum , prima racio 4 44*4 , erit illa , quc incer raciones fe habec 
vt vnitas inter numeros ( vt patet ex ipfa natura , fiue conceptu mul- 
tiplicacionis vfitacoapudEucIidem, Archimedem Apollonium Pcr- 
gacum ) ergo ratio 4 ad 4 » inter raciones , eric vc vnicas incer nume* 
ro^fed eciam racio 4 41/ 4 eric vt nihil inter numcros,quod ab aduerfa- 
rijs aflericur,arq-,adeo incer vnicace Sc nihil nulla dirTerecia inueniecur. 
Si fecundum dicatur, nimirum rationem non cfle quancitatem : ergo 
addicio ilia , ex qua habetur ratio compofica . non eft additio qua_> 
quantitaces adduncur ; quarnam igicur ifta additio , qua? a racionibus 
admiccicur , auc in quo difTert 4 multiplicacione , qua: iuxta aduerfa- 
rios non admittitur a rationibus ? certe hanc addicionem non agno- * 
uerunc , neque Euclides , neque Archimedcs, neque Apollonius Per- 
gatus : quamobrem noua* huius additionis inuencores , faltem afferre 
deberent deflnitionem , nouc acque ab ipfis primum excogitatc ad- 
ditionis : quare hatc definitio non afTettur ? an forte timent chimxras 
fuas definire , atque defcribere , ne appareant chimarra; V 

Deniquefiopoteftaddio, etiam o potcft duci in o 1 ergoque- 
madmodu ratio 4 ad 4 poteft addi rationi 4 ad 4 . ita etiam ratio 4 ad 
4 poceric duci in rationem 4 ad 4 : quatnam igjtar ratio , acquatur ra- 
tioni , quar producitur ex ratione 4 ad 4 dudta in rationem 4 ad 4 : cV 
vniuerialitcr loqnendo , quodnam eft , aot quomodo inuenitur pro- 
du£um ex duarum racionum multiplicatione < ego certe apud anci- 
quos Geomccras nunquam ir.ncni addicionem auc mulciplicacioncm 
infticucam circa o , & fi proprie loquendo verum eft , quod o«o = 
O :cx concepcu mulciphcationis Arirhmecicar , expofito cap.Spartis 
2. huius idee , eciam 1 44" o = o ad o, an force hoc non repugnat di- 
Samini redtae rationis ? fimilitcr fi proprie loquendo o f o — o:igitur 
produdumex additione , non eft maius fingu]i$genitoribus,ex quo- 
rum additione producicur : atque adeo totum proprie di&um , nonj 
cft maius fingulis fuis partibus feorfim fumptis ; an hoc non aduer- 
fatur primis Mathefeos principijs ,& vcritatibus per fe notis , & co- 
gnitis lumme naturac ? apud Mathematicos , proprit Ioquendo , ve- 
rum non eft t o poflc addi o 1 ea addicione qua numeri adduntur : auc 

opoiTc 
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o potfeduci in o > ca multiplicationc qua numeri mulriplicaneor ; fed 
quandodiciturofo=- o;fenfus eft,nihilmanercnihil , quandonihi- 
lo non additur aliquid; fimiliter quando dicitur 2 f o — 2 : fenfus elt 
duo manere duo,quando numeroduo non addirur aliquid;pari modo 

quado dicirur o in 0=: o: fenfus eft,nihil non producere aliquid.quan. 
do nihil non ducittir in aliquid ; & etiam quando dicitur o in 2 =: o; 
fenfus eft » mhil non producere aliquid , quando non ducitur in duo . 
kem quandodicitur zino =3 o: fenfuseft duo non producere ali- 
quid , quando non ducitur in aliquid . 

Apud nos , ratio , quantitas eft r & ratio arqualitacis.exempli gra- 
tia ratio 4 ad 4 , interreliquas rationes fe habcc vtvnitas interreli- 
quos-numeros . Rationcs maioris inxqualicatis, inter reliquas ratio- 
nes fe habcnt ,vt numeri vnitatc maiores , ad numeros qut vnirato- 
maioresnon funt. deniquc rationes minorcs inarqualiratis , intcr rc- 
liquas rationcs fc habenc , vtnumcri rracli ,fiue vnitace minores , ad 
rcliquos numcros , qui vnitatc minores non funt; hinc quemadmo- 
dum 1 in 1 =3 1 ,ita ctiam 4 ad 4 in 4 ad 4 =z 4 a d 4 ; vrrobique pro« 
dudum ex multiplicatione non eft maius aut minus quouis genitorc . 
item quemadmodum 6 /» 1 = 6,ira ratio 6 ad a iit 4 ad 4 = 6 ad 2 : 
vtrobique productum arquatur fupcriori genicori :itcmficut 6 in 5 
53 i8,ita 6dd 2 inj ad z = 9 ad i : vtrobiquc produdtum cx mulci- 
plicatione eft maiusquouis genitore . Item ficut —*- 4 , ic* 

* ad6in 3 ad 6 =z 1 ad 1 2 : vtrobique produ£um cx multiplicatione 
cfi minus quolibecgenicore . 

Prarterca ficut I f t =* 2 , ita ctiam 4 arf 4 f 4 *f 4 = 8 <td 4: vtro. 
bique produdtum ex additione eit maius quoltbet genitorc , itcm h> 
cut 6f I « 7 ita etiam 6 ad 2 f 4 arf 4 = 8 *tf 1 r vtrobique produ- 
clum ex additionc eft maius quolibet gcnitorc , itcm ficut 6 f% = 9, 
ita ctiam 6 adif? ad 2 =; 9 ad 2 : vtrobiquc produ$um cx addicio- 
neeft maiusquolibergenitorc. Irem ficut-if -|-r= ~ , ita i<rio*f 
3 <ii 6 =z 1 ad 6,vtrobiqueproduclura cx additione cft maius quoli- 
bet genirore . 1 

Deniquc rationem arqualiratis , intcr reliquas rationes , fe habere 
comodo, qtiovnirasic habec inter reliquos numeros , itaoftendi 
poteft: ex natura , fiueconccptu mulriplicationis patct, quodnun- 
quam quanritas A in A =5 A , nifi A fit vnitas : fed quatlibet ratio eft 
quantitas-crgo nunquam ratio A in A =3 A.nifi ratio A fic vnitas: at- 
quifupo/ito quod Iitcera A fignificcc rationem arqualitaris parctra- 
tionem A in A =? A : ergo ratio arqualitatis , inter rcliquas rationcs, 
cft vcluti vnjcas inccr rcliquos numeros . 

C A- 
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Proponitur fundamentum do&rinae noftre de 
proportionibus, atque proportionalitatibus. 

DE proportionumdoflrina • vel alibi a me adhibita , vel ab ali/s 
tradita , paucis egimus prarcedenci capite : hic ctocxrinae noitra; 
fundamcntum proponimus, quod confifticindefinitionibus atquo 
axiomatibus quibus innititur . £x dcfznitionibus nobis ncceflarijs, ali- 
quas attulimus in fccunda parte huius Idcx , quas hic non repetimusj 
(imiliter denuo non proponimus axiomata propofica in fccunda par- 
ce , licct ex his aJiqua nobis fcruian t : fed tantum trado , qusc iudicaui 
dirTcrcndaad prarfens capuc : inquoprius proponimus defioitioncs 
aliquas, deinde nonnnuiia axiomara; nota: quar definitionibus auc 
axiomacibus adduntur, vidcbantur conducerc admaiorcm intclli- 
gcntiam ac claricatcm , 

Omnes& folariilardua: rationcs , aut proporcjonaJicates,dicancur 
fnter fearquales , quae habent hanc proprietatem : nimirum , vc pro- 
dudum es Acithmccica multiplicatione , reali , vel arquiualente , ex- 
trcmorum terrainorum : arquctur , produdo ex mul tiplicationcreali , 
vcl xquiualerue , mediorum cerminorum • In fccunda partc huius 
idea: , capite tcrtio , cxpofuimus quomodo quacuis quantitas per 
aliam quamuis quantitacem auc realicer auc zquiualencer mulciplicari 
pofntjmuJtipIicationcAriihmetica^Suppofitahacdcfioitioncracionum 
atqualium, nihil pUne requiritur nifi inteliicentia teriptionum logi. 
fticarum , vt con/tcr veritas tertij axiomatis huius capitis , atque ne» 
gari noo poterit axioma ilJud rigorofum efTe , fi allaca hic rationum 
acqualium definitio Jegitima fit , ac caiis,quz admitti debeat interri- 
gorofa Mathefeos principia : ego certe cxiftimo eam talem cflc, & ex 
pluribus qua: id fuadcntpaucaaJiqua hic fubijcio. 

Suppofito exempli gratia , quod quanticas D , arquetur rot nume- 
ris X fimul zddith , quot vnitates cootincntur numero Z : erit quan- 
citasD, produftum cx Arithmecica additionc : & infuper eadern^ 
quantirasD, erit produdum cx ArithmcricamuJtjpJicatione , nu- 
merorum X & Z» quandoquidcm igiturfacilc fit , atque nullam ferc 
difficultatem annexam habeat , inteJIigere , quid fit quantitas D,qua? 
eft pcodudum ex additione Arichmetica : atque ha:c eadem quanti? 
cicas D , fit produ&um ex multiplicatione Arichmetica numerorum 
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X^Z: facile eft , &nul!am fere dirhcultatem annexam habcc 1 intel- 
ligerc, quid fic quanricas D, cui jequacurXinZ.' atque adeo facile 
eftintelligere totam arquationem in quadiciturquod D — X inZ. vt 
abhuiufmodi equationibus confiliencibus incer quanricaces abiolu- 
tds , arquefacile inteUigtbilibus, commodus tranfitus habeaturad 
cquationes confiftentes inter rationes, acque ab his ad priores arqua- 
tiones pateat rcgrcilus : ftatuimus,in omni CV folo cafu m quo verum 
eftD = X inZ, verumefle,! /j</X = Z<x</D:item n</Z = XadD; 
adeo vt legitime fequatur.D = X in Z:ergo 1 ad X = Z ad D: e\ infu- 
per \ adZ~X ad D;quodqueetiam viciflim legitime inferatur ladX 
= Z *</ D : veJ 1 ad Z = X <i</ D : igitur D = X tn Z. Huic veritati 
innititur Arithmeticar mulciplicacionis definitionoftra , quamattuli- 
mus capite 8. fccundar partis huius Idear.iam vero admiila hac veri- 
tace , nimirum fuppofitoquod D = XinZ legicime inferri 1 r.d X = 
Z *</ D, & infuper r <rrf Z = X<t</D; acque viciflim fuppofito quod 
idrfXs ZadD, vei 1 4rf Z = X«rfD: Iegitime fequi D = ,X in Z: 
peraxioma 1 partisfccundar huius idtar.etia /uppofito quod A in D= 
X in A in Z in A patet legitime fequi 1 in A ad X tn A = Z/n A«f D 
1» A , item 1 iw A a</ Z i» A = X tn A <ki D /w A , atque viciflim fup- 
pofico quod 1 m A ad X in A = Z /« A 4</ D in A , vel 1 in Aad Z m 
A = X /» A ad D in A:legicime fequi A in D = X i/i A in Z in A; qua- 
re fi vlterius ftipponatur quoJ X in A =z B , item Z in A = C : facfta 
hypothefi quod A i/i D = B />.' C , legitime fequetur A <n/ B = C<nf 
D , item A ad C = B <i</ D : atque viciilim fuppofito quod A ad B 
= C drf D , vel A <j</ C = B ad D: lcgitime fequccur A m D = B in 
C. In hac vltima propofitionc cx prionbus dedu<3a , habes tertium 
noftrumaxioma : fiue noftram dehnitionem rationum arqualium-» > 
atquccx ipfo difcurfu fatispatet,eidem fundamento, fiue veritati in- 
nici , dcfinitioncm Arithmeticar multiplicationis , & dcfinitionenu* 
noftram rationum arcjualium : quarc fi pofterior aliquo defcctu labo- 
ret ,etiam prior admitti non poterit vtplane Icgitima , licec harc mihi 
propria non fit, fed mihi alijfque pluribus communis. 

Prarterca fi allata a nobis definitio rationum arqualium lcgitima_i 
non eft , auc talis,quar admitti debeat inter rigorofa Mathefeos prin* 
cipia : vel dcfcctus eius , cft aliquid commune dcfi nitionibus, ex qui- 
bus fua deducunt Euclides , Archimedcs , ApoIIonius Pergarus &.c.vel 
certe defedtus eius , eft aliquid non commune dcfinirionibus , quibus 
vtuntur prardicli authores . Si primum , vel noftra defimtio critad- 
mitcenda, velcumnoftra definitione abijciendar crunt pluresdcfini- 
tioncs , quibus innitunturprardidorum authorum dodrinar , atquo 

adco fublatis fundamentis, corruct tota iiia Mathefis ftrifta , quar ha- 

dtenus 
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(Scnus nulla melior aut nrmior inuenta eft «quamque pro fecura bah* 
in futs adhibentomnes ferc moderni Geomctro: ; ex quibus proindc 
nulius nobis aduerfari poteric , nifi iimol flbi ipfi velic obefle . Si (c- 
cundum aliquis aduercac , quod vidcricmihi indicando, acque alla* 
tis legicimis argumentis fuadendo , me fibi obftringet bencficio non 
vuigari. 

Faccor quidem noftram definitioncm talem non cfle, quar per ge- 
nus & diflerentiam explicec nacuram proporcionum ■ atqualium s ran- 
tum enim indicat proprietatem aliquam conuenienccm omnibua& 
folis illis proporcionibus , qu* incer fe rqnales dicuntur : verum qui 
negaret hoc genus definitionum admiccendum efle , pro rigorofis 
principi/s , non magis nobis aduerfarecur , quam fupra memoratis 
auchoribus , acque i/somnibus qui in fuis fupponunc prfdiCtorum- 
auchorum do&rinanracque adeo ex hoc capite definicionem noftram 
reprobare non poceric Geomecra , qui fua non volucrir damnare. Re- 
ctam lineam definicEuc!ides,qux ex arquali fuis inceri/citur pun&is , 
iiue quat ex arquo fuis terrainis interi/citur ) apud Archimedcm rectar 
linea eft minima linearum eofdem terminos habenciem apud PJaco- 
nem recta linea eft cuius excrema obumbranc omnia mcdia ; ita tcfta- 
tur P.Taquec in fuis elementis,vbi afMrmac fingularum definicionum 
hicpropoficarum,eumdem fcnfum efle.Confidera iam fi placecvcrum 
alfttt definitiones rectar Iinea?,pcr genus 9c differetitiam cxplicent re- 
dat linear naturam , vel cerre aliud nihil concineant , quam proprie- 
tacem omnibus folts rectis lincis conuenicntem . fimilitcr expcndc 
teliquas definitiooes , ac deniquc illam , quzapud Euclidem , aut 
alios , conuenit rationibus acqualibus , pro qua nos aliam hic acruli. 
mus: fic cnim aduerccs , inter noftram , cValiorum definicioncm-» 
atqualium racionum , hancpraecipuam cfft difTcrcntiam , quocfno- 
ftra fit 1 eV ab i/s , adfcrri non poterat , qui nobifcum commtines non 
habebancquantitaces atquiualcnces , eV qaancicacum diuerfarum fca- 
lam , logiitica: noftra: propriam , pcr quam i quantitate vnius genc- 
ris tranficus pateac , ad aiiam , atque priori arquiualentem alterius 
gcncris quantitatem : fine quibus haberi non pofliinc dudus aequiua- 
lcntes acque noftra definicio rationUm aqualium forcc reftridta ad 
folas difcrecas quancicaces » acque adeo plane inucilis pro Geometria. 

Quaeuis ratio dicicur componi ex illis rationibus , ex quibus pro- 
ducitur per multiplicacioncm , realem, vcl arquiualencem . Hinc fup- 
j>ofito quockatio A ad B in C ad D =a A ad R : iegcimc fequitur, ra- 
tionem \adR efie compofiram ex rationibus tiadB&CadD.Sc 
vicifTim fuppofito quod ratio A ad R fic compofua cx racionibus A 
odB&CadDi legicime icquitur , quod ratio Aad&mCadD^A 
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adR.Vc rationum coropofitione pluribus egimus prftcedcnti capieeC 
Ratio compofitaex duabus rationibua intcr fc «qualibos , dicitur 
duplicatavrfiuie»iliisratioDibus. Hinc legitimc fequitnr , ratioA 
sdRcR compofitl ex rationibus A ad B & C ad D : & prsetcrea A ad 
h — CadD: ergo ratio A ad R eft duplicata rationts A a i B . item 
viciiEm lcgitime fequitur , ratio A ad R eft duplicata rationis A «4 
B : ergo ratio A, *d R componicur ez duabus rationibus quse fingulr 
fine «quales rationi A ai B . Ratio compofita e* tribus rationibus 
inter fe «qualibus , dicitur triplicata vnius ex iftis rationibus : hinc 
tegitime fcqukur ratio A ai R eft compofita cx rationibus KadBSc 
CadD&Ead?:8c praeterea AadB^Cad D=Qs E ad F : crgo ratio 
A ad R eft rriplicata rationis A ad B . item viciflim. legieime fcquitur, 
ratio A «rfReft criplicaea racionis AddB: ergo ratio A ad R com- 
ponitur ex tribus rationibus, quc fingulae finc aequales rationi A ad 
B . Pari modoratio A«f Rdicetur quadruplicata rationisA arfB » 
i» A ad R componaturcx quatuor rationibus,qu* fingul* fint xqua- 
!es rationi KadB* kcm ratio A tfrf R dicctur quintuplicata rarionis 
A a d B , fi ratio AadR componatur cx quinquc rationibus A ad B > 
ttque ita dc catceris . 

AXtOMATA* 

h /*"\ Valefcunquc fint quantitates A B » vcrum 
erit A/»B=3 B/if A. 

Hinc fuppofito qnod AwBs R;per d. s*io»w ftfrtf* iMm ide* t 
legitime fcquitur B iu A=s R.Hoc axioma vidcturimmediate notum 
ex conccptu multiplicationis, atquc intelligentia logifticarum fcrip- 
tionum • 

II. Qualefcunquefintquantitates A,B,C,verum 
erit A ad B f C ad B=3 A f C a d B . item AadB~Cad 
B=5 A— C ad B. 

Hinc fuppoiito quod A ad B f C ad B=s A ai R: per €. axioma par* 
tisfecund* bnim idea , legitime fequitur A f C ad B =3 A ad R. Rur/us 
fuppofito quod A*fB-C**B = A«<* R:per 6.4Jrwm* pnv/j *.&»i»j 
idex : Icgitime fcquitur,A ^C«iBaA^R. Hoc axioma videtur, 
immediate patere ex conceptibus , Rationis , proporcionalieaeis , ad- 
ditionis , atque figwficationc logiftkarum fcripnonum. 
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III. Qualefcunque fint quantitates A,B, C , D,fup- 
pofito quod A«D-C in B, etiam yerum erat AadB 
^Cad D,itcm A ad C=s B *d D$pr$terca viciifim fup~ 
pofito quod AadBzzCad D, vel quod AadCzi Bad 

D : verum crit AmD-C in B. 

Hoc axioma immediate patet ex definitione aequalium rationum , 
aurproportiorialitatom,atqueintelligentia logifticarum fcriptionu. 

Nota , tria axiomata hic propofita, non minus yera efle , quando 
fingul«lirtera:A,B,C,D, fignificant fmgulas rationes: quam-. 
quando fignificant fingulas quantitates abfolutas; ctcnim fingul* 
rationes etiam funt quantitates . 

I V. Qualefcunque fint quantitates A> B , Q verum 

tiitAadAinAadC^AadC. 

Axiomapatecquiarario, fiuc proporrio asqualitatis , mterreli- 
quas rationes , eft veluti vnitas intcrfcliquasdifcretas quantitates , 
ex quo fit quod ratio quas ducitur in rationem aqualitatis , non crc- 
fcac aut dccrefcat > qua de re plura videri poffunc in pratcedenri ca- 
pite . Nobis vidctar manifcftom cx i/s quat didto capitc ftacuimus de 
rationibus compofitis • 

V. Qujdeicunquefintquantitatcs A,B,C, verum 

erit > quod ratio AadB refpc&u C a d B=s A ad C. 

Huic axjomati , acquiualet asioma quod a P.Andrea Taquef ptj- 
mo locoproponitur in libro 5. elcmentorum Geometriat parte 3. nu- 
mcro 4- atque fcqucnribus vcrbis exprimitur proportionts commmt ba- 
bcntes confequtns tm inttr fe proportiontm habtnt <pam *»t«tdtn*a . 
Quintum noftrum axioma vidctur manircftum cx termiois prius i 
nobis expofitis , arqoe intelligcntia logifticarum fcriptionum, ctenim 
cx ipfoconceptu rationis latis patct , qoodmanenre eodem rationis 
confequcnte lermino B , rantum augeatur vel imminuatur ratio A ad 
B,quontumaugetorvelimminuiturantccedens terminusA: quara 
ctiam ratio A ad B, debet effe taoto maior vcl minor rarionc C ad K, 
quanto amecedens terminus A , eft maior aut minor antccedento 
termino C. 

Placet hicanimi gratia amimere difinitionem rationumarqualium, 
diucrfam ab ea quam paulo ante attulimus , atque ex illa deducero 
vcritatem propofitain in tertio axiomate ; licet enim hic modus ftabi- 
lieodi temum axioma , parummihi arridear quia prolixior eft , ta- 

N 2 mcn 
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mcn non difplicet , in quancum conducic ad eamdem vericatem , ad 
quaro prion modo coromodius perucnitur . 

Dua; rationes AadB&CadD dicancur fimiles , eadem , acquo 
acquates*. quando quantitas A »ita, fiuc eodcm modo magna cft rc- 
fpeSu fa&o ad quantitatem B • ficut quantitas C , magna eft refpc- 
ctu f*6to ad quantitatem D. ttiplici cafu poteft dict quanticatcm A , 
ira i fiue eodem modo magnam eflc , refpe&u fa<3o ad quancicatem_, 
B , ficut quanticas C magna eft rcfpeSu faSo ad quantttatcm D. Pri- 
roo fi quantitas A,ita, fiuc codem modo fuperet acque cxcedar quan- 
titatem B , ficutquanticas C fuperac fiue excedit quanticatem D. Se- 
cundo fi quantitas A , ita, fiuc eodem modo deficiac fiue exccdacur a 
quantitatc B , ficuc quantitas C deficic fiue exceditur a quanticace D. 
Tcrtio fi quantitas A , ita,fiue eodem modo arquecur quancitati B, fi- 
cuc quantitas C arquatur quautitati D. In fingulis his tribus cafibus , 
qnantitasA, ita, fiuecodemmodo magnaerit refpedu fatfo ad 
quantitatem B , ficut quantitas Cmagna efl refpefiu fa£o ad quan- 
titatcm D. Qutd fit A eodem modo arquari B , ficut C arquacur D , 
fatis clarum eft , quia arqualitas in indiuifibili confiltic : adeo vt A , 
non dicatur arquari B » nifi verum fit quod quanticas A,non fic maior 
auc minor B?atque adco vcrum cfle non poccft,A eodem modo arqua- 
ri B^ficut C arquatur D , nifi A arquetur B , cV infuper C arquc tur D: 
quod etiam fufficit, vt A dicatur codemmodo acquariB, ficut C 
arquatur D. Quid vcro fit ,A codem modo fuperarc B , vel dcficerc 
sTB qucmadinodum C fuperat D , vcl dcficit a D , vocibus clarius 
cxponere , non eft ita facile : id tamen intelligereneceiTariumeft, pro 
vfu definitionis rationum arqualium quam hic propofuimus;quidquid 
igitur fit de clariori expofitione pradiOarum vocum , hoc videtur & 
certum & manifeftum, quod fi Caius & Titius non nifi aurum & ar- 
gcntum habcanc , vt fint arque dtuites, necefle eric vt Cai; aurum, ita, 
fiue codem modo fuperet aurum Titi; : ficut Titij argencum » fuperac 
argentum Cai; : & viciflim fi Cai; aurum ,ica > fiue eodem modo fu- 
perac aurum Tici;; ficuc Titi; argencurn fuperac argentum Cai): 
tunc Caius & Ticius erunc arque diuices ; cV quidquid fic de vlteriori 
cxpoficione vocum , ita , fiueeodem modo fuperare,prardidtar loquu- 
ciones dici poflunt faris clarac^ vtpoce pafiim vfitaca: - Quod fi ica_» 
cft,eciamfnppofitoquoddencurduo rcftangula, hoceftduo con- 
creta longitudinis atque alcitudinis : eo ipfo quod longitudinis 
atque latitudinis concrctuffl X» arquetur longitudinis atque altirndi- 
nis concreto Z ' etiam manifeftum eft , primum concretum X , fua-» 
iongitudine , ita , fiue eodem modo fuperare, fecundi concrcti Z lorv 
grtudincra ;ficut fecundi concrcti alcitudo , fuperatprimi concrcci al- 

citu- 
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rttudinem ; & vicillim ex eo quod primi concreci longicudo » ica , fi- 
ue eodesn modo fuperat fecundi concreti longitudinem : ficuc fccun- 
di concrcti altitudo fuperat primi concreti altitudincm : videcur ma- 
nifeftum , primum concrecum squari fecundo concreco . Iam vcro 
quoniam primum concretum , hoc cft concretum longitudinis & al> 
titudinis reclanguli X , eft idem cum re&angulo X ; item fccundum 
concretum , hoc cft concretum longitudinis & altitudin is re&angult 
Z , eft idem cum re&aogulo Z > & prxterea ( vt cum Euclide aiij plu- 
resloquuutur, & fecundum nos verum eft , accipiendo menfuraou» 
pro re menfurata ) reaanguii X longitudo fit refia A, altitudo fic re- 
da D : itcm re£anguii Z longitudo fic rec*ta B,aJticudo reda C ctiam 
cx co quod redangulum X arquetur recUngulo Z, manifefte fequiror, 
rcctam A , ita , fiue eodem modo fuperare re&am B, ficut rc&a C fu- 
petat rc<3am D: & vicifTim ex eo quod reda A , ita fuperat re&am 
B , ficut rcc"ta C fuperat rc&am D » maniferte fequitur rcctangulum 
X JcquarireflanguIoZ; atqui ex allata hic de/initione rationirau» 
arqualium , conftat A ad B = C ad D , quories A* ita fuperac B , ficuc 
C fuperat D : ergo ex eo quod rectangulum X arquecur reCUngulo Z, 
ctiam patec A^B = C<jrfD:& viciffim ex eo quod A ad B = C ad 
D , patet quod re£angulum X arquecur redangulo Z : atqui etiam 
A in D duCtu primo,eft idem cum rcdangulo X : item C in B dudhi 
primo,cft idem cum reSangutoZ: ergoexeo quod A m D du&u 
primo =C;'«B ductu primo : etiam patec A ad B= CadD: & vicif- 
fim ex eo quod AtdB szCadD: etiam patet A in D duSu primo=3 
C in B duftu primo : arqtri etiam A in D duQu primo = A in D: rtetn 
C in B duclu prirao — C in B : ergo ex eo quod A/nD^CmB ma- 
nifcftum cft A ad B = C ad D « & eria viciftlm ex co quod A ad B = 
C<r</D, manifeftum cft A i» D =3 C in B . Deaique quod hidenus 
oftendimus verum elTc , fuppofico quod licceras A , B , C , D fingula* 
fignificenr auc rc<2as lincas , aut quanricates difcrecas xquiualenccs 
iftis redis lineis : idem verum efTe qualefcunquc alias quancicaces di- 
fcrccasfignificencIiccerarA,B,C,D, ram manifeftum eft, quam 
clarc pacecvnam quancicacem difcrecam ab alcera quancitatc dilcreca 
non aliccr differrc , quam quod maior fic auc minor, vc conftat ex ip- 
fo conceptuquantitatis di/crccat : ergoqualefcunque quantitares ii- 
gniticcot Iictenc A , B , C , D, ex co quod A in D =3 C in B paccc A ad 
B~Cad D;& viciflim ex eo quod A B= C D : conftatnecef* 
tario A /» D = C i» B; fimiliter etc co quod A*n D s: B in Cpatet A 
«t/ C = B 4</ D: &. viciftim ex eo quod A «4 C = B D, conftac A in 
D= B in Catquieo ipfo quod A in D = C r* B,ntcefiario per 1 axio* 
ma A in D = B in C:ergo ex eo quod AwDsC in B: patcc A*<B 
t< — C 
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=s C ad D : ttem A ad C= B ad D ; atque viciffim, er eo quod AadB 
zzCadDi vd A4rfC=sB«/D:conftat Ai»D=:C«B. Vt aflcri- 
rur in tertioaxiomate. 

Ex difcurio ,quem antmi gratia hic propofutmus , obtter colhgt 



poteft.non defuiflc nobis modum ftabilieodi veritatem tn tcrtioaxio- 
mate prorofitam , diuerfum , ab eo qucm putauimus adhibcn- 
dum , atque pr*ferendum reliquis qui nobts occurrebant . Pwerea 
in propofito hic difcorfu obferoari poteft , quomodo mcdianttbus 
quanutatibos «qomajentibus , propriecatem in rcdangults tacile tn- 
tclligibilem traosfereodo prius ad quantitates difcretas, tandem coor 
dudaraus , eam quibufcunque quantitatibus conuenirc . 

C A P V T III. 

Proponitur do&rina noftra de proporuonibus , 
atque proportionalitatibus, dedufta ex fun- 
damento pofito fuperiori capite • 



Theorema I. 



✓-v valefcunquc quantitatcs fint A & B. 

V J Dico A =: A per B /'» B dQ= B in A per B. 

Dcmonftratio.Ex conceptu diuifionis, A pcrB ad A =: i ad B: ergo 
per \. axioma, etiam A pcr B i» B m l m A * fcd l wAaA! ergo A 
=3 A pcr B in B ; atqui per t.axioma,A per B Mj ; B = B m A pcr B:crgo 
A = AperB in B & B in A pcr B.Quod erat demonftrandum. 

Theorema IL 

OVa Jefcunque quantitates fint A , B , C. 
Dico primo.Pofito quod A = Bietiam A ad C =: B ad C. 
Dico fccundo.Pofi to quod A ad C tr B ad C : etiam As B. 
Dcmonftratur prima pars. Per hypothefim A = B : fed etiam C =: 
C s ergo per 3. axioma partis fecunda,A »CaB« Ccrgo per 
jw.A4rfC=B«<iC.Quoderatprimum. 

Demonftrarur fecunda pars. Per hypothefim A ad C = B ad C; er- 
go per 3.axioma>A in C C 1» B :ergo per z.axkmaxmm AadBss 
C Cfcd Cs C : ergo As B.Quod crat iccttndum. 

Tnco- 
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» 

Theorema III. « 



• » 



f\ Valefcunque finc quantitaces A , B , C , 
\J Dieo primo. A ad B =3 C ad B per A i» C- 

Dico fecundo. A »rf B aa C ad C i» B per A. 

Dico tertio. A ad B =3 C tfrf B i« C per A. 

Dico quarco. A ad B =: C ad C per A in B. 

Demonftratur prima pars. Per i.theorema A i» B per A =3 B 1 ergo 
per l.axioma partis fetundsidea,\ inB per A /» C =r B /*» C : ergo ptr 
5. axioma,\ adB^CadBper \inC . Quod erac primum . 

Demonftracur a,pars.Per i.axioma Bper \in C== C /'» B per A:er. 
go per a, tbeorema,C adCinBper \ zsCad B per A i» C: fcd per pri- 
W4mptfrfew,A44B = C4<*BperAi»C:ergo A *fB =3 C 4<* C in B 
perA. Quod erat fecundum . 

Demonftratur tertia pars. Per x. axioma C in B =s B in C : ergo per 
1. axioma partis fecunda idea % C i» B per A =• B i» C per A : ergo per 

f*eore»w,C 44* C /» B per A =3 C ad B iit Cper A : fed per fetundam 
partem,\ ad B =5 C ad C in B per A: ergo per d*. 4jrio«4 partis fecuntU 
idea , A B =3 C ad B in C per A . Quod crac cercium . 

Demonftrarur quarca pars. Per 1. axioma B in C per A =3 C per A 
iw B : ergo pet 2.tbeorema,C ad C per A i» B =2 C B /» C per A : fed 
per }. partem,\ ad B — C adB inC per A : ergo A «I B =3 C «I C pc* 
Ai»B. Quod erar quarcum . 



Hlnc pttec, B per A /» C =s C /» B per A A B »» C ptr \J^Cper 
\ in B.Etenim C,ad (iagulas iilas quancicaces,habec proporcio- 
nem «qualem rationi A ad B : ergo per a. tbeorema fingute iUz quan- 
ticaccs func arqwUcs inter fe . 

ThcoremalV. 

t 4 • : \ • • • 1 

QValefcunque quantitatcs fint A j B 1 C , D . 
Dico primo.Pofito quod hzzDi cuani A ad C as A i» B d C 



i» D -A, \perBadC per D. 

Dicq iecundo . Pofico quod A in B arf C i» D =3 A 40* 
A per B *f C per D =3 A 4«* C : cti ato Jl =3 D . 

Dc 
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Demonftratur prima pars . Per i . axioma A/nB/nCaC/sB/* 
A : crgp per ?. 4xi*f»4 A /» B 44 C iw B =3 A «4 C : fed per hypotheftm 
B =s D : ergo A i» B «rf C in D =5 A ad C . Praerefea per eorollarinm 
tertij theorematis , A per B i» C = A i» C prr B : fcd per hypothefim,B 
m D : ergo A per B/nC-A i» CperD: ergo per 3 . *r/oi*i A per B 
44* C perDzs A «rf C; fcd eciam oftendimus A i» B 44 C in D =3 A ad 
C : ergo A 4tf" C =3 A #» B 4<r C « D^ A pcrBaiC per D. Quod erac 
primum . ' 

Demonflracur fecunda pars. Pcr hypocnefimAwBAfCwDs 
A 44* Octgoffr j.4jci«Wtf A in B i» C= A i» Di» Ccrgo B=? D.Rur- 
fus pcr hypothcfim AperBadCper D=: A ad C : ergo per ^.tfjr/owM» 
A per B i» C== C per D m A : fcd per corollarium 3 . tbeorematis , etiani 
A per B i» C= C per B i» A : crgo C pcr D /» A= C per B i» A: ereo» 
B=; D . Pacct lgitur &c. 



H' 



porollarium .' 

"Inc pacct quod fi finc tres craancicaces A,B,C, tunc hadC 
_ _ sA/a B 44" C i» B =_ A pfr B 44" C per B . Ecenim fuppofico 
tjuod B 9 D,pw 4. tbeorema AadC s AinBadCinD ^hAperB 
adCpcrD:ted quoniam pcr hypochcfim B =?D : eciam per i.axiom* 
fesunda. partts ide* C i» D =3 C i» B : item C per D =3 C per B: crgo A 
4rfC=:Ai»B4rfCi»B^AperB4rfCpfTBv 

Theorema V. 

OValefcunque quancicaces fxne A, B , C, D, ita tamcn vc A §A B 
= C arf D. 

Dico prfmo. Inuertendo B ad A =: D ad C. 

Dico fecundo . Permucando A 4</ C =3 B 4<f D. 

Dico tercio . Componendo Af BadBzzCfDadD. 

Dico quarco . Diuidendo A — B ad B =3 C — D 44* D. 

Demonftracur prima rjars . Fer hyporhefim A 44" B =3 C 44* D ; er> 
go per 3. 4*ioW4,A i» D s B i» Oergo B /« C =s A i» D : crgo per j. 
axiomaBai A =zDadC. Quod crac prirriufn . 
■ Demonftractrr fccunda pars . Per hypothefim A ad B =3 C ad D s 
crgoperj.4t/w»4^ciam AioDsCioBt crgo per*. *xioma,\ad 
C == B 44* D . Quod erac fecifndum. 

Dcmonftracurccrtiapars. Pcr hypochefim A 44* B =3 C ad D : fcd 

ctiam 
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ctiam B ad B = D ad D '• ergo ,pcr i. axioma fccundx. partis idca , A ad 
B f B adB = C ad D f D adD : fcd pfr 2.axicma AadBfBadB=zA 
fBadB, itcm C D t D arfD =3 C t D D ; «go, 6. <j*/<»&<j 
jxirrij fccunds , A t B ad B a C t D *</ D. Quod erat tertium . 

Demonftratur quarta pars . Perhypothefim A<jdB = C ad D;fed 
etiam — B ad B =: — D az* D: ergo per i axioma partis fccundx, A ad 
B —*BadB~C adD- — D ad D ; atqui, pr r x.axioma, A ad B — B 
B = A — )W B,item C 4d D — . D *</ D =s C — D 4rf D: ergo A — 
Bfl<iB = C— DadD. Quod erat quarcum . 

Nota quatuor aflertiones io hoc theorcmate propoficas, contincre 
quacuor diuerfos t vt ita dicam) argumcntandi modos, maxime vfira- 
tos,quique finguli habent nomen proprium vfu receptum: quare hzc 
nomina puraui reuncnda. Aduertcndum tamen,quod quando ex dua* 
rum rationum atquaiitate, componendojnferrur aharum duatum ra- 
tionum acqualitasmon agatur de illa rationum compofitionc, qua ra- 
cio aliqua dicitur compofita cx alijs pluribus rationibus ; etenim ra- 
tiones quar componcndo infcruncur*qualeseiTc,habencurperaddi- 
tionem rationum ; vt patcc exdcmonltrationi hicallata; verumra- 
cio illaquar dicitur compofita expluribus rationibus, habeturper 
mulciplicacionem» vt pluribusdiximus capireprimo ; & quoniam hic 
nobis vfui eft ratjonum addicio , ad ftabiliendum eum argumcncandi 
modum, quo componcndo aliquid infcrtur : immo hic argumcntan- 
di modus,& maxime vfitatus fic,& nihil contineac prater rationuad- 
ditionem : percipere non pofliim , quofundamcnco, aut dilcurfu per- 
fuafi aliqui auchorcs , tam liberc pronunticnr , rationum addirionem» 
nullam plane vcilitatcm autvfum habcrcapud eos, qui nobifcum fta- 
. cuunc, rationem compofitam haberi per nmltiplicacioncm. 

Theorema V I. 

QValefcunque fint quantitates A , B , C , D , E , F : ita tamen j vc 
A ad B =: D ad E : atque irifupcr B ad C =: E ad F. 
Dico ex arquo > ctiam A ad C = D ad F. 

Demonitracio. Qooniam per hy pochefim,A ad B = D ad E: pcrmu- 
tando , A ad D =5 B ad E : kd etiam pcr bypothcftm, B adC~EadF> 
adeoque pcrmutando , B ad E =s C ad F : ergo ratio A ad C =5 D ai 
£ , & infuper CadE~Dad E:ergo pcr 6.axtoma partis fccunddAtiim 
A ad D = C ad F : crgo , pcmutando , AadC~D adE . Quod crat 
demonftrandum . 

In hoc chcorcmaccpropofitQS argumencandi modus % propriuraJ , 

O attquc 
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atque vfu receptum nomcn habct,quod illi appofui: ctcnim cx arquo, 
vel ( vt alij loquuntur ) cxarquali, vcl aqualicatc rationum, infcrtur 
confequcns . Huncargumentandi modum non extendo ad cafus in_i 
quibus plus quam fex termini proponuntur, finguli enim ilii cafus 
non requirunt nifi iteratum vium argumenti propofiti . 
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Theorema VIL 



OValcfcunque quantitates fint A , B , C» D » F. 
Dicoprimo. Suppofito quod Dad F = A ad B ; etiam A in C 
ad B m D = C ad F . 

Dico fecundo . Suppofito quod A in C ad B in D = C F : ctiam 
D nrf F =5 A-4J B . 

Dcmonflratur prima pars . Pcr corollarium 4. theorematis A m D 
fld B in D =3 A *d B : fed , per bjpotbefim , etiam D ad F = A ad B : er- 
go , pcr 6.axioma partis fccunda,A in DadftinD=zDadF: quoniam 
igitur , />e r corollanum 4« tbeorematis , A /» C arf A ij» D =3 C <*d D : & 
infupcr vt iam oflendimus A mD ad Bin D =:D adF : per 6. //becre- 
8M ex a?quo , A in C 4</ B 7» D 44 F . Quod erat pnmum . 

Demonfiratur fecunda pars . Per hypothefim A in C ad B in D = 
CadV'. ergo , per i.axioma A /» C w F = C m B i« D : fcd,per 1 «Xfft- 
ma , C /*» A in F = A /» C in F : ergo C in A /» F = C /'» B 1» D ; ergo, 
pc; 3' axioma C ad B in D C ad A tn F : crgo , per 2. tbeorema , B /» 
D s A in F ; crgo etiam D in B = F in A : ergo , />cr 5 . 4A:/ow* D ad F 
=: A 4rf B . Quod crat fecundum . 



OValefcunquc fint quantitatcs A , B,C, D . 
Dico primo . Fofito quod AadBzzCadD: ctiam A = B in 
C pcr D . 

Dico iecundo . Pofito quod A = B /» C per D 1 ctiam A ad B = C 

ad D . 

Demonftratur prima pars „ pcr hypothefim A ad B = C *<* D : cr- 
go inuerrcndo BadAsiDadC- atqui , *er i.tbeorema , D «f C = 
B <ztf* B /» CperD: ergo , per 6>axioma parris fecund* t Bad AzzBad 
B /'» C per D : ergo , per 2. tbeorema x A = B /8 C f cr D: vt dicitur ia 
prima afiertione. 

Demonftratur fccunda parsPcr hypotcfim A =3 B /» C per D: ergo, 
f cr 2. tbeorcma> Bad A zzB ad B in C per D>kd,pa },tbeorem, etam 



Theorema VII L 




D«* 
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D ad C =r B ad B in C per D ; crgo , per 6.axioma partii fccunda , B ad 
A~DadC' ergo i per j.tbcorema, inuertcndo > A ad B =a C ad D 
Quod crat fecundum . 

Theorema IX- 

QValefcunque fint quantitates A , B , C. 
Dico primo . Suppofito quod A in B =3 C: «tiana CperA a= 
i> , & infuper C />er B =a A . 

Dico fecundo . Suppofito quod C fer B w A , vel quod C per A 
=aB: ctiam A mBaC-, 

Dcmonftratur prima pars . Pcr hypothefim A in B = C : crgo» ex 
conceptu muhtpiicaUonis % i ad A zzB ad Q : ergo» pcr 5. tbcorema* in* 
ucrtcndo , A ad 1 =; C ad B : crgo ypermutando , A <«/ C =a 1 44* B , & 
inluper B 4</ C =a r ad A : crgo , ex conceptu diuiftonts vC per A aa 3 • 
& infuper C pcr B =a A . Vt afieritur in prima parte . 

Demonftratur fecunda pars . Pcr hypothefim C per B =3 A,vel cer- 
te C ptr A =a B : ergo , ex conceptu (fiutfionis , B «d C ra 1 A, vel A 
C = 1 ad 3' ergo , pcr j. axioma , A / » B =a 1 / /1 C ; fcd 1 / » C =a 
C : crgo AwB = C. Vt aflencur in fccunda partc • 

Theorema X. 

OValefcunquefintquanticatcsB , C , D . 
Dico. Bper DadBperCzzCad D. 
Demonftratio. Per 1 theorcma B pcr D in D =: B , & ctiam B ptt 
C/nCsB: crgo B per D /» D =a B per C /» C : ergo , per 3, axioma 
BperD adB perCzzCadD . Quod crat demonftrandura * 

: TheoremaXI. 

■ * 

QValefcunquc quanticates fint A , B , C , D , F , ica tamcn , vc D 
ad F =a A ad B. 
Dico A per D-4* B pcrC =a C ad F . 

Demonftratio . Pcr 1 o. theorcma , A per D 44" A per C S C *d D : 
fcd , per corotlarium a.tbeorematis , ctiam A pcr C 4<4 B per C ~AadB 
=Qs D ad F, vt patct ex hypothefi ; crgo , per 6.theorema , ex atquo , A 
wr D /rrf B Per C ra C 4«*«P . Quod crat demonftrandum , 

O2 ThecH 
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Theorema XII. 

qValefcunque fint quantitates A , B , C. 
Dfco primo . Jlationem A ad C = A ad B in B ad C. 
ico fecundo . Rationcm A ad B =: A ad C per B ad C . Atque 
infuper rationem B «/ C =r A ad C per A ad B. 

Demonflratur prima pars . Per 5 . axioma B ad B refpefiu A *</B 
=: B ad A : & infuper B adC refpe&u A ad B £= B ad A : ergo, pcr 
rf. axioma fecnnda partis tdc* , BadB reipedu A <u/ B =s B ad C refpe. 
clu A ad C: crgo, pcr }.*xim* , B adh in A adC AadBtnB ad 
C : atqui , per 4. 4*7010* » B ad B /n A ad C= A 4** C : ergo A 4**C = 
A ad B mH adC Quod erar primum . 

Demonftrattir fecunda pars . Per primam partem A ad C =2 A ad 
BinBadC: ergo , per theorma o. etiam A ad B = A ad C per B ad C, 
& infupcr B ad C = A ad C per A ad B . Quod crat feeuodum. 

Theorema XIII. 

Dico rationem extremarum quantitaeum , nimirum A ad X , clfe 
illam quar producirur per multiplicationem , cx ommbus medijs ra- 
tionibus . Siue rationem extremorum rerminorum, eflc compofitam 
ex omnibus rationibus medi;s . 

Conftruaio . Intcr cxtremos tcrminos A8cX, pofiti fint eres alij 
tcrmini B , C , D . 

Demonftratio . Per n. Theorema, AadCzzAadBinBadC: 
ergo , per U axima partis fecundm iA^CiiC«fD = A adBinB 
ad C in C ad D: (ed,per 1 z.tbeorema t A ad CinC adD zz AadD: ergo 
A ad D zz A ad B in B ad C in CadD: crgo , per t. axioma partisfc* 
cunda , A ad D in DadX =3 A «J B /0 B ad C in C *tf*D /0 D«{ X:fed, 
pcr 1 2. theorma > A*dD in Dad X =z A adX lergo A tdXzz A adB 
inBadCinCadDmtoadX. Patct igitur vcriras theorematis,fup- 
pofita conftruaione , in qua inter extremos tcrminos A & X , trcs «J 
termini interpofiti funt : & fimili plane difcurfu mrertur eiufdem^ 
theorcmatis ventas , fuppofita confrrudtionc, qua inter cxtremos ecr- 
minos A&cX, quotcunque medi; termini f nterponuntur : atque adco 
rniuerfaiirer conftac vcrum efle , quod in thcorcmatc aflerirur. 

Tbcorcma bic a nobis propofitm , *tqke denmflcttm, alttcr ex fuit 

prin- 
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principijs deducit P.Taquet,libro $.parte $,nu.\ i.fuorum clementorum;vbi 
notat fequentia . Tbeorema in numeris demonfiratum cfi d Tbcone , Ettto- 
cio>& Vittllione . Jfyti in magnttudinibus demonfiraret nemo haclenus hh 
uentustfi . Vnde Grtgorius d S. Vtnctntio , magnus Geometra libro 8. ad 
prmcipium [ccundum* cenfet inter principia numerandum effe ; donec alicui 
demonftratio occutrerit , qud inter Tbeoremata referri poffit . 

Theorema X I V. 

* f i 

Slnt qiwuis duar rationcs A ad B & C ad D. 
Dico primo . A ad B in C ad D =r A ad F : fi B ad F =: C ad B. 
Dico fccundo . B ad F == C ad D : fi A ad B /» C ad D = A ad F. 
Theorcmatis fenfus eft , rationem compofitam , ex rationibus A 
*</ B & C ad D , efle «qualem rationi A ad F : fi ratio B *</ F arque- 
cur rationi C ad D. Atque viciflim, rationem B ad F, eflc aequalcmra- 
tioni C ad D ; fi ratio compofita ex r Ationibus A adB ScCadD, ffc 
arquaJis rationi A ad F. 

Demonftratur prima pars . Per i a. thcorema AadBinB adVzs 
Kad¥' kdi per bypothcftm BadFzzCadD: ergo , per axioma 
6.partis fecund* A ad B in C ad D =3 A ad F . Quod erat primuin-» . 

Demoniiratur fecunda pars. Per 1 2. theorema A ad F =: A ad B in 
B ad F : fcd etiam ,pcr hypotheftm , A F =: A «4 B/n C «rf D : ergo 
A ad B /nB tfrf F =: A ad B in C ad D : ergo , per 3. axioma , A adB rc- 
fpedu A 4rf B = C D rcfpcdu B drf F ; fcd A <u/B =3 A «dB ; crgo 
C 4rf D =5 B ad F . Quod crat fecundum. 

Theorema X V. 

Slnt qucnis duc rationes A ad B Sc C ad D . 
Dico primo A ad B / n C <t</ D =s A ad B ; fi C =3 D .* 
Dico fecundo C=zDif\AadBinCadDzz\adB. 
Theorematisfenfus eft , rationem compofitam , ex rarionibut A 
ad B t\ C ad D , efle arqualcm rationi A B : fi C arquatur D ; atquc 
viciflim C eflc squalem D 1 fi ratio compofita ex rationibus A*dB 
& C ad D , fit arqualis rationi A ad B . 

Demonftratur primapars. Per h ypothcfim C == D ; ergo, per 2. 
rfccorfiwrf,C<i<*C=:C*rfD: fcd , per ^.axtoma » A «tfB/nC «dC = 
A «f B ; crgo , per 6.axioma partis fecuruU f A ad B m C *f D = A ad 
B . Quod erat primum. ^ - 

Dc- 

■ 
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Dcraonftratur fccunda pars . Per hypothcfim , A ai B in C ad D 
= A ad B : led , per 4 <t;riom<i » etiam A ad B /n C ad C =: A tfi B : er- 
go A ad B jb C <ii D =3 A ad B in Cad C : crgo , pcr i.axhma, A 
B refpeCtu A arf B =: C ad C refpe<2u C adD ; atqui C =: C : crgo C 
=: D . Quod erat fecundum . 

Theorema XVI. 

Slnt quzuis dux rationes AadB&CadD. 
Dico primo . A ad B in C ad D =: A ad A : fi A «J B = D ad C - 
Dicofecundo. AarfB = D *d C : fi A <w*B m C adD^Aad A. 
Thcorematis fenfus cft, rationem compofitam , ex rationtbusA 
adB& Cad V , cfle rationem a^qualitatis : fi rationes componentes 
habeant terminos reciproce proportionalcs . Atque viciiLm termi- 
nos rationum A adBto C ad D efle recipioce proportionales : fi ra- 
tio compofitaex rationibus A ad B & C ad I) , fit ratio aequalitatis. 

Dcmonftratur prima pars . Pcr hy\ othelim , A ad B =: D «</ C: er- 
go , pcr 5. theorema , inuertcndo , B ad A := C ad D : ergo , per 1. 
rfx/oww partis fccund* , A adB in B ad A A ad B in C ad D ; fed , per 
14. ffceorew* , A ad B in B ad A = A ad A : ergo A ad ii /» C tfd D =3 
A tfd A. Quod erat primum . 

Deraonftratur fccunda pars. Per hypothcfim, A aiBinCadD 
c A ad A : fed , per i4.Tbcorema , etiam A arf B »« B jrf A =: A ad A: 
ergo A ad B in C ad D = A ad B in B ad A : ergo , per * . ar/oma , A 
ad B refpcflu A ad B =: C ad D refpetfu B 4</ A: ied \ ad B =3 A ad B- 
ergo B arf A =: C ad D : ergo , per <>.tbcorema , inucrtendo , A ad B =: 
DadC. Quod erat fccundum . 

Theorema XVII. 

Valefcunque quantitates fint A , B , C , D. 
VJ Dico. A in C aJB in D = A ad B in C ad D. 

1 heorematis fcnfus eft, produSum cx A dutfo m C.ad producluni 
& B dufio in D , habercracionem compofitam , ex rationibus AadB 
tkCadD. 

Conftrudio . C ad D =? B ad V . 

Demonftratio.Pcr 1 i.theorema,A ad B m B ad F =: A ad F ! fed,per 
con[lrutlioncm,C adDzzBadF: crgo A ad B in C ad D S) A ad F ; at- 
qui , pcr conflruCiioncm , e£* 7. thcorcma y etiam A 1» C 4</ B ;« D =s A 

nrfF: 
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ad Pcrgo A in C ad B in D st A ad B tn CadD. Quod erat dcmon- 
ttrandum, 

Corollarium . 

Hlnc patet , A a ad B 2 rs A adB in A ad B . Etcnim,per i7.r/;ro- 
rema ,A/»A^B»»B=:AflrfB/nA(jrfB: atqui A /n A sa A 
2, ltcmB/n B=B 2: crgo A 2 ad B a = A ad B /n A ad B. 

Theorcma X V 1 1 L 

Slnt quxuis dux rationes A ai B &: C ad D. 
Dico primo . A od B /n C arf D = A a ad B 2 ; fi A ad B =: C 
*dD . 

Dico fecundo . A oa* B = C ad D : fi A ad B /n C ad D ~ A 2 ad 
Bi. 

Theorematis fenfus cft» rationem compofitam , ex rationibus A ad 
JB & C ad D, elle duplicati rationis A ad B : fi ratio AarfBfit arqua- 
lis rationi C ad D . £t viciflim rationem A ad B , eiTe arqualem ratio- 
ni C ad D : fi ratio compofita , ex ratiorubus AadBScCadDt cti 
duplicata rationis A ad B. 

Demonftratur prima pars . Pcr 17. cheorematis corollarium , A 
ad B m A ad B = A 2 ad B 2 ; fcd , per hypotlxfim > A ad B = C ad D : 
crgo 1 peraxioma i.fecundd pArtn , A ad B/nCtfdD? Aioc/fi 2. 
(^uod crat primum r 

Dcmonftratur lccunda pars . Per hypothefim A ad BinCad D 
= A 1 ad B 2 ; fed , pe r 1 -j.tbeortmattscorolUrtum , etiam A«/B /n A 
ad B ==" A 2 ad B * , ergo , per-axtoma 6. fccund* paftis , A ad B M A ad 
B = A ad B tn C ad D : ergo , per 1 . axioma , A ad B refpeftu C ad D 
=? A «I B refpeSu A ad B : fcd A ad B = A ad B ; crgo AadB = C ad 
D. Quod crat fccundum r 

Theorema XIX. 

Slnt quauis dux rationcs A ad B & C ad D . 
Dicoprimo. Aadfi/n C*.D=s A 3 ad B * :fi C ad D =3 A* 
adB a. 

Dico fccudo.C ad D = A 1 *d B lUt A ad B /n C adD=s A 3 *dB /. 

; Theo- 
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Thcorematis fcnfus eft ,rationcm compofitam cx rationibus A *d 
B & C adD , eiTe triplicatam rationis A 4</ B : fi ratio C ad D fit du- 
plicata rationis A <zc/ B . Atque viciflim , rationcm C ad D , effedu- 
plicatam rationis A <j</ B : fi ratio compofira cx rationibus A 4</ B & 
C 4</ D » eft triplicaca rationis A ad B . 

Deraonftratur prima pars . Pcr 17. theorematis corollarium A ad 
B /» A 2 4</B 1 =5 A /» A 2 adBmB 2=^ A J 4</ B 5 : fed per hypo- 
thcfim CdiDsA 2a/Bz: ergo , pcr axima i.fetnnd* partis , A ad 
B i» C ad D = A 2 ad B 5 . Quod crar primum. 

Dcmonftratur fecunda pars . Pcr hypothefim A «4 B in C 4</ D =3 
A 3 ad B 1 : fcd A J ad B 3 ~ A in A 2 4</ B /'» B 2 : ergo A a</ B />/ C 
4</ D =: A in A 2 4</ B /» B * : ergo , per axtoma 6-fccund* partis , A a4 
B /*» A 2 ii B 2 = A ad B /» C ad D : ergo , per j. axima , AadB re- 
fpcftu Afl(/B = C<i(/D refpeau A 2 44" B 2: fed A ad B s A ad B:cr- 
go C ad D = A 2 «4 B 1 . Quod erat fecundum . 

Theorema XX. 

Slnt qiKcuis dnar rationcs A ad B & C adD . 
Dico primo . AadF pcr Aad B zzC adD: & infuper A 4</ F 
per C ad D =j A ad B : fi B ad F =s C 4</ D . 

Dico fccundo. Ba4"F=; C4</D: fi A <k/ F per C 4</ D == A4</B, 
vcl A ad Vper A adB ~CadD. 

Theorematis fcnfus cft , rationem compofitam ez rationibus A ad 
B Sc C ad D,diuidcndo per vnam ex racionibus A ad B & C ad D,pro- 
duci alteram, & viciffim, rationem iJIam, qu* diui/a pcr vnamcx r*. 
tionibus A ad B & C ad D , producit altcram , eflc compofitam cx tt- 
tionibu«A4</B&C4</D. 

Demonftratur prima pars . per x 2. theoreraa A 4</ F p er B 44" F =3 
A ad B,fc infuper, A 4</ F pcr A 4</ B • =3 B ad F: fcd,per hjpotbeftm,B ad 
F—Cad D:ergo,per l.& 6.axiomn partis fecumU ide£>A ad F pcr C <r</ 
D= A 44" B, & infuper AadF per A ad B= C 4</ D.Quod crat primu. 

Demonftratur fccunda pars . Pofito quod AadF per CadD t =sA 
ad B , quoniam per 1 2* thcorcraa criam A ad F pcr B ad F = A ad B , 
patet , pcr 6. * */em4 part/j fecundx tdca » A 44* F per C ad D =3 A ad F 
pcr B <r</ F : crgo C 4</ D = B ad F . Rurfus pofito quod Aad Fper 
A «</ B =2 C 44* D , q uoniam per 1 2. theorema etiam A adFperA cd 
B = B ad F : patet, per 6. 4X/0K4 p4rt/i fceund* ide&> C ad D = B 4</ F : 
Igitur B *</ F == C 44" D:fi A 4</ F per C <r</ D =s A 44" B , vcl A ad Fper 
AiiBs C ad D . Quod erat fecundum . 

Thco- 
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Theorema XXI. 

Slnt quaruis du« ritiones A ad B , eV C ad D . 
Dico A*tf B per G <«* D =5 A per B ad C per D & A m D C 
1» B . 

Conftruaio Vad B sa C <td D . 

Demonftratio . Pcr conftruaionem , F «f B =3 C rfrf D : ergo ctiam, 
ptr 5 tbeorema , C <xrf F = D ad B ; igicur per 20> tbeorema , AadB per 
CadD = AarfF: & infuper , pcr 1 1. theorema , A perBadCperD 
sA^F: ac denique , per 7. tbeorema > AinD adC in B =3 A F 
ergo , per 6- axioma , pa rfn fccundtt idca 9 AadBperC adD =z Aper B 

C prr D a£k A 19 1> o4 C /* B . Quod erar demonftrandum . 

APPENDlX. 

» i 

JProporiunfuf aliqUi pfoblerriata vtilia pro opc- 
rationibus Logifticis inftituendis cir- 
ca proportiones . 

* ■ 

VNiuerfales logifticas opcraciones ihftitucre circa quaslibet qua- 
ticates , docuimns cap.i.Iib. 1 . logifticar ; & quoniam rationes 
fiue proportiones omnes , quanticatcs funt i prarcer llla qnar di<5to ca- 
pire docuimus , nihil planc re^uiritur , vclogifticar operaciones vni- 
ucrfaJes infticuantur circa racidnes fiue proporciones . Produdaex 
operationibus vninerfalibus , prolixiori kriptione exprefta,facis com- 
modanori funt: huic mcommodo oporrunum remedium arTcrcurli- 
bro primo logifticar, quando produ&a, funt quantitatcs abfolutar , fi- 
ue diucrfar i rationibus : ad quem finem imprimis vtilia func quar cra- 
dimus capice & 4. prardifti libri primi ; harc camen non fuuiciunt , 
vtfimile incommodum tollacur inprodu&is ex operationibus vni- 
uerfalibus infticutis circa proportibncs ; quamobrem hadenus tradi- 
tar noftrar do&rinar de proportionibus , addo appendicem : in qua-i 
propono aliqua problcmata , vtilia ad contrahenda produSa ex vni- 
uefXalibus operationibus Logifticis, iiifticuc/s circa proporciones ; id 
cnim vidcbatur requiri ad complcmcntum doSrina: noftrar dc pro- 
porcionibus , hatous cradicar . 

p Pto- 
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Problema I. 

# 

DKtx fincquxuis tres quanritates B , C , D . 
Oporteac inucnirc r a rioacm B adR t iu vtB ad R=z C adD * 
Solutio . Inueniacur quancieas R , ita vt R = B i» O per C; crit ra- 
tio B R illaqux quxntur; atque tiad R =: D . De modo in- 
ueniendiquantitatcm R ita vt R =3 B /* D per C> plura hic non addo, 
crcnim fuppofito quod litcerar B , C, D , fingula: rcprxfentent difcrc- 
tas quan titatcs , nihil requiritur nifi fimplex regula aurca , obfcruan- 
do figna f & — } vt docerur /ibro primo logifticas . Si vcro fingulat , 
littcra* B , C ,D , vel ex ipfis aJiqu* , non fignificcnc difcretam quan- 
titatem : poterunr pro iftis quanritatibus quar difcret* non funt prius 
fubflitui quantitatcs diTcrctar , prioribus xquiualenres ; quo fa£o,ice- 
rum vt pnus per fimplicem regulam auream habcbirur intentum. 

Exempli graria . Pofito quod C sa 2 . Item D s 4 „ Deniquc B 
r=6;tunc B inVperC = 12: atquc adeo R = 1 2 • & confcqucnter 
ratio 6 ad 1 2 s B ad R =0» C ad D . Rurfus fuppofito quod — C =: 

— 2 . Icem D = 4 ♦ Denique B = 6; tunc B /» D per — C- — 1 » ; 
atquc adeo inuenienda quantitas R , erir ncgariua 1 hoc eft — R : & 

— R = — n:quarc ratio6<»i — 12 = B <x4 — R £= — CadD:Prar- 
tereaquia iuxtacap.n.parris 2-huius idcar, 6 ad — 12 s — 6 ad 1 1: 
etiam — 6 ad 1 2 s — B 4</ R ^ 1 — CadD. 

Dcmonfiratio regulx aurear , atque adco problematis hic propofi- 
ti , fatis patet , ex theorcmate 3 ; ngnirTcatione fcriptionum Jogifti- 
caxum : & dictis cap.x 1. partis fccunda: logilticx . 

Problema II 

DAt* fint dux rationes A ad B & Cad D : qux folis figuis | aut— 
conncdanrur . 
Oporceat rationes illas ad vnam rcuocarc . 
Solucio. Primo , per 1. problema , inueniatur quanticas R ica vr 
R a d B — C ad D . Sccundo , tcrmin i A & R cum fuis fignis fuccettj - 
ue fcr ipt i , dabunt antecedcn tem tcrminum » qusefux rationis : cuiug 
con fcqu ens terminus , erit B. 

Exempli gracia fuppofito quod R ad B s C ad D ; etiam A ad B j- 
C arf D s A> R B . Item A ad B — C *d D s A — R ad B. Hioc 
I2^4f64d3=:20tf(f 4. 1 tc m 20 «1 6 f 3 *</ 9 s 12 arf 5« I ccm x 5 U 
4— > e**rf j =s 7 tfrf 4. Ittm 8 4rf a — j ad6~laiu 

Dcmon- 
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Demonftratio huius problemacis fatis patet, ex fecundo axiomate, 
& figni/icatione logtfticarum fcriptionum. 

* 

Problema III. 

DAtae fint duse rationes AadB&CadD: quc particula in con- 
nedantur. 

Oporteac rariones illas ad vnasn reuocare . 

Prima iolutio . Per i. problema , inueniacur quancicas > R ica vt B 
ad R = C ad D ; ntio Add R, eric ilia^use pericur. 

Exempli gratia , fuppofico quod Bad R == C ad D ; etiam A *</ B 
ifjCaiD = A^ R. Icem AadBin — C adD=s Aad — Rd^ — A 
ad R . Item A ad B in — Cad — D^AaiK — Aad — R.Hinc 
1 2 ad 4 in 6 ad 3 — nad x.Item 10 44 zin 3 ad 9 = 20 ad 6. 

Secnnda folucio . Per problema $. capitis 3. libri x. logiftic* , in- 
ueniantur quantitates £ & F , >ica vt A in C =5 E : icem B fi D cs F ; 
cric racio E ad F , illa qux pecicur. 

Exempli gracia fuppoficoquod A i» C = E 1 & infuper B/»D = 
F: etiam A adBinCadD = EadF; ItemAadB w — CWDaE 

— F. Hinc nad + in6 ad 3 ~ 7*ad 12. Jtcm 20 
s 60 tfrf 18. 

Demonitratio primar folution is, fatis patet , ex 14 theoremace : & 
fignificatione Logifticarum fcriptionum. 

Demonftracio fecuud» folurionts . Per ly.theorema, A adB in 
CadDzs AinC ad B in Di atqut A in C adBinDzs Ead F, vc 
patet cx folutione : ergo AadBinCadDzi EadV* 



D 



Problema IV. 

Atc fmt duc rattoncs A ad B & C 40* D , quar parcicula f*r < 



* 



Oporccac rariones illas ad vnam reuocare . 
Prima folutio. Per problema primum , inueniatur-quantitas R: 
ita vt , R ad B = C ad D ; ratio A «4 R , erit illa quc peticur . 

ExcmpJt gracia . fuppofi to, quod R adB = C ad D : etiam A «I B 
prrCarfDs Aa4R . Icem AadBptr — C ad D = A «4 — R £1; 
— A arf R . Icem AadBper — Cad — . D = A «4 R . Hinc 12 *4 4 
<per6ad3zz 11 adt.hem 10 ad 2 per 1 ad 9*1 20 ad6per 9. 

Secunda folutio . Per Problema 4. capitis 3 . libri 1 . Logiftic* ; in- 
ueniancur quanticates H & K, ita vc , A per B H: item CpffDa, 
K , erit ratio H a4 K , ilJa qum pttitnr . 

t . P 2 Exem- 
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Exempli gratia : fuppofito quou A per B =3 H: Sc cciam C per D 
:= K ; tunc A adhper CadD HadK. Hioc 12^4 pcr 6 ad 3 
3 i. Iiem 20 ad 2 per 3 ad 9 10 ad 3 per 9 £k 10 ad 1 per 3. 

Tercia folucio. Per Problema 3. capicis 3. libri 1. Logifticx inue- 
niantur quantitates X8c Z : ita vc , A in D =3 X : icem C i n B =s Z | 
cric racio X ad Z illa quar pecicur . 

Excmpli gracia ; fupponco quod A in D =3 X : & eriamC 1» B ■=& 
Z: tuncA4dBf>crC*</D=3 X 4</Z . Hiuc I» <t#4 per 6 «f 3 =5 3* 
tfrf 14- itcm 10 ad 2pcr}ad9 — 180 ad 6. 

Dcmonftracio prim* folucionis , facis paeec ex cheoremace 20. Ex 
prima folutione, i\ iheorcmate ai.immediate patent reliqu* duae fo- 
luciones . 

Problema V, 

• 

DA ca fit quatuis ratio A ad B . 
Oporteat propoficam eius radicem inuentre . 
Noca . Suppofico quod littera F figniiicet quancicacem abfolucam, 
quodque E iu E 33 F : cunc R uF = £. Verum fi E in E in E = F' 
cunc R 2 * F — E j acque ica de cactcris , vc pacet ex didis libro prl* 
mo Logiftica: . SimiJiter fuppofico qnod A ad C in A ad C =3 A adBz 
cuncR !*A*dB=3 AadC. Itcm fi A adC tn A «/C f»A *d C 
= AarfBiCuncR 2* A adU^AadC;8citz dccastcris, vtdtxi- 
muscapice<5. fecundat parcis kkft, acquehic icerum pucaui moncn- 
dum . Hoc prznotato . 

Solucio . pro ancecedenre cermino racionis quarfica? fcribatur nu- 
merus radicalis , habens dertomtnacorem racionis , quae pecicur : ac- 
que poft aftcrifmum fcriptum habeac antecedentem terminnm daca: 
Mtionis . Similicer pro confequeote tenftino quacfita? rationis, fcriba- 
tur numcrus radfcalis , habens denominatorcm qucfit* racionis: at- 
que poft afterifmum fcripcum habeat confequentcm tcrminum datx 
rationis» fic enim habcbicur ritio quat petitur . 

Exempli gratia R 1 * A adB zzR 1 * A adR l *B. Icem R 2 * A 
<KiB = R2*A<«/Rj* BJeem R 3 + AadB=iRs * AadR? *B. 

Non erit inucile hic refleficre, quo ad fubftantiam rei , idem ctTc* 
inuenite R 1 * A adB, cV inuenire mcdiam proporttonalem inter A 
& B. Icem inuenire R » ♦ A ad B, idem etTe, ac inuenire vnam ex dua- 
bus mcdijs proportionalibus , inter A & B » quare pofico quod A ad 
C = C ad B, ecia RmA^B =s A ad CRurfuspoficoquod AadC 
=a C«rfD£*D4dB;ctiama»# A^BaA^CADarfB.Hinc 
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fit, quod difficultas rnueniendi,darar rationis radiccm propofitam,ea- 

dcm fcre fit, cum difficultate inucnicndi propodtam radiccm daca» 

quantitatis abfoluts : vcl etiam fit cadcm cum difficulrate inucnicndi 

quotlibct medias proportionales , inter duas datat quantitates abfo- 

lutafl; quare difficultas, quac hic rcmanet circaradiccsproportionum, 

cuancfcct , quando f upcrata eric drfficultas , ctrca inuentioncm mc- 

diarum proportionalium : aut radicum quanticatum abfolucarum . 

• 

ProblemaVI. 

i 

PRopofita fitaliqua arquatio, confiftens inter rationes • 
Oporteac ezvna «quarionis parre, rransferre aliquam racionem, 
ad partem oppofitam, non viriando srquationem • 

Nota . Quod hicpecicur circa «quationes confiftentes inter ratio- 
nes, non diffcrt ab eo quod cap. 4. Iib. 1. Logtfticar , docetur , circa_r 
aequationes confiflentes incer quantitates abiofucas , atque Anrithcfis 
appellatur : qoam hic docemus adhibere circa rariones . 

Solucio. In raciooe quar transfertur ad oppofitam partem *qua- 
rionis , antccedenris termini fignum ,inuteiur in fignum oppoficum : 
fic enim non viciabirur arquatio . 

£xcmpli gratia, fuppofico , quod %ad if^dd$=s 1 5 «4 3 f 4 «I 
4 : pcr Ancithefim etiam 8 ad » =5 15 ad 3 /4 ad4> — 6ad z* Icem 8 
*d* f6«d3 — M-rfrw 4^4. 

Demonflratio huis problematis, fatis manircfta efl, ex di&is cap.f ; 
partis fccundar 5 acque inccljigcncia fcriptionum iogiftfcaruiq , 
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I D E M 

LOGISTIC^E 

PARS QVINTA. 

ARG VMENTVM. 

SVppofitis ftx principijs, ftue axiomatibus bypotbeticis,capitis i J fccun- 
dx partis Idcd ' ( ex qutbus immediatc patet lemma quod claritatis 
gratia prawittimus) ajferuntur , & demonftrantur fex propo/itioncs ' nmi* 
rum tna tbeoremata, atijue totidem prohlcmat* • Ha\ propoftthnes ftnguU 
vniucrfalcs funt : intmo funt propofttiones EucltdcA, fed euefl* , ad maio» 
rem vcl maximam vniuerfalitatcm . V t propofttionum vfus amplifftmus, 
atquc maxima lAtlitas , mclius intelligatur : iuuabunt nota capitis fecundi, 
atque exercitatio Logifiica tertii capttis , in qua, ex propofttiontbus primi 
capitis , propernodum xmmcdiati deducuntur , quam plurimtt ex pracipuis 
propofitiombus Euclidis, atque Arcbtmedis . 
aorai.f uft- ■■■■[■ .l.iiMhiirt 

CAPVT I. 

' . 3PB 

Proponuntur trla theoremata,& totldem proble- 
mata vniuerfalia, ex theorematibus dedu&a • 



Lemma . 

Valefcunq uc quancitates finc A 8c C . 
Dico prtmo . A in C duclu primat claiTjS , ad A m C 
ductu ("ccundas claffis 

Dico fecundo . A in C du£u primar claifis, ad A in C, 
ductu terci* claflis ss 5 *d 1. 
Dico cercio . A in C ductu primc claflis , ad A in C du&u quarcat 
claflis sa AadV. Suppofico quod liccera F fignificet finum arcus A : 
quando A fignificat arcum circuli . Vclccrce litcera F fignificet duas 
! . tercias 
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tertias partcs quadrati fa£i fupra radium quadrantis A : quando A 
fignificat quadrantcm circuli , 

Singula;aflertioncs,immediatepatentex axiomatibus hypotheti- 
cis propofitis capite ij. lccunda? partis idear r dummodo intclligan- 
turqu*dcdu<9ibus, &duauumclaflibus / difiarunt,capitc 3 & 4 fe- 
cundarpartis idcx. 

Quoniam per dudnum proportionem, intefligimus proportfonem, 
quam habenc producta ex ipiis dudibus, fuppofitis fcmper genirori» 
bus arqualibus, vcl arquiualcntibus : primar aflertionis fenfus cft, duc« 
tum primas clafljs, ad du&um fecundar cla(fis,habcrc proportionem-» 
quam 1 habec ad r, fccundar aflertionis fenfus eft.duaum primar claf- 
fis, ad dudtum tcrtiar ciaflis, habcrc proportfoncm, quam 3 habet ad 
1. Tertiar aflertionis fenfuscft,duclum primar claflis,ad dudum quar- 
tar claflis , habcrc proporttouem , quam habet inferior genitor , ad 
quantitatcm F i fuppofito qood Jittera F , fignificet finum infcrioris 

fenitoris , quando inferior genitor eft arcos circuli . Vel certe littera 
, fignificet duas tertias partcs quadrati fa6i fupra radium infeho* 
ris gcnitoris, quando infcrior genitorfignificaequadrantem circuli . 

Thcorema L 



OValefcunque fiot qoantitates A, B , C , D , atqoe A in C aliquo 
dudu nominato s= X 1 Jtcm B/oD duSu eiufdem claflis a Z. 
Dico primo .XadZz= A ad B in C ad D . 
Dicofccundo.X4rfZ=: AadB,fiCs D; atque vidffim C == 
V,{iXadZ=: AadB. 

Dicotertio. XadZ=z CadD>fi A = B: arquc viciffim A s B, 
ilXarfZs CafD. 

Dico quarco .Xs Z , fi A ad B =: DadC.Se viciflim A^Bs 
D«4C,fiXs Z. 

Dicoquinto.X4<fZ= A 2 ad B 1 , fi A ad B =s C <u* D : & vicif. 
fim A 4d B =: Cad D, CiX adZ~ A 2 ad B 2. 

Dico fexto . X Z =5 AjadBi,fiC4dD=: A 2 arf B 1 : & vi- 
ciflimCadDs A a *</ B 2, fi X 4 Z =a A 3 U B j . 
Theorematis fcnfus dcclaratur in uota fecunda capttis fubfequftis» 
Demonitratur prima pars . Pcr hypochefim , A in C aliquo du&a 
nominato =5 X : & infuper B in D duftu eiufdcm claflis = Z : ergo , 
X 4 Z = A 1» C altquo duclu nomiuaco , ad B 1« D dudu eiufdcm 
claflis ; atqui , per 6 axianM hypetbittatm* A fo Caliquo duclu nomi- 
nato,4rfBw D dudu ciufdcm diflis = AwC «rfB /»D:ergo,X 
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4 d Z — A ; n C ad B i n D : k d , pc r 1 7 theorema quatU partis , A 1» C 

B i r; D = A ad B m C ad D ; c rgo X adZ =1 A adB in C ad D . 
Quod erat primum . 

Demoniiracur (ecu nda pars • Per thorcma 1 5 quarw partis idear , 
A*fBinCiK/D = AflrfB,fiC - D:& viciflim C = D, fi A ad B iff 
C ad D m AurfB; atqui : prr primam partem ,X adZ =s A ad B in C 
4</ D '• crgo XadZzz A ad B , fi C =5 D : & riciffim C « D > fi X 44* 
£s= A 4</ B . Quod erat fccundum • 

Dcmonftracur tertia pars. Per theorema 1 s qnartar parris idese, A 
adB inCad D= C4</D,fi A m B:& viciffim A == B> li A*<f Bin 
C adD— C ad D : fed , per primam partem ,X adZ~ A ad B in C ad 
D:ergo,X<u/Z = C4dD,fiA = B: & viciffim , A m B.fiXod 
Zm C ad D . Quod erar tertium . 

Deraonftratur quarca pars . Per 16 theorema quartsc partis ideac» 
KadSmCadD- A ad A , fi A ad B =: D ad C : & vici ifim , A 44 
B = D 4</ C , fi A 4</ B /w C ad D = A aJ A : /ed, r primam partem, 
XadZ- AadBinC adD: ergo X ad Z = A ad A , adeoque X =3 
Z,fiAadB~ DadC:& viciffim , A 4</ B =5 D <n/ C, fi X 4</ Z = 
A ad A : hoc cft , fi X == Z . Quod erat quartum . 

Demonftratur quinta pars . Per theorema 1 8 quartz parcis idese , 
A ad B in C ad D m A 2 ad B 2, fi A ad B =s C01/D: & viciffim , A 
4</ B — C ad D , fi A 4</ B in C ad D n A 2 44* B 2 : fed , per primam 
partem , X ad Z = A 4</ B /» C«rf D: crgo XadZ- A 2 a</ B » , fi A 
«4* B= C4</D:&viciflimA4</B=: C 4</ D , fi X ad Z d Ai«(fB 
a . Quod crat quintum . 

Dcmonftratur fexta pars . Per theorema ip quartar parris idear, A 
ad B / n C ad D =5 A 3 4rf B j , fi C 4</ D = A 2 *f B 2 j & viciffim-» 
C 4</D=2 A 2 44* B » » fi A 44* B /"« C 4</ D = A 3 4<i B 3 : fcd , per 
primam partem , X 44* Z =: KadBinC adD: ergo , X 4</ Z =3 K $ a& 
B 3 , fi C 4<Z D =: A 2 4</ B 2 : & victffim C a</ D ~ A2 4</B2, fiX 
4</ Z = A 3 4</ B j . Quod crat fextum . 

Theorema IL 

• • • 

QVanticas X , genita fic cx A in C , ductu primae cfaffis : & quan- 
titas Z , genita fit cx B in D, aliquo du&u, fccundx, cerciz, auc 
quarta: claffis . Denique Rad 6m KadBmCadD . 

Dico p rinio . Xad L=z R ad 1 ^± A ad B tn C ad D in 6 ad 1 A 
A in C in 6adB in D in 3 1 fuppofi ro cam en > qucjd quanticas Z , gc- 
aita fic ex B in D du$u fecundae claflis • 

Dico 
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Dico fecundo . X ad Z = R ad z £3 A ad B 1* C a</ D in 6 ad, 2 
A rn C in 6 B //1 D m 2 : /uppofico tamen> quod quantkas Z> gem- 
ra fit cx B in 9 duc*tu tertiat claflis • 

Dicotcrtio. XadZzz R adK AadBinC adD in 6adK& 
A in C in 6 ad Bin D in K . Suppofiro tamen > quod quantiras Z . gc- 
nita fit cx B in D dudu quarrar daflis ! quodque littera F > fignifrcee 
finum arcus B> quando httera B fignificar arcum : vcl littera F, figni- 
ficet duas tertias partcs quadrati fi&i fupra radium qoadranrisB, 
quando littera B fignificat quadranrcm circuli ; ac denique quod 6 ad 
K = B ad F . 

Theorematisfenfuscxponiturin noca tertiacapitis fubfequentis. 

Conftrudtio . B in D dudu primar claflis 33 P . 

Demonftraturprima pars. Per hypothefim > A in C duftu prim* 
claflis = X : fed , per conftruCiioncm , B in D duclu primjt craflis =3 P; 
ergo > per primum tbeorema , X «</ P = A ad B /» C adD' atqui > per 
bypothcfim, AadBinCadDzz Rad6' ergo X ad P = R arf 6. Rnr- 
fus, pcr conftrudioocm. B 1» D duflu primar claflis =3 P: fcd, ty- 
pothef:m t B in D duclu fecunda? cJaflis es- Z:ergo,prr lemma , P ad Z => 

4</ quoniam igitur, Xa</ P = R ad 6> & infupfr P adZzz6ad ?> 
ctiam prr 6 thcorema qitarta partis idra > X ad Z = R <»</ 3 : fed, prr 1 1 
tbco^ema quarts partis idex > etiam R <x</ ? = R cd 6 in6 ad } ' ergo X 
adZ — R ad6 in6ad i ' fed quoniam > prr bjpothefim , R 4t/" 6 = A 
4</ B/nCndOi etiam Rad6in6ad j =5 A <kJ B i» C arf D /* 6 /k/ 
ergo X ad Z = A B nr C «</ D in 6 ad j : atqui etiam> ptr 17 thev- 
rema qnart.t partis idea , A ad B in C ad D j» 6 ad ? =3 A /* CmM 
B/« D/o * : ergo X 4*4 Z = A /n C in6 adBtn Din $ : patec igitur 
X «rfZ = R ad i A ad B tn C ad Din 6 ad j £3 A m C m 6 ad B * 
D/« }• Quod erat primum . 

Demonftrarur fecunda pars . Per hypothefim A in C dedtu prinra? 
claflis =3 X : fed , per cwnftrudhnem > B in D duclu primac clafli» = P : 
crgo , per primum tbeorema , X adp = A ad B in CadD: atqni > per 
bypotbcfim , A ad b inC ad D — R ad 6: crgo X «rf P = R ad 6. Rur- 
fus , pcr conftmQionem, B in D dudu primar ch flis =3 p: fed , />)ff 
ribf/?m > B m D ductu r crriat ciaflis = Z ; ergo , pcr 5 axioma bypotl e> 
ticum, P «i Z = 6 ad 2 ; quoni mi igitur , X ^rf P = R <rrf 6, & infupet 
P Z = 6 ad 2, etitm > prr 6 iheorema quarta partis ide.t* X drf Z = R 

2 : fed yper ti theorema quarta paftjt tdex» etram R 1/ » = R ««/"o 
tn 6adi\ ergo > X arf Z = R *d in 6 ad 1 r led quomam > pet hypo- 
tbcfm > R ad 6 ~ A ad B in C ad D , eciam R <i(f 6 r» 6*4 2 = A adB 
rnCadDm 6ad*: ergo X ad Z = \ B rn C D /w 6 ad :r atqtii 
c;iam> per 17 Hjtorema quarta parti< idv*, A Br /«■ C <if/ D /* ad a 
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= A /» C /» 6 ad B in D in 2: patct igitur.X ^ZaR^i£bA^B 
i« C ad D /» 5 a d z £i A /» C /» 6 <*</ B /» D /» i. Quod erat fccundu. 

Demonflratur tertia pars . Pcr hypothcfim » A in C du&u primx 
daflis = X: fcd per conflruSionem, B /» D dudu prima? clafli9 ss P: er- 
go per primian theorema X ad P = A ad B in C ad D : atqui pcr fry- 
potbefm > AadB tnCadD~Rad6: crgo X«/PsR^6. R urius , 
prr tcnflruGionem , B /» D duclu primar claflis a P; fed, perhypotbe- 
ftntf B /» D du<fhi quartar claflis = Z : ergo > ^er hjpotbefim> & lemma* 
PadZ — 6 adK j quoniam igitur XadP=sKad6,8i infupcr P ad 
Z~6adK: etiam , per 6 tbeorema quartd partis idcx >XadL—Rad 
K . fcd per i a tbeorema quart* partis idea, ctiam R ad K = R ad 6 /» 6 
4<i K : crgo , X ad Z = R ad 6 in 6 ad K : fed quoniaro, per 1/ypotheftm , 
R <i</ 6 = A ad B /» C adD , etiam R ad 6 in 6 ad K = A ad B m C ui 
D /» 6 <t</ K : ergo X ad Z = A ad B /« C <a</ D in6adK: atqui , />fr 
tbcorema 1 7 <7«<irr<e parr/i /<ir<c> A <zrf B /« C 4</ D /» 6 ad K = A /» C /1 
6 <u/ B /» D/» K: ergo X d</ Z = A /» C /n 6 ad B /« D in K; patet igt- 
tur , X ad Z = R ad K s£j A ad B /« C <t</ D in 6adK£^ AinQ /« 6 
«</B/»D/bK. quod crat tertium . 

Theorema III. 

OVantiras X , genita fit ex A /» C aliquo dutftu cuiufuis claflis : 
Sc ctiam quantitas Z , genita fit ex B /» D aliquo duQu cuiu(. 
IIIS daflis . Prarterea A in C duclu ex quo ori(ur X , ad A in C dudu 
prim* claflis = R <*</ E ; item A /» C du£u prim* claflis , ad B /« D 
dudu prtmcciaflis = E ad F . Denique B /» D du&u primr clailis ad 
B in D dudu ex qao oritur Z = F <i</ K . 

DicoX «</Z = R «rfK^ IUrfE/» A «4 B /'» C ad D 1» F ad K £b 
R /» A /*« C /» F ad E /« B /» D /» K* 
Thcorcmatis fenfuscxponitur in nota 4. capitts fequentis . 
Demonftratio.A /» C dufiu cx qiio oritur X = X:crgo,per tbeorema 
a quarts partis Mef ,A /« C duflu ex quo oritur XadAm C duftu pri- 
m? claflis= X ad A /w C dudu primae claflis:fed,/>rr ljypotbefm>A in C 
duclu ex quo oritur X ad A in C dutftu primar claflis = R <u/ £;ergo,X 
<»rf A /» C dudu primar claflis = R ad E: fed etiam,per bypothefm A /» 
C duclu primz claflis <j</ B /» D dudtu prima: claflis = E 4</ F : crgo , 
r # theorema nuartA partis idef , cjf /71/0 , X ad B /« D ductu pnmar 
claflis = R <«/ F . Rurfus B /» D dudu ex quo oritur Z = Z ; crgo , 
per theorema 2 quartf partis idef> B /» D duclu prim* claflis ad B /» D 
duAu ex quo oritur Z = B /» D duclu primar claflis ad Z : fed. pcr hy 
foibrftm , B /0 D duclu primar claflis B /fl D dudu cx quo orinir Z 
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= F ad K : crgo B in D dufiu primz claflis ad Z =5 F ad K ; quoniam 
igrtur , XaiBinD dufiu primj claflis =s R <ttf F , & infuper B i» D 
dudu prima? claflis adZzz FadK: etiam, prr theorema 6". partis quar- 
U idec, ex aquo , X 4i Z =: R ai K . Deniquc, per bypothefm A itt C 4i 
B in D == E 4 d F : ied , per 1 7. theoremt , <//«rf r p.xrm jtfffi A /» C <xi 
B /'» D = A ad B 1» C ad D : ergo, E F =3 A ai B i/i C 4i D : crgo, 
R tfrf E in E^i F =5 R ad E i« A ad B /n C ai D : fcd, per tbeorema 1 2* 
quaru partis idef , R 4i F rs R E /« E ad F : ergo , R ai F =3 R <ti E 
i« A 4i B itf C ad D : ergo , R a d F in F 4i K =s R a d E i« A tfi B i« C 
ai D f i F <ri K : fcd pcr f 1 theorema, partis quartf idce , R ad K =s R ad 
FinFadK: ergo R «i K =5 R ai E in A oi B i» C ad D i* F tfiK : 
R in A i« C /'» F ad E i» B i» D i»K i»f pufrr theoremate 17 
quartapartis idca. Conftat igitur , X <x<f Z 55 R 4i K £5 R ii E i» A 
ad B i» C tfi D / n F <xi K £h R i» A m C i« F 4i E /« B i« D i n K . 
Quod crac dcmonilrandum • 

Problema I. 

Slnt di:x quantitaccs XScZ'- atquequanticas X , producatur ex A 
/» C aliquoduclu nominato ; iccm quancicas Z producacur ex B 
1« D du&u ciufdcm clailis.cum dudtu ex quo producuur quancicas X» 
denique cognici iinc genicorcs A ,B, C , D. 

Oporteat inuenire proportionem , quam quancicas X , habcc ad 
quantitatem Z . 

Prima folutio . Pcr Problema primum Appendicis quart* parcis 
idcar , inucniatur quantitas F , ica vc C ad D = B ad F . Proporcio A 
ad F , eric illa quar pecicur; hoc eft X ad Z = A ad F. 

Secunda folucio . Ponatur fubicquens (criptio Logiftica , A ad D 
in B per C ; hsc fcriptio , in cerminis cognitis , cxhtbebic rationem 
qu*fitam : hoc eit , X ad Z =s A ad D in B per C . 

Dcmonllratur prima (olurio. Per hypochefim, A i« C aliquo duc- 
tu = X: & infuper B i« D du&u eiufdem clalTis =5 Z ; ergo , per x. 
theorema , X ad Z =s A <ii B i« C 44 D ; acqui , per 14. tbeorema partis 
qua.ru idca, A 4i B /« C 4i D =s A ad F : ergo X ad Z =s \ 4i F*. 

Demonflratur fccunda folucio. Per hypothefim A /« C aliquo du- 
du nominato =5 X : &c infupcr B /'» D dudtu ciu(dcm claflis s= Z : er- 
go, per 6 4X/o»i4 bypotheticum partis fecuuds idU , X 4i Z sa A 1« C 
4i B i« D : ergo , fuppofiro quod B ad F =5 C 4i D , pcr 7 theorema 
quaru partis ide* , X 4i Z =: A 4i F: & prxcerca ,pe r S tbco ema quar* 
m partis idea , F=s D/n BperC'- ergo , pcr 2 tbeorema fHArU pattti 
i4>/i,X4iZ=5A4iPi«BferC. . 

Q, 2 Pro* 



Digitized by Google 



1 24 Idcx Logiftic* . 



Problema 1 1. 

Slnt clox qoantitatcs X cV Z : atque quantitas X , producatur e x A 
in C diidu primar claflis : & quantitas Z » producarur cx B in D 
dutfu altcrius ciaiTTs ; deniqi.e cogniti fint genitores A » B , C » D . 
Oportcat inucnirc nroportionem, quanticacis X ad quantitatetu Z. 
Claritatis gratia, diftinguo trcs cafus diucrfos. primus cafus fit, 
quando quantitas Z , producitur cx duclu fecundx clailis . Secundus 
cafus fir, quando uuanucas Z, producitur ex duftu tertix claflis.Ter- 
tius cafus fic.quando quanricas Z, producitur ex duclu quarrar claflis. 

Solutio problemaris , in primo & fccundo cafu . Pcr problcma j. 
Appcndicis parris quarcar idex, inucniatur quantitas R , ita vt , R ad 
6zzAadBmCadD;in prinio cafu , X ai Z = R ad 3. In fccundo 
cafu, XadZzzRsdt. 

Solutio problemaris io tertiocafu . Primo aiTumatur littera F, 
vt fitjnificet finum arcus B , quando littera B fignificat arcum s vcl vt 
fignificet duas tertias partes quadraci fafii fupra radium quadraotis 
B , quando littcra B fignificat quadrantem circuli . Sccundo.per pro- 
blema primum Appcndicis quarrar partis idear , inueniatur quantitat 
K , ita vr , 6 ad K =: B ad F . Tertio , per problema j Appendicis 
qiiarrar partis idear, inucniatur quanticas R , ita vt , R ad € = A ad B 
in C ad D ; crit proportio R ad K , illa quar quarritur : hoc cft X ad Z 
aRtf</K, 

Dcnionftrario,probIemaris, immediate patec , ex ijs , quar in folu- 
tione prcfcribuntur, 6c theoremarc fecundo . 

Circa folurionem tertij cafus, notandum , quod ex i/s quar in pro- 
blemate eoenita fupponuntur, ctiam cognita reddarur quantitas R ; 
verum , ex his cognuam redere qnantitatem K , non minorem difti. 
cultatem hahet , quam circuli quadrarura , quar hadenus i nemtne_> 
inoenra eft , in rigorc Geometrico ; harc tamen praclice; foluta eft ; & 
fic cciam, ex i/s quar in problemace cognita fupponuntur,prac*Hce} in« 
uotefcit quantitas K , atque proportio R adK » cui arquatur propor. 
tio X ad Z. Denique licct haaenus in Mathefi defideretur, modus,io- 
iienicndi duos numeros, autduas rcclas lineas , aut duas quadracas 
fuperficies, qua: habcanc eamdem proporrionem, quam circumferen- 
tia circuli habct ad radiumciufdem circuli: aurarcus circuli habctad 
fiium finum: aut totus circulus habct ad quadratum fa&um fupra-» 
radnim eiufdem circuli ; camen eciam in rcrtio cafu non malc fatisfa- 
cimus propofito problemaci, afljgnando duas qsancicatea eiufdem-* 
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gcneris cum duobus geniroribus quantiratuin X eV Z, qux in omni 
rfgore habcaac eamdem propomocem , quam habent quantitatcs X 

Problema III. 

Slnt dit* quantirates X Ar Z : atque quantiras X , producatur ex A 
/» C qr.ouis du&u nominato \ 8e etiam quantitas Z , producarur 
ex B w D quouis ductu nominato . Denique cogniti fint gcnitores 
A,B,C,D. 

Oporteat inuenire proporrionem,quantitatis X ad quaneitatem Z. 

Solutio . Primo per fecundum probfema inueniattir rario R ad E, 
ita vr, R atf E = X «rf A in C duAu primar clallis : kcm rarto F «4 K, 
i ta vt i ratio F ad K s B in D dudu primx clatfis 4</ Z • Secundo, pcr 
problema j Appendicis quart* partis idcx, inueniatur ratio G ad 
H , ita vt , G ad H = R *4 E /» A ad B /» C atf D <n F K ; crit ratio 
G H , illa qtwc quamtur : hoc tii,GadH zzXadZ. 

DemonAratio problcmatis, immediate pater, ex i/s quar in folutib^ 
ne pratfcribuntur , & thcorcmatc terrio,- etenim cx hypothcfi theore* 
matis tcrtij, & folutione terrij problcmatis , parer, vtrobiquecafdein 
ciTe rationes KadE, item A 4d B , item C ad D , item F *</ K : quan- 
<Joquidem igitur , per 3 thtorem* , X ad Z =: R *d E in A «4 B /» C ai 
D /» F <»d Kt atqoe eriam , txfaintione prebltmatis , con/tcr , G ad H 
zzRadEin hadBinCad D /n F </d K : patct , XadZ sGdHjTC 
iflcritur in folutiooe problcmatts . 

C A P V T II. 

Notahda circa propofitiones capite primo 

propofitas. 

NOtaprimo. Productaex duotibus , difficilius cognofcuntur \ 
quam genitores cx quibus oriuntur talia produda 1 vc igitur 6 
facilioribus gradus fiar ad illa qu* dirriciliora func, docetur, quomoJ 
do proportio duarum quantitarum genitarum ei du&ibus nomina- 
tis 1 connexa fit cum ranonibus gcnitorum , arqne ex genitorum ra- 
tionibus,quantitatum genitarum ratio inrerarur; in quc rniem,conli- 
dero tres cafusdiuerfosPrimus eft,quando fingulz quantitates X & Z 
gcoeraocur ex duAu eiufdem claflis • Secuoou* cafus eit , q«andQ> 
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quintiras X generatur ex ductu pnmar claflis, & quantitas Z genera- 
turex dudta fecundar,tertix,autquartar claffis. Tertius cafus dt quao* 
do vtraque quantitas X eV Z generatur ex dudhi diuerfo a ductu prij 
maclaflis . 

Notafecundo. In primo theoremate , tantum agi de primo cafu 
propofito in prima nota : cV fac*ti hac hvporhefi, in prima nuius theo- 
rcmatis aiTertionc dicitur , quod quantitas X ad quantitatcm Z, lcm- 
per babeat rationim compofitam ex rationibus quam habcr genito* 
rcs ; hoc eft ratoncm compofitam ex ratioaibus A ad B cV C ad D i 
ft;ppofito quod A & C fintgenirorcs quantiratis X, tjuodquc B & D 
finc gcnitorcs quantitatis Z ; etcnim prima aiTcrtio amrmans quod X 
■-.i Z ~ A c d li C ad D , idem piane fignificacac fi dicererur, ratio- 
nem quantitatis X ad qu«ntirarem Z i efle arqualem rarioni compo- 
lirx cx rarionibus A ad B 6c C ad D . Pofira hac veritate magis vni- 
uerfali , in allcrtionibus qn* primam fubfequuntur , dcternriuacur , 
quandonam ratio compofira cx genicoribus qtiantitatum X & Z, at- 
que adeo ratio quantitatis X ad quantitatem Z , fit arqualis rationi 
quam habenc inferiores genirores, nimirum A ad B : vel quando lit 
itqualis rationi quara habent fuperiores genirores, nimirum C adV: 
item quaodo ratio quantitatis X ad quantitatem Z , lit ratio xquali- 
catis : vcl ratio duplicata, aut triplicaca duorum genicorum . 

Itaque primar aiTercioois fen/ns eu\quancicat:m X ad quantitatem 
Z, femper haberc rationem compoficamex ratione inferioris genito» 
ris A ad infcriorem genitorem B, & ratione fuperioris gcnitoris C 
ad fuperiorcm gcnirorcm D . Secund* aiTerrionis fenfus e(t , quanti- 
racem X ad quantitatem Z , habcre eamdem rac onem quam habcc 
inrerior genitor A ad inferiorcm gcnirorem B , in omni & folo cafu , 
in qtto ftmerior genicor C , arquatur fuperion genicori D . Terci* af- 
fcrtionis /enfus cft, qnantitatem X ad quancitacem Z, habere eamdem 
rationcm quam l\abct fupenor genitor C ad fuperiorem genitorerru, 
D, in omnj & folocafu," in quo inferiorgcnitor A * afqturur inrerio- 
ri genitori B. Quarrar aflertionis fcnfus efl , quantitatem X arquari 
quantitati Z , in omni & folo cafu, in quo Iubent genitoretf reciproce 
proportionales. Quintar aflcrtionis fcnfua eft.quanticatem X ad quan- 
tiratem Z , habcrc doplicatam rarionem duorum fuperiorum, aut uv 
rcriorum gcnitorum , in omni & folo cafu , in quo habent gcnitorcs 
pioportionales . Sexrar aflerrionis fenfus eft, quanticacem X ad quan- 
ritarem Z , habere rriplicatam rationemduorum fuperiorum , aut in- 
rcriorum genitorum,in omni & folo cafu, in quo reliqui duo genito» 
res habentduplicatam rationem, corumdem illorum fuperiorum,auc 
infcriorum genitorum , 
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' Nota tcrtio . Ex cafibus propofitis in primanotai folus fecundus 
cafus confideratur in fecundotheorcmate: atque fadU hac hypothe- 
fl , docetur, quantitatem X ad quantitatem Z, habere rationcm com- 
pofitam ex tribus rationibus : nimifum cx rationibus quam habent 
gcnitores quantiratum X & Z , atque ex ratione quam habct duftus 
primar clailis , ad dudum illius clattis quo producitur quantitas Z . 
Quoniam vero in hypothefi qua? hic confidcratur , quantiras Z pro- 
duci poreft , vel ex duclu iecundar claflis , vel ex du<Su eertiae clailis * 
vc) denique ex ducHu quartar claflis : triplici huicdiuetfac circumllan- 
tiar, refpondct triplex aflertio. 

In hoc fecundo theoremate facta prius byporhefi, quod quantitatis 
X genitores fint A & C , atque quantitatis Z genitorcs fint B & D : 
primar aflerrionis fenfus eit , rationem quantitatis X ad quantitatcm 
Z , cfle compofitam ex rationibus genitorum , hoc dt A ad B A C ad 
D: atque ex ratione du&us primar claflis, adduclum (ecundas clailis: 
fupponto quod quantitas Z producatur ducHu lecund* claflTs. Secun- 
dar aiTercionis (enfus eft , rationem quantttatis X ad quantitatem Z » 
efle compofitam ex rationibus gcnitorum hoc eft A a d B c\ C *J I ) : 
atqtie ex ratione ductus primar clatTis ad ductum terria." claflis: fup- 
pofiro quod quantiras Z producatur ductu tci tix claflis. I crtiar afler- 
tionis icnfus eft , quantitatem X ad quantitatcm Z habcre rationeni 
compofitam ex rationibus genitorum, hoc cft A *d B & C ai D i ac. 
que cx ratione ducius primar claflls , ad dudum quartar claflis : fup- 
pofitoquod quantttas Zproducaturducluquartar claffis. Hincfatis 
parct tribus aflcrcionibus fecundi theorematis , folum docert,quod 
loirio Imius notar diximus : nimirom , in fecundo cafu primar notar, 
quantitatem X ad quantitarcm Z < habcrc rationcm compofitam ex 
iribus rationibus,quarum duar finr , racioncs quam habent genicores 
quantitatum X cVZ: tertia fit , ratio quam habctdu&usprimar claf- 
fis,ad ductum illius claflis quo producirurquantitas Z . 

Nota quarto . Ex cafibus in prima nota propofitis omncs fimul 
confidcranrur in tcrtio thcorematc : atque adco tertium theorema_» , 
aliquomodoampleclirur, primum 5: fecundum theotema Exiftima- 
ui tamen prioraduo thcorcmara prarrermirtenda nonefle,quia vide- 
bantur \rilia, c\ conimoda, licct nullo modocflent nectflaria . 

Pofito quod quantitatis X genitores fint A & C; eV quantiratisZ 
gcuitores finr B c\ D; tertij thcorematis fcnfus cft ,quanntatcm X ad 
quantitatem Z, habcre rationem compofitam ex quatuor rationibus, 
quarum dux fint rationes genitorum nimirum rationes A *dB& C 
*d D : arquc ex reliquis duabus raticnibus, vna fit, ratio quam habec 
clucihis tx quo producitur quantitas X; ad doelumprimar clartiS: al- 
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tera ratio fit il la, quam habet dudtus prim* claffis ad du&um ez quo 
producitur quanticas Z • £x his quacuor raciooibus componeocibu* 
raeionem quancitaeis X ad quantitaeem Z , dug habeoeur ex ipfis ge» 
nieoribus , qui fi cognici finc , etiam har duc raciones cognofcuntur;. 
aliz duf raciones componences habenrur ex axiomatibus hypocheti- 
cis propoficis capiee i ? fecundz parcis idcar , vel pocius ex rcmraaco 
propofico inieioprimi capitis huius parris idear . 

Noca quinco . Si mechodo ab Euchde vfiraca, cancummodo propo- 
nendx forcnc vericaees , fiue ciculi propoiictonum, quas ampJeJeuncur 
cria chcoremara fupcriori capicc propofica : oporceree voluraen fcri- 
bcrc, maius libris omnibus ab Eucjide confcripcis. Si cibi, amice lec- 
cor, incrcdibile vMeacur,quod hic aflcro , ac noeo : vel vniuerfalium. 
noftrorum cheoremaeum lenfum non intcllexitti , vcl paruni verfacus 
es in do&rinis Euclideis. Methodo ab Euclide vficata, numcrorum r 
fuperficierum, corporumque fpcciesdiucrfac, comparanrur iocer fo; 
acque feparacim inquiritur , quam proportionem habeac vna fpecies 
ada eerameoicm genere co icencam . Excmpli gracia fcparaciui hv 
quiricur quam proporciouem habeae, paralleiogrammum ad paralle- 
logrammum. Icem criangulum ad criangulum . Icem parallelogram - 
mum ad criangulum . Immo hac quancicacum fpecies , vlcerius fubdi- 
uifar , feparacim ineer fe comparancur . Stc libro primo propofirione 
3S & Jt> eantum incer fe comparancu? parallclogramraa qua: lubcnc 
bafes»cVaIcicudines arqualcs . Rurfus eod*'mlibxo propoficionc 37 ffc 
38 tancum inccr fc comparantur criangula, quz habcnc bafes, aici- 
tudines arquales . Dcindo libro primo propoficione 41 incer fecom- 
paranturparalleiogramma, & criangula quc habcne bafcs, & aitiru. 
dines arqualcs. Po(t harc libro fexco propoficione prima inter fc com- 
parancur, auc duo parallelogramma , auc duo cnangula , quar habent 
alcicudines arqualcs. HaScnus enumeracis fcx diuerfis propofiiioni- 
bus, necdura ab/oluca eft, parallelogrammorura, trianguJorumquo 
comparacio , qua ab angulis non depondcc ; atque adco in mechouo 
Euclidea, plus quam fcx diuerfat propoficiones impendunrur , vc ab« 
foluatur coraparaeio voius binari>duarum quanticatum fpecie diftc- 
rentium, qualem binarium conftiruic parallelogrammum, eV criangu- 
Ium . Simili modo, in Euclidcamechodo.incer fc comparanrur numc- 
rorum, fupcrficicrum, corporumquc fpeciesdiuerfx: acquc huiufmo- 
di quancicacum proporciones inueftiganrur ; in qua mcchodo mani- 
fcftum eftjonge plures diuerfas propofition/rs requiri.quam fint pof- 
fibiles binarij quantitatum (pecie differeotium , acque eodem genece 
concentarum , quarum confideratio ad Machcfim fpeflet. Igitur vt 
tncthodo Euclidea propouancur vcrieaccs, quas anipU&untur eda fu« 
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perioris capitis thcoremara : neceifariar foreiit Ionge plures propofi- 
tiones, quam fint poflibiles binarij quantitarum fpecie dirTerentium > 
de quibus agunrprzdicU noftra rheoremara: atqui hasc noftra theo» 
remata, agunt de omnibus, & fingulis quantitacibus,quar vnico duc- 
cu nominato producuntur : ergo vt methodo Euclidea proponantur 
veritatet quas ampleduntur tria fuperioris capitis theoremaca , ne« 
ceflari* forenr, longe plures propofitiones, quam finc poflibilcs bi- 
nari/ quantitacum diuerfir fpeciei , quz fingulx producuntur vnico 
dudu nominato . 

Stabilita hac veritate, confulc fi placet capuc a.parcts fecund* hu- 
ius idear : cx quo capite intelliges , quar finc quautitates diuerfat Ipc- 
ciei, quar vnico «ludu nominato producantur: & facilc in vnum col- 
Jigcs, fubfeouenres fpecics diuerfarum quantitatum,quc omnea fpc- 
ctentad idem quintum gcnos quantitatum atque fupcrficics funt. 
Paralielogramma plana . Parallelogramma curua. Triangula plana. 
Triangula curua. Circuli . Sefiores circulortm . Reflorum cylmdro- 
rum curua fuperficies.Rcfiarum p>ramicium curua /upcrficics.Sphar- 
rarum fuperficies . Superficies fpharrica; terminaca? vnica linea circu- 
lari . Superficics fpharricar termmatar duabus lincis circularibus , at- 
ciue inter fe parallelis. Tot fuperficies curuar acquc inter (c fpecie dt- 
uerfar, quot dari poiTunt fuperficics planar curua linea terminarat. at- 
que fpecic diuerfar . His fupcrficiebus fpecte differcntibus , quar fin- 
gule vnico dnAu nomioaro producunrur , addi poiTunt numeri on- 
nes fpecic dirTercnces, acque ex vno du&u producibilcs 5 prarrereau» 
corpora, vt fonr parallelepipcda, cy lindri, prifmata, pyramides^oni» 
fpharra, & reliqua corpora vnico du£tu nominato producibilia ; ac 
dcniquc finguiat cuiufcunque generis quantirates vnico du&u pro- 
ducibi/es. 

Inquirc modo , quot binarij coMigi polTfnt , ex indicacis hic fpe- 
ciebus quantitatum,qtias kitcr fe comparari poifunt ; fic cnim habe- 
bis numcrum , indicantesn aliquam parcem propofitionum diuerfa- 
rum 1 quar requirercnrur, vt vcritates conrentar prardiftis tribus nof- 
irts thcorematibus , proponerentur mcrhodo Euclidca ; ex quo can- 
dem ftatues , qualc volumcn requirerctur,vt Euclidca methodo pro- 
ponercntnr veritatcs, quas amplcfiuncur cria thcoremata, prarccdcn- 
ti capitc propofita, & quam vcrutn fic, quod paulo aate notauimus; 
nimirum,quod ii mcthodo ab Euclidc vfitata , tantum proponendas 
torenc veritates , contcntx tribus theoremarikus , fuperiort capitc» 
propofitis: oporteret volumen confcriberc, maius libris omoibus ab 
Euclide confcripcis . 

Eadaa opcra non difiicultcr concjades , quid ftatuendum fit , de 
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vniuerfalicacc, auc vtilicate prsediaotum cheorematum: pratfcrtim-. 
fi refledas • maiorcm partem ouantitacum paulo ante enumerata- 
rum, atquc noftra methodo facile intcr fc comparabilium, talem ef- 
fe, vc earum nufquam mcmineric Euclides , aut Archimedcs ; dc his 
quantitatibus, acquc vtiJitatc qusr rcfulcac cx earum confideratione: 
plura nobis alibi diccnda funt . Quz Euclidis aut Archimedis theo- 
rcmata, vt ica dicam, concincancur tribus cheorematibns praeceden- 
tis capitis ; & quomodo cx his , illa infcrantur : intclligere poteris 
cx fequenti capice . 

C A P V T III. 

Proponuntur varia Euclidis , aut Archimedis 
theoremata , dedufta ex tribus theorema- 
tibus propofitis in primo capite . 

EX inferiori loco, in aJtiorm montem afcendcrc , difficilius efl , quam 
ex eodem monte defcendere ; tamen defcenfus etiam babet dfculta- 
tesfuas . Pari modo, d partictXaribuu ad vniuerfalia pergere , diffieihus 
efl, quam ex vniuerfalibus inferre magis refiriQax id tamen fuas difficul- 
eates annexat babet . ]npr*cedtnttbus*velutimanudntcndoatquc pra- 
eedendo, exhibui afccnfum ad theoremata aUqua vniucrfaUa, vt appncU 
quotnodo ab his vniucrfalioribus thecrematibus defccndatur , atquetnfe- 
tantur magts rcftriRa theoremata, vtilis eriu fubfequens Logi/iica cxerci- 
tatwmc dirigentcab aliquo cx mtis eompoftta'. in quajjmufmodi dtfctnfut 
fpecimen txhibttur t in varijt Buciidis, aut Atcbimedis thecrematibus, qu* 
aliquid fiatuunt, dc proportione duarum quant'ttatum>atque cx tribus prinu 
capitis thcorematibus, tanqnam cxfontibus dcriuantur . Thcorematum ttr 
tuli & numeri quibus citantur defumptifunt cx EucUdcis elcme*tis> con- 
fcriptis a P. Andrea Taquet Soeietatis lcfu % piuries itcrata tmprcjpone 
approbatit : atqut ex eodm authore fupponuntttr i cxpofitioncs ttrmsno- 
rumtquimibiknmmtituUstbcoimattmi&dnQbisnon decUrantur. 
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MARCELLI ROCCHI F SOCIETATE IE SV 

Logiftica exercitatio 
/ n qua demonfirantur varia Euclidis atque 
Archimedis frincifaliora tbeoremata . 

Theorema I 

PAraJIelogramma AD&EH, conflicuta intcr cafdcm parallc- 
ias,atque camdem , vcl «quales bafes habcntia : /unc intcr fo 
«quaiia , Euclidis prop. 3 5. & 36. lib. 1. 

Conftruaio . ParaJIelogrammi A D , bafis fic A B, alticudo C R; r • © 
ParalidogrammiEH,bafisfitEF,airitudoGP. **• 

Demonftratio . Pcr hypothcfim parallclogramma AD&EH» 
fuot conft«tuta,ntcr cafdcm parallclas : ergoC RsGP: crgo,^ • 
KSSf- tbe ? r * tjfr i-AB/bRC cfuau prim* clafTis ad EF 
« dJE? 0 =5 A B 4rf E F : fcd A B r, R C du«u 

«x claffis = parallclogrammo A D; itcm EFwPG ductu prim* 
daffis= parailclogrammo E H:crgo parallclogrammum ADad pa. 

«XStt~ AD ««WS«o£H. Quod 

Theorema II. 

TRianguIa A B C , eV E F G, conftituta fupcr cadcm, vcl a-qua- 
,} 1 bafi » at< 3 ue int * r «Wcm paraUdas : func intcr fc a-qualia-, . 
Xucltdis prop. 37. & 32. Ub. 1. «quajia-j . 

k J ri ? ng c U c A * C > bafi$ K A B , altitudo R C Trian- r . 
gnli E F G , bafis fit E F , altirudo P G . 2 9. 

Demonftratio . Pcr hypothdim, triangula A B C , & E F G func 
co„ftm»ta intcr cafdcm parallclas : ergo R C = P G : *t&p2JZ 

E F /n P G duSu fccund» claffis =: A B ad E F: fcd A B in K C duc- 
tu (ccundx claffis = criangulo A B C; itcm E F ,« P G duA , fecun 

lum E F S G "T! U L°P E ° ^ Crg ° tri l ngU,Um A 8 C • " 

lum E F G = A B ad E F : atqui , p er bypotbe/im , ABsEF; ctno 

crungulum ABC=i triangulo £ F G ?Quo<l etatdcmonftranS 

R a Thco. 
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Theorema III. 

»1 criangulum E FG , fit in ijfdem parallelis , cum paraflelogram- 
►m o \ D,& camdcm , vcl «qualcro bafim habeac » ipfius dimi- 
dium eric . Euclidit prop. 41 . //&. 1 . 
f /£. 2$*. Conftrudio . Tnanguli E F G , bafis fit E F, alcitudo P G . Pa- 
rallclogrammi A D, bafis fic A B , alcicudo R C . 

Demonftratio . Pcr hypothcfim , triangulum E F G , 8c parallelo- 
grammum A D, funcin ijTdem parallelis: ergo P G = R C: fed per 
hypochefim eciam A B = E F : ergo ABi»RC/»6=:EFwPG 
in 6:ergo A B tn R C in 6 ad £ F m P G in ? = 6 ad i : fed, ptr afler- 
tionem i.tbeor. ucaf.i. pacet A B/«RC du&u primc claflis ad £ F 
frPG dudu fecunda? daflis = AB/n R C in 6 ad L F in P.G /« 3 ' 
ergo AB/nRC duflu prima* claftis ad EFin P G du&u fecundar 
claflis = 6 ad 5: fcd A B in R C du&u prima claflis = paral!eIo- 
grammo A D ; item E F in P G dudtu fccundat claffis = triangulo 
E F G * ergo parallclogrammum A D .»</ triaogulum E F G = 6 ai 
3 : ergo triangulum E F G , cft dimidium paraUdogrammJ A D. 
Quod crac dcmonftrandum . 



TheoremalV. 



2o# OI crfangulf A B C , angulus A B C reGus fit : quadratum A C> 
^ eric atquale quadratis AB&BC, fimnl fumptis . Enclidis prop* 
47. lib. 1. 

Conitruaio du£a fic refia B D , laceri A C pcrpcndiculariter oc- 
currens in D. 

Demonftratio . Per tbeor. I o. partis 5 . idtf, ACadAR^ABad 
A D : crgo , per agertionem 4. f fceor. 1 • rap. i.AC/uAD du<3u pri- 
mo = A B in A B dufiu primo. Similiter, pcr r^cor. »o. partis 3. i</ee, 
AC4<JBC = BC »</ D C : ergo, ptr ajfertionem 4. t/Veor. / . cap. i. 
AC/nDC du&u primo = B C in B C dudtu primo: ergo A C in A 
D duftu primo f A C /« D C duGu primo = A B in A 1> dndu pti- 
mo f H C /» B C dn&u primo : fed A C //1 A D dufiu primo f A C m 
X> C duflu primo aAC/nAD f DC dudu primo £b AC/rAC 
dndu primo , vc patet ex conftru$ione : ergo A C m A C ductu pri- 
mo sABi» A B duftu primo | B C in B C duflu primo : acqui A 
C i* A C ductu primo a «juadiato A C> iccmA B 1» A B duSu pri- 
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md =: quadrato A B, dcniquc BCnBC dudu primo rs quadrato 
B C : crgo quadratum A C ss quadrato A B t «juadraco B C Quoi 
crac dcmonftrandum . 



PArallelogramma • & triangula , quc squalem habent altitudi- 
ncm , fiuc intcr cafdcm exiftunt parallelas.eam inter fc propor- 
tionem habent » quam bafcs • Euciidis prop.i.iib 6. 2 
Conftru&io. Siue vtraque fuperficies fit parallelogrammum, fiue ejrig» 
vtraque fit triangulum : fuperficici C A B bafis fit A B , altitudo R 
C . Itcm fuperficiei G E F , bafis fit E F , altitudo P G . 

Demonftratk) . Siuc fupcrficics CAB&GEF, fingul* fint pa- 
rallelogramma , fiue finguhe fint triangula , producuntur ex bafi m 
alcicudinemdudtueiufdcmclaflis: ergovtroque calu, ABwRC 
duSu alicuius claflis= fuperficiei C A Bjicem E F in P G dudu eiuf- 
dem claflis =3 fupcrficici G E F : crgo vtroque cafu , fupcrficics C A 
B ad fuperficiem G£F=AB/iRC duom alicuius claflis adE F 
in P G duclu eiufdem claflis : fcd quoniam , per kypotbefim , R C =3 
PG ,pcraJTertionem x.tbfor.\.cap.l.etizm ABmR CduiStu alicuius 
claflis ad E F m P G dudu ciufdem claflis = AB-«fER ergo vtro- 
quc cafu.fupcrficics C A B ad fupcrficicm GEF = AB*fE F.Quod 
crac dcmonftrandum • 



AEqualia parallclogramma C A D & G E F , qua? vnum angu- p,v 2 8. 
lum A , vniangulo E ,«qualem habent: etiam latera circa_* 
arquales angulos , habenc reciproce proporcionalia • Et filatjra_> 
circa «quales angulos habcant reciproce* proportionalia , crunt in- 
ter fe xqualia . Emclidts prop.\\.lib.6. 

Conftruaio . Du8* fint rea* CR&GP, quie perpcndiculari- 
ter occurrant rc<ftis A B & E F , in punecis R & P . 

Dcmonftratur prima pars . ABisRC du6m primc claflis ss pa- 
rallelogrammo C A B ; item E F in P G du&u primac claflis = pa- 
rallrlogrammo G E F :atqui per hypothefim paralleIogrammum_» 
C A B = parallelogrammo G E F : crgo A B in R C dudu primz 
claflis = E F in P G dudii prim* claflis, ergo,per affertionem jtheor. 
\xap.i. etiam A B ad E F == P G ad R C : fed quoniam , per bypothc* 
fim , angulus A =3 angulo E , per tkcor.** fartis i.ides , E G ad \ C 



Theorema V. 



Theorema V I. 
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spGiiR C : crgo ctiara AB4</£FssEG<i4AC> vt aueritur 
in prima partc • 

Demonftratur fecunda pars . Per hypothefim augulos A a angu- 
lo £ : ergo , per tbeor.$.pattis i.idcx , EG^ACsPG^R C;fed 
fer kypothefim* A B ad £ F sa E Gad A C i ergo AB^EFsPG 
ddRC: ergo , par afferttonem ^.tbcor.i.cap.u ABwRC dudu pri- 
rnz claflis sEFwPG dudu prim* clallis : fcd A B in R C dudu 
primx claffis =: parallelogrammo CAB> iccm E F /» P G duAu 
primat clailis =s paralielogrammo GEF: ergo paraileiogrammum 
C A B =: parallclogrammo G £ F . vt aflcriturin iccunda parte . 

Theorema VII. 

AEqualia criangula C A B & G £ F » quc vnum angulum A, vni 
angulo E, «qualem habent : etiam latera circa «quales angu- 
los habent rcctprocc proportionalia . Et fi latera circa atquaks an- 
gulos habeant rcciprocc proportionaiia , crunt inter fcarqualia. £«- 
tUdis prop»i$Jib. 6* 

Conftructio dudaf finr red* C R & G P, quar perpendiculariter 
occurrant redis A B & £ F , in punftis R & P . 

Demonitraturprima pars . a B m R CduSu fecundae claflis s= 
tfiangulo C A B ; item E F in P G du<3u fecundar claflis ss triangu- 
loG £ F : atqui ► ptr bypothcftm , criangulum CAB = crianguio G 
E F : ergo AB/nRC duftu fecund* claflis ss E F in P G du£u ie- 
cundr claflis : ergo , per affertioncm + tbeor.i>cap.i. Ctiam ABad E 
F ss P G <ii R C : fed quoniam , per bypotbefim , angulus A ss angu- 
lo,E per tbior.2. partis tertif idcd > E G «f A C == P G ad R C : crgo 
ctiam \ BadEF~EGadAC. Vr aflcritur in prima parcc . 

Demonftratur fecunda pars . Pcr hypothefim angulus A ss angu- 
lo , E ergo , pcr tbeor. 8 • partts tertia idef , EGtfdACssjpGodR 
C'.kd,pcrbypothefim, A BadE F=s E Gad A C * ergo AB«/E 
F ss P G 4</ R C ; crgo , per affertiontm +Jheor. t . cap. i . ctiam A B 
i»RCdu<au iccundac daflis=,EF in P GduSu fccund* clailis s 
(cd A B in R C du$u fccundar claflis sa criangulo C A B i item £ F 
tn P G duc*u fecundas claflis ~ triangulo G E F r ei go triaugulum C 
A B ==. crianguio G £ F . <3»od erariecundum • 

Theorema VIII» 

SI quatuor te&z lincx A , B , C , D , fucrint proportionales : rc- 
(SaDguluin X , factum iub cxtrcmis A & D: atquatut rectangt*. 

io 



Digitized by Google 



Pars Qujnta . Caput Tertium . 135 

loZ, faaofubmedijsB&C. Et vicifllm , fi rcdanguIumX, fa- 
clum fub extremis A & D : arquetur rectangulo Z , faflo fub raedijs 
B 8c C : rc<3* A, B , C, D , crunt proporeidnales . prop. 
\6Mb.6. r r 

Demonftratio . Ain D duclu primr claflls =: re&angulo X ; icem 
B in C du$u priooz claflis s: reclangulo Z : ergo , per ajjcrtioncm 4. 
tbcor.i. tap.i.cuzm redangulum X =; rcdangulo Z , fiA^BsC 
ad D : atque viciflim A ad B = C ad D , fi redangulum X =5 rc6Un« 
guIoZ. Quoderatdemonftrandum. 

Theorema IX. 

Sl cres rco}* linca? A , B , C , fuerint proportjonaJes : refiangulum 
X , faclum fub extrcmis A & C : acquatur quadraco Z , fa<3o fub 
media B . Ec viciflim , fi rcdtangulum X , fadum fub cxcremis A 8c 
C : cquetur quadraco Z , fado fub media B : refla; A , B , C, crunc 
proportionalcs . Euclidn prop .17 Mb.6. 

Dcmonftratio . A in C duflu prims clafliss re&angulo X ; item 
BwBdu&u primr cIaflis=squadracoZ: crgo, per affertionem 4. 
thcor.ieap.i. eciam reaang u Ium X =: quadratoZ , fi A ad B = B ad 
C 1 8c viciflim A ad B = b a* C , fi rcdtangulum X 3 quadrato Z . 
Quod crat demonftrandum . 

Theorema X. 

STmilium triangulorum A BC&EFG, proportio , eft duplicati 
proporrionislacerum AB&EF,«quaJibus angulis oppofito- IHf 1 
rum . Euclidit prop.ig Ub.6. 

Conftruclio . Du$* finr tt&z C R 8c G P, qux perpendiculart- 
ricer occurranr reclis A B 8c E F , in pundis R 8c p . 

Demonftratio. Pcr hypothefim,criangulum A B C,eft flmile trian- 
gulo E F G : crgo angulus A s angulo E :crgo,perconflru&ionem & 
tbeor.S.partis i.ide^A CadEEzzRCad? G:kd,perbypotlHfm>A C 
ddEGss A B ad E F: ergo A B ^EF = RC ad P G:ergo,per afler- 
tieni ythcor. x.eap. i.etia A B in R C duota fecundc claflis adEEinP 
G du£u fecund* claflis == A B 2 ad E F 2: fcd A B in R C duoro fe- 
cunda? daflis = criangulo A B C ; item EF/nPG du&u fecundse 
clafljs ~ triangulo E F G : ergo rriangulum ABCd triangulum 
£FGsABsaa*EFa. atqui A B % ad E F 2 habct duplicatam ra- 
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tionem A B ad E F , vt patct e% terminis : jgtrur rriangulam A B C 
ad eriangulum EFG habec duplicatam rationem A B ad E F. Quod 
eratdemonftrandum . 



?0- Conltradio. Larera homologa fint A B &FG j itcm HC&GR 
* itemCD&HIj iccm DE&IK. 

Demonftratio . Per hypothefim angulus B sangulo G, 8c infu- 
petAB<MfFG = BC4</GH: ergo , per theor.y tertid partis Idct, 
triarjgulum B C A eft fimile trianguio G H F . Deinde quia trian- 
gulum BC Acft fimile rriangulo G H F , angulus BC A = angu!o> 
G HF : Sed etiam , per bypot befim ,angulus BCD = angulo G H 
ergo angulus BCp«BCA = angulo GHI-GHF; crgo an- 
gulus ACDc angulo F H I : fcd etiam.quia triangulum B C A,eft 
fimiletriangulo G H F , patct AC^FHsBC^GH^cDorf 
H I > vt conflat ex hypothcfi : crgo , per tbeor.%, tcrtia partis Idea % 
triangulum A C Deft fimile triangulo F H I . Rurfus quia eriangu- 
]um ACDefl fimilc criangulo FHI , angulus C D A =angulo 
H I F : fed etiam per bypothcfm , angulus CD£ = angulo H • K : 
ergo angulus CDE-CDAs angulo H l K — H I F : crgo an- 
gulus A DE = angulo FI K : fcd eeiam , qaia trungulum A C D 
eftfimiletrfanguloFHI, parct AD*JFIeCD4<<HI:£;DE ad 
I K : ergo , per tkeor.ypartis tertis Idc* , trianguium A D E eft fimi- 
le triangulo F I K • Hincper tbcor. i o. conftat triangulum BCA ad 
triangulum GHFsBCiarfGH*, irem triangulum A C D ad 
triangulum FHIsCDi^Hh&BCi^GH^, vtpatet ex 
bypothefi : item triangulum AD£^ triangulum FIKsDEs^ 
IKa£bBCi4<fGH», vt patet ex hypothefi * igitur rriangultim 
BAC f ACD f ADE4rftriangulumGHFtFHI f FlKrs 
BCafBC» fBCi^GMifGHi f G H » £h $ BCiad; 
GHisQ- B C 2 «<i G H i : quoniam tgitur triangulum B A C f 
ACDfADEss figurj X , item triangulum G H F f F H I fflK 
- figursc Z * manifefttim cft , figuram X ad figuram ZbBCs^ 
G H 2. Quod erat detnonftrandum ; 



o 
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Theorema XII. 

Quiangula parallelogrammi C A B , 8c G E F ; incer fc ratio- 
nem habent compoficam ex rationibus laterum contiguorum , 
ACadEG .ScABadEF. Eudidisprop.i3Jib6. Ft*. 28. 

ConftruoKo. Du&x fint re6}ae C R & <3 P » qua? perpendiculari tec 
occurranc reSis AB & E F , in punclis R & P . 

Demonftratio. Per aflertionem i.theor.i.cap.r. patcc , A B in R 
C duCtu primx cjaflis ijrfEFiwPG du<3u primas claflis ^ABadE 
F i« R C ad P G : fed quoniam per hypothefim angulus A =: angu- 
lo E etiam ( per conflruftionem , & tbcor.d. partis 3. Idc* ) patet R C 
adP G = ACtfdEF:ergoABi»RCdu<auprim« claffis **EF 
m P G du<2u primar claflis rs A B ad E F in A C ad E G : fed ctiam 
AB/uRC du6>u primx claflis — paralielogrammo C A B ; ttenu» 
E F in P G du&u primx claflis =3 parallelogrammo G £ F : ergo pa- 
rallelogrammum C A B arfparallelogrammum G E F =5 A B ad E F 
*» A C ad E G . Quod erat dcmonftrandum • 

Theorema XIII. 

SI quaruor numcri A , B , C ■ D , proportionales fuerinc , numc- 
rus X , genicus cx primo A , & quarto D ; arquatur numero Z , 
genico ex fecundo B & tcrtio C . Ec viciflim fi numerus X , gcnitus 
ex primo A & quarto D : «quctur numero 2 , genico cx fecundo B <k 
certio C : numeri A,B, C, D > erunt proportionales. Euclidis prop. 
\9Mb.7. 

Demonflratio . A in D du&u prirn* claflis =: numero X ; item B 
in ductu primx claflis = numero Z : ergo, pcr affcrtionem 4.tbeor. 1 . 
cap.x. numerus X =3 rramcro Z» fi A ad B =3 C ad D . Ec viciflim A 
ad B =3 C ad D , fi numcrus X =3 numcro Z.Quod crac demonftrandu. 

Theorema XIV. 

SI cres numeri A » B , C , proportionales fuerint > numerus X > ge- 
nitusab excremis A 8c C : xquatur numero Z , genieo 4 medio 
B ducto in fe . Et viciffim , fi numerus X , genitus ab excremis A & 
C r numero Z , genito a* medio B duclo in fe , numeri A , B , C , 
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crunt prbportionales . Euclidis prop. 20. lib. 7. 

Demonftratio . A /*« C dudu primar claflis =: numcro X; item B 
in B du<3u primsc claflis =: numero Z ; ergo » per affertionem 4. theor. 
14ap.lt numcrus X ss numero Z » fi A ad B == B ad C . Et viciffim A 
ad B a B *rf C,fi numerus X =: numcro Z.C^uod erac demonftradum. 

Theorema XV. 

SI numerus A , du&us in numerum C ,producat numcrum X;item 
numerus B , dudus in numerum D , producac numerum Z > nti a 
merus X ad numcrum Z , habebit racionetn compoficam ex rarioni- 
busAadB ScCadD. Euclidis prop. 5 Mb. 8 . 

Demonftracio. A in C dudu primar claflis =: numero X ; iteno 
B in D du£u prime. claflis =; numcro Z : crgo, per afftrtionem \.theou 
i.cap.i. numcrus X ad numcrum Z =: A ad B in C ad D . Quod erac 
demonftrandum . 

Theorema XVI. . 

SI numerus A dtnftus in fe , producit numerum X ; item numerus 
B , dudus in fe, producit numcrum Z ; numerus X ad numerum 
Z , habebic duplkatam rationem numeri A ad numerum B . Eudi- 
dis prop.i i.lib.S. 

Demonftratio . A m A duclu prima? daffis =3 numero X , item_j 
B in B dudu prima- claflis = numero Z : fed etiam A ad B =r A ad B; 
ergo , per affertionem ^.theor.i.cap.i. numerus X ad numerum Z =s A 
2^82. Quod erat demonftrandum . 

Theorema XVII. 

SI eamdem rationem habeant , numerus A ad numcrum B , item_j 
numcrus C ad numerum D , item numcrus E ad numcrum F : & 
numeri A , C , E multiplicati producaot numerum X: numeri vero 
B • D , F , multiplicati producunc numcrum Z ; numerus X , ad nu- 
racrom Z , habcbit rriplicacaro racioncm numcri A ad numerum B . 
Euclidit prop. 1 9.1/6.8. 

Demonftracio . per hyporhefim A in C in E =; numcro X, icem B 
in DimFzt numero Z : led , pcr affcrttonem v .theor.i. cap.i. ctiam A 

in 
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»n C in E ad B in D m F= A ad B m C «</ D /* E <*i F:«rgo numerus X 
ad numerum Z ~ A ad B in C adD in E adF : fed qttontam per fcypo 
ihcftm , A^B = CdrfD£!:E4rfF, eriam A ad B /a C ad D /a E 
<*/ F s A 4</ B in A ad B /a A ad B. crgo numerus X ad numerum Z 
= A ad B /a A <i</ B /a A a</ B : fed , per theor.ty.partis 4 ./Vfoe , A <*/ B 
/a A /rrf B /a A a</ B =3 A /a A in A 4</ B /a B in B =Tb A ; adB er- 
go numerus X numcrum Z =3 A 5 *d B 5 . Q^jod crac dcmon- 
ilrandum . 

Theorema XV III. 

PArallelepipcda X9c Z, habcntia bafes& altitudines acquales^unc 
inter fe arqualia . Endidis prop.Z9$o.& ji.lib.i 1 . 
Conltruflio. Parallelcpipedi X , bafis fitAK, altitudo R C ; pa- &&• 3 lt 
rallelepipcdi Z , bafis /ic E L , alcitudo P G • 

Demonfiratio . Pcr hypothefim A K = E L item R C ~ P G: er- 
go A K </</ L L =3 P G ad K C : erqo , per affcrtionem 4. f/;eor. 1 , oap.i. 
etia A K in R C ductu primx claffis =5 E L /n P G du&u primar daf- 
fis : atqui A K /a R C duClu primz claflis = parallelepipcdo X; item 
E Lin P G dudtaprimxclatfis =3 parallclepipedo Z: ergo parallelc- 
pipedum X 2 parallelepipcdo Z . Quod erac demonftrandum . 

Theorema XIX. 

PArallelepipeda X 8/ Z , aequalera alcitudincm habentia , func in- 
ter fe vc bafes . Euclidts prop. ? 1.//6. 1 1 . 
Conirructio . Para]le'epipedi X, bafis fic A K.alcicudo R C • paral : 
lelepipedi Z , bafis (icE L, altitudo P G. 

L>emonftracio . Pcr hypochefim > R C =s P G : ergo , pcr affer- 
tionem i.theor.i.cap.t. criam AK/rR Cdu<9u primae claflis adEL F/£. 3 1 
la P G du<3u primx daflis - A K ad t L : fed A K /a K C dufru pri- 
mas clafsis ca parallclepipedo X , icem E L /a P G ductu prim z claf- 
iis = parallckpipedo Z ■ ergo paralielepiprdum X ad parallciepipc. 
dum l =: A K ai E L . Quod crac demonttrandum • 
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Theorema XX. 



|t. ^lmitia parallelepipeda X & Z habent triplicatam rationcro late- 
^ rum homologorum . Estclidis prop. j j Ub. x 1. 

Conftrufiio . ParalJclcpipcdi X , bafis fit parallelogrammum S 
A K, altitudo fitRC. itcm parallclcpipcdi 2 , bafism paraUdo- 
grammum Q£ F , altitudo P G ; praeterea latera AC&EG, itcm 
ABcV E F , itcm AS & EQfint homologa . Dcnique re<a* I S & Y 
Qpcrpendiculariter occurrant reOis AB&EF, in punflis I & Y . 

Demonftratio . £x eo quodparallelcpipeda X & Z fint fimilia-* > 
pacet angulum SAB = angulo Q.E F , item angulum C A B = an- 
gulo G E F ; igitur , ptr conjiruQionem & theorema %.partis 3. idea A. 
S adE QsIStfJYQ^itemACtfdEGsRCtfdPGiatqui per 
hypothefim A BadE F = A S ad E Q £t RC*rfPG : crgo A Zad 
EF = IS«rfYQ£S,RC4rfPG: ergo A B *4 E F /» I S*fYQ/» 
RCadP G xs ABadEF in ABadEFin ABadEF «Q» ABj ad 
E F 3 : atqui >per tbeor. 17 .quarte partts ide.t , A B in I S in R C ad E 
F/»YQ/»PG = A£tf<f*EF/»IS**YQ/»RC** PG; crgo A 
B in I S /» R C ducm prim» claffis E F /» Y Qi» P G du&u pri- 
mse claffis =3 A B 3 adE F 3 : atqui A B /» I S 1» R C ductu prima 
claflissparaJIelepipedoX, item E F /» Y Q i» P G duftu primas 
claflis a parallelcpipedoZ : ergo parallclepipedumX ad parallelepi* 
pedum Z =3 A B 3 ad E F 3 . Q?od cratdcmonftrandum. 



Theorema XXI. 

PArallelepipedazqualia X& Z , rcciprocant bafes& alriwdines; 
cV patallclepipcda X & Z , qu* rcciprocaut bafes cV altitudines, 
funtxqualia. £uclidis prop.3 4- «M*« . ^ a 

Conttruaio . Parallekpipedi X , bafis fit AK, altitudo R C; itcm 
patailelcpipcdi Z , bafis fit E L , altitudo P G . 

Dcmonftratio. AK/»RCduau prtma? daffis =3 parallelcpipe- 
do X , item E L /» P G dufcu primai claffis a paralUlepipcdo Z* cs- 
go, per ajftrtionem +tkeor.i.cap.i. parallclepipedum X = parallcle- 
pipcdoZ,fiAK^EL=:PG4(<RC,&viciffim AK*/EL = P 
GadRC, fiparaUciepipedumXsaparallelepipedo Z; Quod crat 
demonftrandum. 

Thet> 
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Theorema XXII. 

PArallclepipedum X > raftum cx cribus reftis proportionalibus , 
xquarur parallelepipedo Z , fa&o 4 media, & arquiangulo prio- ^i^* 
n. Euclidis prop.i6.lib.n. 

ConftruSio AS<k/AB = AB<idAC, item reft* G£. EF» <5c 
E Q i fingul* fint acqualcs redtx A B; przcerea parallelepipedi X,ba- 
fis Mc parallelogrammum S A B , altitudo R C : itcm parallelepipe- 
di Z » bafisfic parallelogrammum Q E F , alcitudo P G : itcm angu- 
lus C A B = angulo GEF,& angulus S A B = anguto Q E F : de- 
nique rcftx I S & Y Q , perpendicularicer occurrant rc«ftis 
F,in pundisI&Y. 

Demonitratio. Pcr hypothefim angulus S A B = angulo Q E F : 
crgo , per tbeor.t.terti* partis id/ex , AS<u/EQ = IS<xdYQ; ergo 
A B ad E F in.l S <u/ Y Q = A B <af E F /» A S <id E Q : fcd , pcr tbeor. 
i.cap. i. AB/ziISdu&u primx claflis ad E F in Y Q duftu primac 
claflis = A B ad E F m I S ad Y Q : ergo A B in I S du<3u prim* claf- 
fis <xd E F in Y Q dufiu primx claflis = A B ad E F in A Sad E Q: 
atqui A B in I S dudu primae ciaflis = A K j itcm E F in Y Q du&u 
primsc claflis = E L : ergo A K ad E L = A B ad E F in A S ad E Q:fed 
per hypotbefim ABsEQ: ergo A K E L= A B <trf E Fw A S 
rtd A B : Ted , pf r tbeorcma i j.qkarU partis idts , A B ad EF in A$ ad 
A B = A B /■ A S<arf A B i» E F £h A S ad E F ( vt patct cx ailcrc. j. 
thcor. i. cap. i. ) crgo AKad E L = A S ad E F : ergo AKwRC 
duciu pnmae claflis <*</ E L /» P G du&u primar clallis = AS/nKC 
du&u pnmx claflis ad E F in P G du&u primx claflis : fed A K <// K 
C duc*tu primae claflis b parallciepipedo X > item E L in P G du$u 
primz claflis = paraIIeIepipedoZ: ergo parallclcpipedum X 44 pa- 
rallelepipedum Z = A S m H C duclu primar clalris ad £ F/n P G du. 
fiu prim* claflis : fed , prr theorema i.cap.i. eciam A S in R C dudu 
primae claflis adEEinPG duclu primx claflis = AS<afEF/»RC 
ad P G : ergo parallelepipcdum X <s</ parallepipedum ZsAS^EF 
inRCdPG: (ed ( quoniam pcr hypochefim angulus CAB = 
angulo G E F , per theor.lpartis $.idex )RC<jdPG=AC<«iED: 
ergo parallelepipedum X ad parallelepipcdum Z = A S ad E F in A 
C <»<* E G : acqui , per bypotheftm A B = E F£b EG: ergo parallcle- 
pipedum X ad parallelepipcdum Z = A S ad A B tn A C ad A B : ac- 
qui , per tbeorema 17. qnartx partis idet, eciam A S ad A B in A C ad A 
B=;AS/»AC<*iAB/»AB: crgo porallclcpipedum X ad parallc- 
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lepipedum Z = AS;«A Cad \BinAB: fed quoniam per hypo- 
thcfim ASadAB—ABadAC per ajjer^.thcor.i. cap.i. A S in A C 
= A B in A B : ergo parallclcpipcdum X =s paralleiepipedo Z.Quod 
cra: dcmonftrandum . 



Theorema XX III. 



PAralMepipeda fimilia , fimilitcrque a lineis proporrionalibus dc- 
fcripta , & ipfa funt proportionalia - Euciidis prop.u- i 1« 
Conftruclio . Parallelepipeda fimilia fint A , B » Ci acque illorum 
paralleiepipedorum latera homologa fincD , E , F . 

Demonftratio . Parallelcpipedorum Similium A , B , C , latcrau» 
homoioga • funt D , E » F •* ergo , pertheor.i 5. paralielepipedum A 
ad parallelcpipedum B = D ? atlE ? , item parcllaiepipedum had 
paraiielepipedum C = E 3 ad F j : fed ( quoniam pcr hypothefim D 
ad E =; E ad F ) ctiam D?4</E3=Ej4</F$: ergo parallelcpipe- 
Jnm A ad paralleiepipedum B =s paralielcpipedo Barf paraliclepipe- 
dum C . Quo4erac deraonftrandurn . 



Theorema XXIV. 



Sl fuerint duo prifmata triangularia X & Z , arqualis altitudinis : 
quorum vnum X habeat bafim paralielograinmam, duplam ba- 
fcosaiterius, quz fic crianguia ; prifmacaerunc arqualia. Eucliajs 
prop.40.lib.11. 

• 3 J« Conftruclio . Prifmatis X , bafis fit paraileiogrammum A B K,al- 
titudo fit K C : item prifmatis Z , bafis fit crianguium E F L , alcitu- 
doficPG. 

Demonftracio. Pertbeor.i.cap.u A B K in R Cduclu fccundarcfaf- 
fis4<zEFL;»PGduflu prinix claflis = A B K in R C in6 ad E F 
L in P G in $ : fed ( quoniam per hypochcfim RCkPG) etiam A 
B K ;« R C tn 6 ad E F L in P G in 3 = A B K in 6 ad E F Qin ? : er- 
go A £ K /» R C dufiu fccundje clafliS4</ E F L iu P GduSu primx 
clailis ~ A BK w 6 ad E F L tn .? , fed ( quoniam per hyochefim A 
BKrfdEFL=:3(j<f6) criam , per ajfcrt.+ theorematix 1 xap.i. ABK 
in o = E F L in s : ergo ABK/bRC dudu fecundat claflis =3 E F L 
;» PG dudu primac claflis : atqui A B K in R C dudu fecundx claf- 
fls ss prilmati X , item E F L in P G duclu primae claflis =: prifmaci 
2 ; ergo prifma X = prifmaci Z . Quod erac dcmooicrandum . . 

ThtfjK 
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Theorema XXV. 

Irculorum X & Z proportio efl duplicaca proportionis diame- 
crorum . Eucliditt>rop,z.ltb.u. 



Conftrudio. CirculiX, radius fic AB , circumfercncia B C D : ??; 
item circuli Z radius fit E F citcumferentia F G H . 

Dcmonftracio.Per i.axiom3 hypocheticum cap.i? partis z.ldcr, 
A BflrfEFsBCD/if/FGH: ergo i per affcrtionem $ .tbcor. i .cap.i. 
etiam ABmBCD du&u (ecundar claflis <irf£F/«FGH du<3u fe- 
cundae claflis = AB: adEE » : (edABzadEFzTzzABiadi 
E F 2: ergo A B in B C D du<3u fecundr clartis ad E F in F G H du- 
£u fecundac claflis siABi^iCFi; (ed A B in B C D dutfu 
lecundst claflis =s circulo X, icem EFwFGH duftu fecunda: clailis 
= circulo Z : ergo circulus X ad circulum Z = i ABi^zEF:. 
Quoderac demonftrandum. 

Theorema XXVI. 

PYrair.ides X &' Z , arque altar , eam inter fe proportionem habenr, p 
quam bales . Euilidis prop^. & 6. Itb.U. & 
Conftruaio . Pyran.iuis X , bafis fic A K , altitudo R C: itcrru 
pyramiMis Z , bafis fit F. L , altitudo P G . 

Demonftratio . Per hypothcfim R C =s P G*. ergo , per affcrtio- 
nem i. tbeor. i. cap. i.etia AK in R Cdudhi tertiar claifis ad E L tn P G 
dudu tertiar clailis =: A K ad E L : fed A K in R C dufiu tcrriar c!ai- 
fis r= pyramidi X , itcm EL/nPG duftu tcrtiar cUffis =3 pyramidi 
Z s ergo pyramis X ad pyramidem Z = A K ad E L . Quod erac de- 
monftrandum * 

Theorema XXVII. 

OMnis pyramis X » tcrtia pars cft* prifmacis Z , habentis aequa- 
lcm bafim, & alcicudinem . Euclidis prop.j.hb.n. 
Conftrudio. PyramidisX ,bafis fic A K , a!cicudo R C: iterru, F#V, * 2 . 
prifmacisZ, bafis E F L , alcicudo P G. & 24* 

Demonliratio . per hypothefim A K =: E F L , item RCnPG: 
txgOtpcr affertionem zJcmmatiS ^.t.AKtnRC duclu rercix claffis 

ad 
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ad E F L iu V G du-5u primse claflis = » a4 6 : fed A K in R C duclu 
tertiae claflls =; pyramidi X , itcm EFL/nPG du<5u primac claflis 
= prifmati Z : crgo pyramis X ad prifma Z = 2 *rf 6 . Quod erac 
dcmonftrandum • 



S' 



TheoremaXXyVHI. 

Imiliuna pyramidum X & Z , proporrio , eft triplicata proportio- 
J nis quam habcnt latera homologa . Euclidis prop.ZjiS. 1 2. 
34. Conftru<ftio. Pyramis X habeat bafim A K, alricudinem RC: 
item pyramis Z habeat bafim E L altitudinem P G denique laccr&j 
homologa fint A C & E G , icem AB&EF. 

Demonftratio . Ex eo quod pyramides X & Z fint fimiles , atque 
illarum pyramidum lacera homologa fint A C eV E G , patet angu- 
lum C A R = angulo G E P : ergo, prr €onflrnclionem & theor. 8. 
partis 3'idex ,A C adE G =z K C ad P G ' fed,per bypothefim > A B ad 
EFsACiidEG: ergo AB^EFsR Cad PG : fed quoniam-» 
per hypochcfim fuperficies A K eft fimilis fuperficici E L , per theor. 
il.AK<irfEL = ABi<j</EF2: ergo AK ad E LzxR C i adPG 

2 ; ergo , per affert. 6. theor. I cap. 1 . eciam AK/'«RC diuSu tertiae 
claflis ad E L in P G duSu tcrciar claflis =RC.?«rfPGj£!;AB 

3 ad E F 3 : atqui AKmRC dufiu terciar claflis =3 pyramidi X , 
icem E Lin P G duftu certiar claflis a pyramidiZ : ergo pyramis X 
<ic/ pyramidem Z = A B 3 ad E F 3 . Qpod erac demonftrandum. 

Theorema XIX. 

/T Quales pyramides X & Z , reciprocant bafes & alcirudines ; 
ITL pyramidcs X cV Z , quar reciprocanc bafcs & alcicudines , /unt 
arquales . Euclidis prop. 9* hb.i 

Conftruclio . Pyramis X , habeac bafim A K : alcicudinem R C : 
icem pyramis Z , habeac bafim E L , alcicudinem P G. 
3 Demonftracio . AK/»RC dufiu cerriar claflis = pyramidi X , 
irem ELin P Gdudu ccrciar claftis = pyramidi Z i ergo , per affer- 
tionem ^.tbeor. 1 .cap. \ . py ramis X = pyramidi Z, fiAKtfrfEL = P 
G adK C j & vicnTm A K ad E L = 1 J G ad R C, fi pyramisXa 
pyramidi Z . Quod erat demonftrandum . 



Theo- 
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■ Theorema XXX 

OMnis conus X tercia pars cft cylindri Z , habentis acqualem ba- 
fim , & altitudinetn • Euclidis prop. 1 oMb. 1 2. 
Conftruclio . Coni X , bafis fit A K , altitudo R C : cylindri Z , F/>. ? 5 • 
bafis fit E L altirudo P G . r> ? 6 

Demonftratio. Per hypothefim A K =5 E L : icem RCsp G:er- * 
go , per afftrtionem i.thsor.ixap.i.K K 1« R C duclu tertiar claflis 
E L in P G.du&u prirn* claffis =3 2 «I d : fed A K/n R C duclu ter- 
ti£ clafiis =: cono X : icem E L /*» P G du&u primae claflis =3 cylin- 
dro Z : ergo conus X ad cyliadrum Z =3 * 6 . Quod crat dcmon- 
ftrandum . 

■ • 

Theorema XXXI. 

COnorumX& Za-quealcoruui , proportio eademeft, quac ba- 
fium . Idem accidtt in cylindris X & Z , asque altis . Euchdis 
frop.iiMb.il. 

Conftrudio. Coni acquecylfndri X, bafisfit A K , altifudoR jF'£-35« 
C . Coni & cylindri Z , bafis fit E L , altitudo P G . & 36. 

Dcmonftratio. Pcr hypothcfim R C a P G; ergo,per affcrtioncm z. 
ibeor. U cap. 1 . etiam AKmRC dudu alicuius claflSs adELinPG 
ductu eiufdem clafTjs =3 A K ad E L ; fcd A K in R C ducfta terti* vel 
primx claflis =; conovel cylindro X : itcm E L in P G dudtu tcrtia? 
vel prima? claflis =: cono vcJ cylindro Z: ergo couus vcl cylinder X ai 
coaum j yel cylindrum Z=;AK^£L Quod erar demonftrandum. 

Theorema XXXII. 

* • 

Slmilium conoram X & Z , proporcio eft triplicata proportionis 
diametrorum , quac func in bafibus. idem accidit cylindris fimi* 
libus X & Z . EuclsdispnpnMb.il. ' - 

Conftrufiio . Coni & cylindri X , bafis fit circulus A B K , altitu- p^. 3 r t 
do fit R C , bafcos diamctcr fit re£a A K ; fimiliter coni & cylindri 
Z , bafis fit cfrculus E F l , alticudo fitPG , bafcos diameter fu rc- * * 
ftaEL. 

Demonftratio . Quoniam conus ?el cylinder X , eft fimilis cono 
SCl cyUc^ c* fiu^^ CxoofitiQne^ patcc reflam 



Digitized by Google 



146 Ideac Logiftieatv 

AKad rcftam E L =: R C ad P G : Icd per tbeor.'l$. circulus A B K 
ad circulum EFL=:AK24rf*EL*: ergo circulus A B K ad circu- 
lum EFL=RC2<i</PGi: ergo,per affertionem 6. tbcor. i.cap. U 
circulus ABK/nRC quouis duclu ad circulum E F L in P G eo> 
dem dudu = R C ? ad P G ? t£Sj A K * EZ.fi atqui circulus 
ABKinRC dudtu tertix vel prtme. claflis =3 cono vel cylindro X - 
item circulus E F L in P G duftu tertic vel primac claflGs ss coao vel 
cylindro Z :ergo conus vel cylinder X ai coaum vel cylmdrum Z =3 
A K 3 ad £ L j . Quod erat demonftrandum . 

Theorema XXXIII. 



CYlindri X & Z 1 habentes bafes acquales » tnter it func vc alcicu- 
dines. Idem accidit conis X& Z. Euclidisprop.14Mb.12. 
Conftruaio. cylindri & cont X,ba(isfic A K, altitudo R Qfimili- 
jp;„ , * ter cylindri & coni Z» bafis fit E L , altitudo P G. 
/r 26 * Dononftratio . Per hypothefim AKsEL: ergo , per ajjertionem 
0 * }• tbeor. 1 . cap. 1. etiam A K in R C du&u alicuius claflis ad E L ia 
P G dudu eiufdem claflis sAK arfEL: atqui AKwRC du£u 
primas vel cerciac claflis =5 cylindro vel cono X: icem E L in PG du- 
du primae vel terciar claflis = cylindro ve! cono Z > ergo cylinder vel 
conus X ad cylindrum vd conum ZsAK^EL. Quod crac de~ 
menftrandum . 



M 



Theoren» XXXIV. 

fc . — " 

I 

1 Quales cylindri X eV Z, reciprocant bafes & alti cudines; 8c fi re~ 
- _i ciprocanc bafes & alcitudines» funt cquales . Idem accidic co- 
nis X & Z Euclidis prop. I 5. lib.i U 
Conftruaio. Cylindri & coni X • bafis fic A K, alticudo R Cj fimi- 
3 $• Kter cylindri & coni Z, bafis fitEL» alcicndo P G. 
& $6, Demonftratio . A K in R C du6>u primat vel terciae claflis =3 cy* 
lindro vel cono X: icem E L in P G du&u primae vel cercise claflis =3 
cyltndro vel corio Z: ergo , per aJJert.A*tbeor.\.eap.\. cylinder vel co- 
■us X sa cylindro vet cono Z,fiAK4rfEL=3P<S*dRC;& wcif- 
fimAK ad ELaPG^RC, fi cylinder vcl COQUS X » cylindra 
vel coqo Z . Quod crat dcmonftraadum , 
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Theorema XXXV. 

SPhcrarum X Bt Z proportio eft criplicata propoitionis radiorom; 
Euclidit prop. 18. Ub. 1 2- 
Conftruftio : Spharr* X » radius fic B K , quadrans circuli radio 
B K defcripci fic A B K , circnmrerenria circuli radio B K defcripri fic 
K R C. fimiliccr fph zrx Z, raditis fic F L , quadrans circuli radio F L F /f. $ 7. 
defcrlpci fic E F L , circumfcrcncia circult radio F L deicripci fic 

Deraonftracio. Per primum axiomahypothecicum capltis ij.pajr- 
tis 2.idex, KRC^LPGs B K ad F L: fed, prr theorema 25.A B K 
adhVL = B K 2 atf* F L 2: ergo A B K«d E F L =: K R C»4<ILPG 
2: ergo, per ajjcrt.6. thcor.\.cap,i.ti\zm A B K i» K R C duclu quin- 
co ad EFL r» LPG duSu 5. = K R C 3 ad LPG jj2jBKj «4 
F L ?: Sed A B K in K R C duftu quinco =3 dimidi* fph*r* X , icem 
EFLmLPG du&u quinco zz dimidue fpser*Z:ergo diniidia fpha> 
ra X ad dimidiam (phzram ZrrBKj^FL^: ergo eciam coca fpx- 
ra X ad cotam fphatram Z =s B K 3 ad F L j. Quod crac demonftran- 
dum i 

Antequam ab Euclidis theorcmatibus baUenus propofttis , pergam ad 
tbeorcmata Archimedis : propono tria tbecremata defumpta ex fubfequenf 
te parte idc* logi/lies , qu* non parum -videbantur conducere , ad magis 
expeditam demonfirationem aliquorum theorematum proponcndorum ex 
fcledis Archtmedis theorcmatibus propofais a P. Taquet. 

1 

Theorema XXXVI. 

* m - 

Clrculus X, ad qoadrarum fafium fupra radium circuli X>habec 
camdcm proponionem quam dimidia circumfcrencia habcc 
ad radium . 

Conftruclio • Circuli X, radius fit A B , circumrerenrta fic B C D. r;- . . 

Demonftratio . Per thcor. 2. cap. 1 . A B in B C D dufiu primo ad * * ' 
AB/nBCD duclu quarco =s 2 ad 1: fed , per rfceor. 1« r«p. t. eciam 2 
ABwBCD dudu quarto <zrf A B i» fi C D duclu quarro ~ ladn 
ergo , per ffceor. 2. pirfi* MMrt « «fr« » a A B i» B C D du^u quarto 
=5 A B in B C D ducra primo : fed , per tbeor. 1. c*p. 1. etiam A B i» 
B C D dufiu primo «<f A B in A B dudu primo ss B C D ad A B: er^ 
go, 2 ABinBCD dudtu quarco ad ABinAB duclu primo =1. 

T 2 BCD 
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BCDorfAB: ergo AB/»BCD du<Su quarCO arf A B >« A B du&u 
primo a dimidio B C D «rf A B ? led A B /» B C D dufiu quarco =3 
circulo X 1 icem AB/nAB dufiu primo s quadraco fafio /upra ra- 
dium circuli X: ergo circulus X ad quadratum fa&um fupra radium 
eirculi X = dimidio BCD^AB. Quod erac demonftrandum . 

Theorema XXXVII. 

• • . - 

« • 

POfico quod circuli arcus D K non fic maior quarta parre circum- 
ferenuc circuli , quodque eius iinus fit arqualis linex K E.-pro* 
dudumexDKinKRCduauquinco «qudbicur produdoexKE 
Ftf *8 i*K RC du&u primo . 
* * 0 ' Demonftracio. Per lcmmacanitis primi, DKi» KRC dufiu 
primo^DKwKRCduauquinco=3DKAfKE: fcdeciam, per 
tbeor. i.cap. X. D K i« K R C du<3u primo adK E m K R C dudu 
primo DKdiKE: crgo D K in K R C du&u primo */ D K in K R Q 
du£u quinto = D K in K RC du<3u primo adKEinJCRC du<Su pri- 
mo : ergo , per theor. z. partis 4. ide* , D K in K R C du&u quinto =3 
K E /» K R C dufiu primo • Quod crac dcmonftrandum . 

Theorema XXXVIII. 

POfico quod ABKfit quadrans circuli > cuius radius fit zqualis 
lioec A B,toca verd circuferencia circuli fit acqualis linec; K R O 
37* produQum ocABK/bAB du£u primo, ad produdum ex A B K in 
K R C dufiu quinto , habebic rationem quam 3 habec ad 8. 

Demonftratio . Pcr aflert, %. chcor. 1. cap. i.ABK/nAB duflu 
primotfdABKiiiKRCduau primo sABa/KRC £!; jABz 
«rfHAB K,vtpatetex kypotbefi & theor.^6.ntqui t pet theor.rcap.\. 
A BK/bKRC du£u primo (tiABKiffKRC duflu quinto =5 6 
ABK<ul2ABi£s24 A B K ad 8 A B 2 : ergo, ex atquo, ABK/n 
A B duftu primo ad A B K in K R C dudu quinco s 3 A B a d</ S 
A B 2 :2* 3 ai 8. Quod erac dcmonftrandum. 

Theorema XXXIX. 

Gtrculus X, eft arqualis trianguio 2 cuius bads arquatur rirctim> 
fercnci* circuU X, & alcicudo acquacur radio circuli XAnbmc- 
&}}. disprop.i* 

Conr. 
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Conttrudio . Circuli X » radius fit A B , circumferentia B C D • 
irem crianguli Z , bafis fit E F , altitudo P G . 

Demonftratio . £x hypothefi patet AB*dfiFs:P@ tfrfBCD? 
ergo 1 per affertionem 4- tbeor. i. cap. i.ABwBCD du&u fecundc 
claflis =f f wiPG dudu fccfidas clailis: atqui A B m B C D du&u 
fecund* claflls = circulo X > item EFiaPG duSu fccundac clafiis 
=: triangulo Z : ergo circulus X =? criangulo Z . Quod cra{demott', 
ftrandum . 

• * 

Theorema XL: 

ClrculusX, cuius radias A B , eftmedius proportioiialis intef -- - , 
re&i cylindri z latus E G , & bafcos diamctrum E L: cqualis *J5" * & 
eit fuperficiei cylindncat . drchimedisprop.il. > & 3ft 

Conftru&io.Circuferencia crcuji X.radio A B defcripti,fit B C Db 
item circumfcrcntia circuli diametro E L defcripci fit E F L . > 
Demonftracio. Pcr primumaxioma hypotheticum capitis ij.par- 
tis fecundar idcar , patec E I. ad A B = E F L ad dimidium B C D; fedi 
per hypothefim , E L ad A B =: A B ad E G: crgo ABtfrfEGsEFl. 
ad dimidium B C D; ergo , per ajfertionem 4. Theor I. eap. I. A B i* 
dimidium BCD du&u primo =3 E F L in E G duSu primo;fed quo-' 
niam , per 4. axhma hypothcticum cap. 1 i.partii fecund* idc£ , A B m 
B C D du£u primo <z<* ABmBCD ductu quarco =; zad 1 , patct 
A B i» dimidiroi C B D dudu primos AB/nBCD dufiu quarto ; 
crgo ABmBCD duclu quarco == E F L //1 E G duclu primo : fect 
A B in B C D dudu quarro s circulo X; item E F L /» E G du&u 
primo =3 cylindricae lupernciei Z : ergo circulus X s cylindric* fu^ 
perficiei Z. Quod erat demonftrandum ♦ 

TheoremaXLI. *•' '» 

■ - 

.1 * . 

CYlindri recli X fuperficics eft ad bafim , vt latus A C , ad quar- 
taro partem diamerri bafeos. Archmedis prop. 12- F/£. 3 

Conftructio Bafeos diameter fit A K , tota baieos circumferentia 
fitABK. , . 

Demonftratio . Pec aflertionem 3. theor. 1; car>. 1. A B K w A C 
duclu primo ad A B K in dimidium A K ductu primo s A C*4 di- 
cnidium t\ K : fed A B K in dimidium A K =5 dimidio AK in A BK; 
ergo A B K in A C daSu ptirao 4ddimidiu A K in A B K duflu pri. 

mo 
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ir.o = A C ad dimidium A K : atqui , per + axioma hypotbeticum eap. 
I ?. partis fecunda idea, ctiamdimidiucn A K in A B K duflu primo 
addtroidiura A K fo A B tfduclu quartosdimidto KKad quarta 
partcm A K : ergb , per tbeor. >. partis quarta idea , et aquo $ABK in 
A C duflu primo ad dimidtum A K in A B K dudu quarto ss A C 
ad quartam partcm A K ; fcd A B K in A C duSu primo = fuperfi- 
ciei cylindrircai X, item dimidiumAtf i» A B A" ductu quarto 
ss ba(. cylindri X: crgo fupcrficics cylindri X 44 bafim cylindri Xzz 
ACad quartam partem A K . Quod cratdcmonftrandum . 

Theorema XLIL 

Clrculus X , cuius radius A B , eft medius proportionalis inter 
coni rc<3i Z , latus E G , 9c bafis radium , aqualis cft fuperfi- 
, ... ciei corAcx. Archimedisprop. 1$. 

C6ftruaio.CircuIi X circufercnria fit B CD;ite radius bafeos co..i re- 
& & 6i Z fit dimidiu £ L,atque ciufdc bafcos tota circuferentia fit E F L. 

Demonflratio . Perprimura aiioma hypotheticum cap.ij - parcis 
fecund*ide*,dimidtumEL4<f AB = EFL4«*BCD: fcd, perby 
pothcfm, dimidium ELadkBssABadE G : crgo ABtfiEGs 
E F L ad B C D : ergo , per ajfert. 4. tbeor. 1 . cap. 1 . etiam A B m 
B C D dudu fecund* claflis = E F L in E G dudu fecund* claffis : 
fed A B in B C D duflu fecund* clail s = circulo X , item E FLhi 
EGduftu fecund* clatfis =s fuperficici coni re£i Z : ergo circulus X 
s fupcrficiei coni recli Z . Quod crat dcmonftrandum . 

* 

Theorema XLIII. 

COni reSi X fuperficies ,eftadbafim, vtciufdem conilatus A C 
ad bafeos radium . ArckmtdU prop. 14. 
Fig. 16. Couitruaio. Bafeos radius, fit dimidium AK ; tota bafeos circum- 
fereotiafit AB JT. 

, Demooftratio . Per aflertionem 2 theor. !• cap. 1. A C in A B K 

dufiu fccond* dalfis 4<Mimidium AKinA BK dudu fecund* claf- 
fis b A C ad dimidium A K : fed A C in A B K dudu fccund* claf- 
fis =3 A B K in A C dufhtfccund* clafiis : ergo A B K in A CduSu 
fecund* claffis ad diroidinm A Kin e\BK duflu fecund* claffis « 
A C ad dimidium A Ki\ fed A B K in A C dufiu fecund* claflis sa 
fupcrficiei coni rctfi X » ' itcm dimidium A KinABK dudu fccun- 

d* 
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dx clafli s sa bafi coni rc&i refti X t crgo fuperficies coni refii X ad 
bafim coni recriX = A Cad dimidium A tf.Quod crac demooitran* 
dum. 

* 

Theorema X L I V. 

CViufcumquc fphxrx X , fuperficies , quadrupla eft maximi cir- 
culi eiufdem fphxrx . Arcbmedis prop % 24. 
Conftruftio. Sphxrx Xradius CivBK, circumfcrcntia maximi 
circuli fic K R C > & arcus A K fic quarca pars circumferentix ma- Ftg* 3 7- 
ximi circuli. 

Demonftratio • Per cheorema 17. , A K in K R C duftu quartx 
claflis = B K in K R C dudu primx claffis: fed , per 2 tbeorema cap. 
i.cciam BA" in K R C dudu primx claflis ad B in JT RC duftu fe- 
cudx claflis ss 2 ai i:ergo,per theor.i.partis quaru idc&,h KinK R C 
duclu quarcae clailis ad B K in K R C dudu fccundx claflis ss 2 ad 
1 : atqui A K in K R C duflu quarrx claflis = dimidix fupcrficici 
Iphxrx X, icem BKinKKC duclu fecundx claflis s circulo maxi- 
mo fph^rx X;crgo dimidia fuperficies Iphfrx Xddcirculum maximu 
fphtrx X -=r 2 ad 1 : ergo toca fuperficies fpxrx X arf circuJum ma- 
ximum fphxrx X =s 4 *i i.Quod erac dcmonftrandum . 

Theorema X L V - 

CYIindri reeli fphxrx circumfcriptifuperficies xqualis efi fuper 
ficiei fphxrx . 

Et fi cyliudrus ac fphxra fecencur planis *H ftxem re&is,erunt fin- 
gula fuperficici cylmdncx fegroenta iegmentis fingulis fuperficiel 
iphxricx xqualia . Arcbimedis prop. 16. 

Nota bic Archmedis prop. 25. negletlam non cffc »fed translatam,pro* 3& 
fowtnr enim thcorematc 47. 

Condru&io . Sphxra habcat diametrum C K , cylindrus reftus 
Ipxrx cfrcum/criptus fit I H , cius axis fic Q A * planum ad axenu» 
pcrpendiculare fccans Iphxram & cylindum ficFLGDE, ccntrum 
fphxrxB- 

Demonftratur prima pars . Ex hypothefide conftrudione fatis pa- 
ICt K H b finui arcus ADK. ergo pcr theor. j 7: A DKm KKC du- 
4ti qainco =:KHm KKC duclu primo & KRCinKH duclu 
Ptimo : fcd KDK in KKC doau qainco a fopcrficiei dimi: 

di* 
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dise fjtfrar* f item K R C in K H dufiu primo =3 fuperficici dimidJ/ 
cyltadri : ergo foperficies dimidia; iphzrar = fuper/iciei dimidij cy- 
Jindri: crgo fuperficies torius fpharra: =5 fnpcrficici totius cylindri . 
Quod in prima parte afferebatur ; 

Demonftracur fecunda pars. Quoniam ex hypothefi &conftru- 
ftione patet refiam K E = finui arcus D K , pertheorema $7. D Kin 
KKC duclu quinco zzKEinKRC du£u primo , & etiam A K in 
K RC duciu quinto == KHin KKC dudu primo: ergo KA in 
KKC du&u quinto — K E /» A'RC du£u quinto = KH in 
KRC du6u primo — -KE inKKC dufiu primoA KKCin 
JC H duclu primo — K R C in K E du&u primo: atqui K A in K RC 
du&u quinto — K E in K R C dudu quinto 8 fupcrficiei fpharrica: 
portionis L A D,ite KRC/nKH dudu primo — K R C in K E du . 
fiu primo =3 fuperficiei cylindrici fegmenti F H : ergo fuperficies 
Ipharrica portionis LAD =3 fuperficiei cylindrici fcgmenti FH 
Quod crat dcmonft randum . 

Corollarium. 

Hlnc patet circulum radio Q A defcriptum = fuperncicifphacra; 
C K s£± fuperficiei cyiindricc I H. Erenim circulus radio B A 
ad circulu radio Q A as l ad 4» vt patet ex theoni 5. fed per theor. 
41 circulus radioA B.ad fupcrficiem fpherar C Ks t adf: ergo cir- 
culusradio Q^A - fuperficiei fpharrar C K £S? fupcrficici cylindric* 
IH» vc patct cx propofico cheorcmace . 

, r . Theorema XLVL 

O Egmenta fupcrficiei fparrica: , parailelis circulis diuUp cam inter 
O fc proporcionem habcnt quam fegmcnca diamecr i ad parailelos 
circulos refia*. Arcbimedis prop ■ 27, 

Conftru&io. Sphcrar circumfcriptusfit cylinder , fintquc cattera vt 
In conftru&ione praccedentis cheorematis . 

DemonftratioEx hypothefi & conftrufiione patet fegmentorfi fu- 
perficici cyiindri bafes fingulas cfTe inter f e arquales , & altitudines 
«quari fegmentis diamctri : acquc iiia fegmenta produci cx bafi in al- 
titudinem dudu primo; igitur pcr affert. 2. theoc. 1. cap. 1. fegmenca 
fupcrficiei cylindri babcnt eam proporcionem , quam habent fegmcn- 
W Aaj0c|ri i (cd pcr #cor, 45* fcgn^coca fupcrficici fpha** «quancur 

».*♦ fcg: 
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aiencis fuperficici cylindricx : ergo fegmenra fupcrficiei fphxrx, ha- 
benc eam proporcionem , quam habenc fegmenca diamecri . Quod 
erac demonftrandum . 

Notahoc theorema tantumcjfc corolUrium prdccdcntis>vt fatis patei 
ex demwjbatione allata . 



Theoreraa XLVI I. 

CViufcumque fphzricx porcionis L A D fuperficies , xqualis eft 
circulo, cuius radius eft re<3a A D a vercice porcionis du&a ad 
circumferentiam circuli, qui eft porrionisbafis. Archimedis prop. 15. 

Conftru&io. Sphxrx diameter CK, fic paralleia porcionis bafi 
L D , ad quam perpendicularis fit alrera fpxrx diamctcr A Q , quae 
fic axis cylindri I H, fphxrx circumfcripri : prxcerea pofica reliqua r- r 
conftruaione thcoremacis 45 du<Sa fit refia QD. * 

Demonftracio . Quoniam angulus QD A infiftit arcui A CQ,qui 
eft dimidia circuli circumferentia , per theor.6.partis tcrtU ided angu- 
lus Q D A redus eft : crgo , per theor. 10. partis tertid idcd ,QAad 
A D =: A D ad GA; igicur , per thcor. 15. circulus cuius radius 
QAad circulum cuius radius AD= QAcrfGA; fed eciam fuper- 
ficies cylindrica I Had fuperficicm cylindricam FH = QA<nfG A: 
ergo circuJus cuius radius QAad circulum cuius radius A D = f u. 
pcrficiei cylindricx I H ad fuperficicm cylindricam F H: acqui per 
corollarium theoremacis45. circuluscuius radius QA =3 fuperficici 
cylindricx I H : ergo fuperficies cylindrica I H ad circulum cuius 
radius A D =3 fuperficiei cylindricx IHad fuperficiem cylindricam 
F H : crgo circulus cuius radius AD = fupcrficiei cylindricx F H ; 
fed, pcr the0r.tf.cu2m fuperficies cvlindrica FH;s fuperflciei fphx- 
ricx portionis L A D : crgo fuperhcies fphcricx porcionis L A D =a 
circulo cuius radius A D. Quod erac demoftrandum • 

Theorema X L V 1 1 1. 

OMnis fphera X , xqualis eft cono Z , cuius alcicudo P G , cqua- 
lis eft radio fphxrx X , bafis vero £ L , xqualis eft fuperficiei 
fphxrx X. Archimedis prop. »3. 

Conft rudtio . Quadrans maximi circuli fphxrx X , fic A B K , tlc FJjgm J6\ 
K R C fit circumferencia maximi circuii eiufdem fphxrx ; prxcerea & 27. 
circulas E L , fic bafis cooi Z $ ciufque akicudo ficPC 

V De- 
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Demonftrttto . Per aflfert. thcor. l. Clp. i. A B K in R C 
duclu quirrto nfA8A f rn^ Bdu&u quinto = Af RC<a/A'B 8 
ABAf*42A*B2,vt pacctex theor. $6: fed , per affcrt. Ummatis 
cap.i. eciam A B A' /n K B du&u quinto ad A B A' /'« A' B ductu pri- 
mo — 2irB244d*ABA'? ergo , ex rffno , ABA'/«A"RC ducru 
quinto ad A B K m K B dudu primo = 8 A B A' 44 6 A B A' : fcd 
ctiam, pcr aflert.i. theor. l« f«p l . A B A' /n AT B dudu primo a4 E L 
in A' B dudu primo = A B AT 44 E L s2r 6 A B AT 44 48 A B A',vt pa- 
cec cx hyporhefi Sc cheor. 44. atque ?6 ; crgo , cr 47*0 , A B K m 
KRC dudu quinto «^ELiaATB ductu prin o =3 f A B K ad 48 
A D K : fed , per a//crr. 2. lemmatis cap. 1. eciam E L 1» K B duftu 
primo 44 E Lin Af B du&u tercio = 6 44 2 £i 48 A B Kad 16 ABK: 
ergo , ex aquo , A B A' in K R C duftu quinto 44 E L /n A'B dudu 
tcrtio = 8ABAT<*4i6ABA"£i: 1 44 2 ; fed A B K m K R C ductu 
quinto = ditnidia* fphxrz X,item quia pcr hypothefim P G = B K% 
etiam E L /* B K 1 = pyramidi Z 1 ergo dimidia fpharra X ad pyra- 
midem Z = 1 44 atergo fpharra X = pyramidi Z. Quod erac dcmon- 
ftrandum . 

Theorema XLIX. 



HEmifphzrium X , coni Z , zqualem fecum bafim & altitudincm 
habentis , duplum cft. Archimedit prcp. 50. 
Conftrudtio . Hcmifpharrij X, bafis fir circulus C K% cutus circum- 
57» fcrentia K R C , hemifphatrij altitudo fic B A ; Coni Z, bafisfic EL, 
Cj*j6. altitudoPG. 

Demonftratio . Peraflert. j.theor. 1. cap. 1. A B Km K R C du* 
&u quinro arf A B K in B A du6u quinto = A' R C ad B A 16. 
A B A' 44 2 AB*> t/f p^rcr hypothefi & theor. 36. Sed » p*r «j/rrr. 
3. lemmatis cap. 1. etiam A B A' in B A dudu quinto 44 A B A' in B A 
duexu primo = aABia4 6ABK; ergo , ex tquo .ABK/n K R C 
du&u quinto ad A B K in B A du<3u primo = 1 6 A B A' ad 6 A B K : 
fcd , pcr theor. 2. C4p. 1. etiam A B K in B A dudhi primo 44 A B K w 
B A ducxu tertio = 6 A B K ad 2 A B K : ergo , cx «71/0 A B A'//j 
K R Cductu quinto ad A B K /n B A dutfu tercio =16 ABKadi 
ABK.fed , pcr r/;eor. 1. C4p. i.etia A B AT in B A ductu tertio ad 4 ABK 
in B A ductu tertio = 2 A B K44 8 ABK, ergo,ex *<juo,A B K /» K RC 
dudu quinto n4 4 AB K in B A du£tu tertio - 1 6 A B K ad 8 A B K 
1 ad 1: atqui AB KmKRC dudtu quinto = hemifphsrio X.item 
4 A B K in B A ductu tertio = pyramidi Z (quia per hypothefinu* 

E t 
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ELs4ABK,*PGaBA) crgo hemifpbcd umXad pyrami-; 
dcm Z =s 2 *d i. Qu«d er*i demouftrandum . ~, v 

/!>V ; Theorema I- 

CYIindrusreaus, fph*raccui circumfcribitur, ftfolidicate & 
faperficie tota fcfquialcer eft . Archimcdis prop. }a. 
Conftru&io . Sphaera C K habeac diamecrum C K , perpendicula- 
rem ad diametrum Q A ; firque Q A axis cylindri I H , fphatr* cir- Fig* 3$. 
cumfcripri,cy lindri bafis fit I P, circumferencia maximi circuii fph«- 
rx fitKRC, quibus pofitis parec B A eflc radium fpharac , cV A B K 
cflcquadranrem maximi circuli fphzrx. 

Demonftracur prima pars . Per aflTerr. j. cheor.i. cap.i.patet4 
ABKwaB A adhBKin BA=4AB K ad ABKin 2 BA ad 
B A £3 + ad 1 in tadi £5 8 ad 1 : fedex hypothefi etiam pacec 4 
A B iT /m a A B duclu primo = I P in Q A du&u primo : ergo I P m 
Q Adu&u primo ad A B K in B A du&ti primo =5 8 44* 1 =0. 14 44* j. 
acqui , pcrtbcor. 38. A B J&T i» B A du&u primo A B K in K R C 
duclu quinco =3 j «d 8 : ergo , cxaquo , I P /» Q A du&u primo od 
A B JTi» /T R C du&u quinco =: 24 <ti S : fcd A B K in KRCduclu 
quinco ad a A B K in K R C duclu quinto =5 8 «d 16 : crgo , ex &auo% 
I P in Q A duftu primo 4</ 2 A B K /» K R C duclu quinco = 24 «d 
si£h34da>fediPi»QA duclu primo =s cylindro I H , icem * 
ABKmKRG duau quiuto s (phxrar 4: : cr$o cy linder I Hj ad 
fphzram CKs 3 adi. Quod in prima paite aiTeritur . 
• Demonftracur fecunda pars . K R C in B A duftu primo =3 B K in 
KRC du&u primo: fcd pcr lcmma cap. 1 . B K in K R C du&u primo 
B /» AT R C du&u quarco - 2 ad 1 : er go K R C 1» B A dudu 
primoarf* B iT/» iT RC duceaqMUfo =1 »«4 1: acqui A* R C « A B 
du&u primo=s curuar fuperffciei cyliudricae C H , icem B K in K R C 
du&u quarto = vni circulo uuxiol > fphpra? c JT • ergo curua fuper- 
ficiescylindrica C Had vaum circulum maxitnu fphcra? zsxad iter» 

Eua fupcrficies cylindnca CHa duobas maximis circufis 
: fed bafis M H =5 vni circulo maxiroo fphatne 1 crgo curuaj 
:ies cylindrica CHf bati MH = tnbus circulis maximis 
fpiiaerae: fed curua fuperh'ctes cyltndrtca C H t ba(5 M H = dunidiat 
fuperficiei cotius cylindri ( H; ergo d«mid a foperricies togus xy- 
liodri IH stribus maximis circults rphaec ; ergo toca fupcr* 
licies cylindri IH=a fex maximis eircuiis fpharr a atqui ptf 
tbtor. 44. cota fuperficies fphaerc C K rs quacuor maximis circu- 
» fphjcrat : crgo tott fupccficics cylindrt IHed totjai fuperficienv» 

y » r ^ h *- 
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fphzrzC K = fcx maximis circuiis iphf ra: ad quaruor maximos crr- 
culos fphxrar £h 6 ad 4- igitur tota fuperficies cylindri IHad touin 
fup erficicm fphe/ae CA' = 6^4. Quod cratdcmonftrandum . 



Theorema LL 



S 



Vperficies (phaerar dupla eft curuae fuperficiei cyltncfri quadratl 
Iphxrx infcripti. Arcbimedis prop. j|. 
Conft ructio. Sphaera M P habeat radium B P.lphxrz M P in fcr/p- 
* 39- tus cylinder quadratus fit I H , cylindri axis fit Q A > atque re&a»^ 
B K perpendicularis ad axem occurrat (uperficiei cylindri in K. 

Demonftratio . Per theorema 44. /uperficics fphera; M P =3 4 cir- 
culis radio B Pdefcriptis, irem fuperficics iphtrs habeneis radium B 
K — 4 circulis radio B A' defcriptis : ergo fuperficics fphfrae M Pad 
fuperficie fphaerae habccis radiu B K =3 4 circulis radio B P defcriptis 
ad 4 circulos radio B K defcriptos rCj circulo radio B P defcripto ad 
circulu radioBA'defcriptu:fed,/jrr tbeor. 1 5 .circulus radio B P defcri* 
ptus ad circuiu radio B K defcriptum = B P 1 ad B K nttgo fuperfi- 
cies fphere }APad fuperficicm fphirar habentis tadium B K =: B P 

2 *d B K 2 : fcd, per con/lruclionem, & tbeorema, 4.patet B P 2 ad B A" 

3 = 2 ad i:ergo (uperficics (phaerc. M P ad fuperficiem fphjrar haben- 
tis radium B K =: 2 ad 1 : atqui per theorema 45 etiam fupetficies 
fphcrae habcntis radium B K = fupcrficici curuac cylindri I H : ergo , 
fcrtbeor. 2. partis quartt idea t (upcrficies fphfr£ M P ad fuperficien 
cy lindr i I H =; 2 ad 1 • Quod crac dcmontt raudum . 

Scholium. 



PAndreas Taquer \ poft Archimedis theorema hicpropofirumL: 
• quanti (inquit) boc tbcorcmafccerit Arcbtmedes argumento eJi>quod 
tumulo fuo fpharam cylindro infcriptam apponi voluerit . Atque idcirc§ 
fortaflc inter alia tam multa & praclara inuenta fua boc illi pra reliquit 
placuit , quod & corporum & fuperficierum corpora ipfa continentium 
eadem effet atque vna rationalis proportio . In ipfa fpbara aliud mibi bu- 
ius rei exemplum illuftrc fefe obtulit . Deprehendiftquidem » quemadmo- 
dum fpbara ad cylindrum reclum , fe ambientem ( qui neceffario aqutlate- 
rus erit )efitam foliditate quamfuperficie vt 2 ad 3;ita fpharam ad aqui- 
iaterum conum fe ambientem & foliditate ftmiliter & fupcrficic eam ba- 
btrc propoftiQncm quam 4 ai 9 * fx qn dcindc iliu^ wfcqMl*T>f e ff"*z 



» 
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dteram proportionem ab Archimede in cylindro & fphara repertam > in 
tribus folidis , fpbdra , cylmdro , & cono aquihtero tcntinuari . Vtriuf- 
cjue demonflrationem » pluraque alia tbeoremata nojlra , quibus fpbcra na- 
tura mirabilis amplius mnotefcit fcquemibus propofitionibus comprchenfa% 
[ubiungam . H«cP. Taquec > ex quibus colliges cuius fint rheore- 
mata qu* hic fub(equuntur,illa tamen Archimedea appello.quia ab 
ipfo authore proponuntur inter felefta Archimedis theoremara : po- 
tiflimum confiderant conum Jcquilacerum fphxrs iufcripcum auc 
circumfcripcum ; pro incelligencia coni qui dicicur «quilarerus , aut 
fphaerse quz dicicur circumlcripra aut infcr/pca couo squilacero, vti- 
lia erunt q uar fequuntur . 

Sit femicirculus A D Q , cuius centrum B , atque femicirculo in- 
fcriptum fit triangulum A D Q, m quo lacus Q A fic duplum laceris 4 2 * 
Q D : pneterea du&a fit D G » vc anguJus A G D redus fit ; his po- 
fitis . 

Nota primo . i ad i z^QAadQD ADad G D £u<^D adQ 
G . Etenim per chcor.6.parcis 3. idc* angulus A D Q rcflus cit : cr- 
go jper cheor.io. parcis j. idea>, criangula A D Q, AGD, DQ, 
G func fimilia : quare Q^A adQDzz AD adGD £z QD adQGz 
fed pcr hypothefim Q A ad Q D = 2 ad 1 ; ergo a ad 1 =3 Q A adQ 
Dr£hADarfGD£i:QDfl(<QG. 

Noca fecundo .4fld i = QA24i/QD JiVAD:<irfGD2A 
QJ) iflrfQGi. Ecenim per nocam primam 2 ad 1 = Q A ad Q D 
£:ADtf(/GDAQD«(fQG: crgo 2 in ladiini, hoc efl 4 ad I 
= Q A i ad QD 2 A D 2 G D 2 j£b Q.D a *</ Q G 2 . 

Noca ccrcio . 4*rf* = QA24iAD2£hAD2 4d<SA2i£i: Q 
D 2 ad G D 2 . Nam per cheor.4. pacec Q A 2 = Q D 2 f A D a:fed 
per fecundam nocam , QAid</QDis4<t(ii: ergo QAiarfA 
D 2 = + ad 3 . Similicer pacet A D iadG A 2 = \ad 3 • itcm Q D 
ladGDizz + ad]. 

Nota quarto. conum L A D , cuius latus A D » & bafeos radius 
G D , cflc conum aquilacerum ; & per fphsram cono zquilacero L 
A D circumfcriptam , intclligi fphacram cius radius eft B A ; dcni- 
que pcr /pharam cono «quilatcro L A D infcriptam , intclJigi fphar. 
ram cuius radius cft B G ; hoc modo voccs deberc intelligi dimcile 
aon forct ofledercfed oiflimo fuperfluum»ad /inem hic propoficum. 

Ex ijs q 112 hic breniter notaui , patent fundamentales proprieca- 
ces , quibus innituntur reliqua? , qux in fcquentibus theorematibus 
propoountur de cono «quilatcro flc fphsra cono*quiJatero infcrip. 
ta aut circum fcr ipta ; vt conflabi t cx dcmonftratiombus in quibus 
tflurountur propn cuces hic annocata in fuperficjcbus ex quibus fc- 

cnw, „ 
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cundum P. Taquetproducirur coniu arquilaterus i aut fph*ra cono 
atquilatero infcripta , aut circumfcripta. 

Theorema LIl 

SPharre fuperficies ad totam cylindri quadrati fibi infcnpei fuper- 
ficicm eam proporrionem habetqua 4 ad i-Archimtdis prop. «4. 
39' Conftrudtio >vt incheorcmate s 1. 

Demonftratio . Vt in prxcedenti theoremate oftenfum eft , fuper- 
ficies fpharr* M P ad fuperficiem fpharrae habentis radium B K =: 4 
2 : fed , per tbeorema 49- fuperficies fphzrar habentis radium EKad 
toram fupcrficiem cylindri I H = 2 ad ? .ergo , cx ttquo , fuperficies 
fpharr* M P ad fuperficicm cylindi I H — 4 ad j . Qupd erat dc • 
monftrandum . 

Theorema LIII. 

CViufcunque fectionis fphstric* fuperficies , ad fuperficiem coni 
maximi infcripci, camrationem habet quam coni latus ad ba- 

fis radium . Archimedis prcp.35. 
3 Conftruftio . Spharrica portio fit L A D , eius bafeos radius fit G 
Velqo. D,conusmaximusfiuercdusportioniinfcriptus, fitconusLAD: 
huius coni latus fit recta A D ; Denique lincar AD.DG, & Y , finc 
proportionales • 

Demonitrario . Per thcorcma 15 . circulus habens radium A D ad 
ctrculum habcntem radium GDsAD2drfGDi£:A D ad Y , 
vt patet ex conftrudione : fed , pcr tbcor.ai. etiam circulus habens 
radium G D ad fuperffciem coni LAD = GD«JAD£: Y ad G 
D , vt patetex conflrnfiionc : ergo cx aquo» circulus habens radium 
A D ad fuperficiem coni LADsAD dtfGD : atqui , pet 
tbeorerra 47. circulus habens radium ADs fuperficiei fphaerics fc- 
6 ioins L A D : ergo fuperficies fphzrlcs fe&ionis L\Dad fuperfi- 
cicm coni LAO = AD«/GD. Qnpd erac dcmonftrandum • 

• . . •:->••. . ' 

Theoreraa LIV. 

HEmifofan-ij fuperficies ad coni maiimi fiue re<Si infcrfpti fti. 
pcrpcicai carp proportioncm habecquatn iuquadraco dia- 

rocccr 
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mccer ad lacus: aa fiipcrficiem vcro com fimilts circumfcripti , vt U- 
cus in quadraco ad diamccrum . Archimedn prop.}6* 

Conftruaio. Sit hemifpharrium L A D , bafis eius fit circulus L p/V. 40 
D • cuius radius G Oi circumfcrenria D O L : conus reftus hemif. ' 
phxrio infcriprus fic L A D,eidem hemifpherio circumfcripcus co- 
nus infcripto cono fimilis fit F H E, bafis etus fit circulus F E,cutus 
radius G£, circumferentia ESF: Denique du£a fit rectaGM 
qux re<ft* H £ perpendicularicer occurrac in pun&o M . 

Demonftracur primapars . Per theor.s fuperhcies hcmifpharri/ 
L A D ad fuperficiem cooi LAD = UJaJDG: atqui , ex hypo- 
thefi & conflrutltone , faris pacct eiufdem quadratidiametrum eflej 
A D , larus vero cflc G D : ergo fuperficies hemifphf rij L A D ai fu- 
perficiem coni L A D = quadrari diametro ad lacus . Quod in pri- 
ma parte afiericur. 

Demonftracurfecundapars. Ex hyporhefi & conftru<aiooe facis 
patet triangula G M E & D G A effe fimilia , 8c G M = G A, adco- 
quc G E = A D . iam vero per aflcrt.j. thcor.i. cap.i. G E in £ S F 
du6u fccundae claflis «rfEHwESF ductu fecundx claffis = GE 
ad E H : fcd cciam EHmESF dudiu fccundse claflis = E S F in E H 
duSu fecundae claflis : ergo G E in E S F du£u iecund* clailis ad E 

5 F m E H duflu fccunda- claflis = G E ad E H: fcd G E in E S F du- 
<3u fccundac claflis = circulo radio G E defcripto , icem E S F in E H 
du«3u fccundat claflis = fuperficici coni FHt: crgocirculus radio 
G E defcriptus ad fuperficicm coni F H E =j G E ai E H i fed circu- 
lus radio G E defcriprus = circuJo radio A D defcripco ( quando. 
quidcm oilcnfum fic G E = A D ) crgo circulus radio A D defcrip- 

tus ad fupcrficiem coni F H E = G E ad E H : acqui , per theorentd ^^SM 
47. circulus radio A D dcfcripcus = fupcrficiei hemifphe rij L A D i 
crgo fuperficics hcmifpharrij L A D ad fuperficiem coni F H E = G 
E ad E H ; fcd cx hypochcfi paccr etufdem quadraci lacus cflc G E , 

6 diamccrum effe E H: ergo fuperficies hemifph*ri/ L A D ad fupcr- 
ficiem coni F H E = latcri quadrati ad diaimccrum . Qupdin fccun- 
dapartc aflcrebatur. 

Theorema L V. 



SVperficies fpharica? porcfonis conum arquilaterum capientif, du- 
pla eft fupcrficici ciufdem coni . Arcbimdis fropA % . _ 
Conflruaio vc in theorcmate 56. 41» 
Dcmanftratio - Ex h>p©thcfi & fcholio chcorematfe 51. patecA 

D44 
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D a d G D =s 2 ad I : fed , per theorema 5 i , fupCTncies fpharricf por. 
tionis L A D *d fuperficiem coni LADsADdi/GD: ergo fuper- 
ficics fphcricz porrionis LAD^ fuperficicm coni L A D = % a d t, 
Quod crac demonftrandum . 

Theorema LVL 

SPhxrar fuperficies ad totam coni cquilareris fibi infcr/pti fuperfi- 
ciem eam proportionem haber quam 16 ad g./ttchimcdtt pop. 39. 
Conftrudio . Spharrse C K, infcriptus conus arquilaterus fit L A D: 
4 1 * fphzrac diameter A Q , perpendiculariter occurrat bafi ipfius coni in 
pundo (B : quare bafeos coni radius erit G D , tota bafeos circum- 
ferentia fitDOL, fphxrar radius fic BK , tota circumfercntia circuli 
radio B K dcfcripti fir KRC. 

Demonftratio.D O L in D A doflu fecundsr claffis sDA/uDOL 
du£u fecundas claflis : fed etiam DOLmDA duflu fecund* claflis 
a fuperficiei coni L A D : crgo DA/nDOL duflu fecunda: claflis 
= fijj>erficiei coni L A D : atqui etiam GDrnDOL ductu fecund* 
claflis= bafi coni L A D : ergo tota fuperficics coni LAD = DAf 
G D in D O Ldu&u fecundc daflis : fed quoniam^o- notam i. fcholij 
theor. $i. DA = iGD, etiam DAfGDsjGD: ereo tota fu- 
perficies coni LAD=jGDmDOL dudtu fecund* clams: fed , cz 
thc§rcmatc 44« patct fupcrficiem fpharr* CK=4BKwKRC dudtu 
fecundar claflis : ergo , per affcrt. 1. tfycor. I. cap. 1. ftiperficies fpharr» 
C K ad totam fuperficiem coni L A D = 4 B K ad 3 G D in K R C ad 
D O L -£h 4 B A' ad 3 G D in B K ad G D 1 fed , pcr thcor. 17. p*r/« 
quartc idc*, + K K ad 3 GD inBKadGD zz + BKinhKad 3 G D 
m(£Dt2;4Bj<ri<z43GD 2:ergo fuperficjes fphaera: QK ad totam 
fuperficiem coni L A D = 4 B Kia/ } G D 2 : fcd , quoniam pcr no- 
tam tcrtiam fcholij thcorcmatis $i> B K i ad G D i + ad $ , etiam 4 
B /T 2*|jGD2=i6a(f 9-ergo fuperficies /pharrar CKai tocarru» 
fuperficiem coni L A D = 1 6 ad 9; Quod erat demoniltandum . 

Theorema L VII. 




, Q Phcra? ftiperficies ad cquilareri coni fibi circumfcriptt toram fu- 
O perficiem eam proporcionem haber , quam 4 ad 9. Archimedis 
. prop. 40. 

Coaftrudio . Spherc habenti radi u m B G 1 ci rcum fcr iptus fit co- 

nuS 
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conus jtquilatcrus L A D cuius baieos radius fic G D > ficque alcer*»j 
Iphajra C K , circumrcriptacono L A D , & radius eius fit B A . 

Demonftratio . Pcr notam ». fcholy theorcmatis 51. patet GBi 
ad B A 2 = t ad 4- fcd , pcr tb(or.i<>. circulus radio G B ad circulum 
radio B A = GB 2 ^ B A 2: crgo circulus radio B G ai circuium 
radio B A = 1 ad 4: crgo 4 circuli radio B G ad\ circulos radio BA 
S3 1 *d4'> crgo per tbeorA^ fuperficics fphatras habentis radium GB 
ad fuperficiem iphxtx habencis radium B A =: 1 ad 4 ^ 4 ad \6' fed, 
per thcor. 56. ctiam fupcrficies iphxrx habcncis radium b A ad cotam 
fuperficiem coni L A D =: 16 ad 9 : crgo , cx rftftw , fupcrficies fphar. 
rx habentis radium GBad totam fuperficicm coni L A D = 4 ^ 
Quod crat dcmonftrandum . 

Theorema LVIII. 

Quilateri coni fpharre circufcripri roca fuperficiesquadrupla cft 
fupcrficiei totius coni infcrfpci eide fphxrx.Arcbimed1sprop.4j. 
Dcmonfiracio. Pcr theor.56. cotafuperhcies coni fphatrx ciruim- 
fcripci t ad iupcrficicm fphjcr* s= 16 ad 9 : fed , per theor. 57. fphxrae 
fuperficies ad totam coni infcripti fuperffciem = 0 ad 4: ergo,e* 47*0, fc» * "i 
cota coni circumfcripti iuperficies *d totam coni infcripci lupcrticicm 
^10^4^4^!. Quod erat dcmonftrandum • 

Theorema LIX. T 

SPhcra ad infcriptum fibi conum arquilaterimi cam rationem ha- 
bct quam ad 9. Arcbirncdi* prop.+ i. t j 
Cortrudio.Sphxr? CK infcriptus conus arquilaccrus fic LADrfphf- 
rae diameccr AQj>erpendiculariccr occurrat bafi ipfius coni inpun- F/J. 41. 
«fto G , quarc bafcos coni radius cric G D * toca bafcos circumfcren- 
tia fit D O L.bafeos quadrans GOD, /phxre radius B K fit perpen- 
diculans ad radium B A, toca circumferentia circuli radio B K de- 
fcr pti fic K Jl C . 

Dcmonftratio- Pcr theor } 8.confiat A BK in K R C duclu quinto 
«/ A BA' /*« BA dudu primo = 8 ad ? <£b 16 ad 6:fed A B A" ;» A'RC 
du&u quinto =dimidiar fpharra: CK: ergodimidia fphatra C Kqi " * A 
A B K /w B A du6u primo = \6ad6'. crgo tota fphzra C /\ ad Aftjr 
. in B A du6u primo = Had6 m . ergo cota fpharra CK.W4 A B K /« 
B A duflu primo =: j 2 34. Kurfns, per tbeor.*,cap. i. pacct 4 ABA' 

X m 
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in B A duAli primo n^GOD/nGA du£u tcr tio =: 4 A D K ad 4 
G O D w B A ad C A r» 6 arf 2: fed (quoniam per thcor. 25. 4 ABK 
*rf4 GODaAB24rfGDu2:24^»Si vt patet cx nota ccn 
tia fcholy thcorcmatis 5 1; itcm cx cadcm 3. nota BAarfGAsig 
27) Ctiam 4 A B K ad 4 GOD<« B A ad G A /« 6 ad 2 =5 24 a</ 
18 in 18 <i<< 27 in 6 ad 2 £b 24 ad 9 : ctgo 4 A B K 1» B A dudu pri- 
mo <t<f 4 G O D G A duclu rertio ss nad 9 : fcd4 G O D mG A 
dufiu ccrrio =5 cono L A D. ergo 4 A B K tn B A du£u primo <;rf co- 
num L A D =: 24 ad 9. Quandoquidcm igitur tota /pharra 
ABK/nBA du<Su primo = ? 1 *d 24, & infuper 4 A B K in B A du- 
du primo «rfconum J. A l) = 24 9 : pet tbeorema U partts qnartx 
idca, patct fpharrara C K ad conum l A D= j 1 ad 9. Quod ciac de- 
jnonftrandum . 



c 



Theorema LX. 

Onus arquilaterus Spharrar circumfcriptus coni aeqpifaccri ci- 
dcm fpharrar inicripti o&uplus eft , Anhimedis prop. 45. 
Conftru&io. Spharrar habcnri radium B G infcriptus ficconus 
42. arquilatcrus H I M > eidem ipharrar cirtumfcriprusconus arquilacerus 
Jlc L A D > dcniquc cono L A D circumfcripca fpharra habeat radium 
B A . 

Demonftratio. Ex theor. 59. patet tyharram radio BA ad conum 
LAD = fpharrar radio BG ad conum H I M : ergo permutando 
fphjra radio B A ad fpharram radio BG = cono L A D ad conun-u» 
H I M : fed per thcor. ? 5. fphzra radio B A ad fpharram radio B G 
= BA ^flcf BG J A8d«( i.vt pareccx fchol/ocheor u. crgo co- 
nus L A D ad conum H l M =; 3 ad 1. Quod crac dcmonftraudum. 



S 



Theorema LXI. 

Pharra ad circumicriptum fibi conum arquilaterum & ioliditatc 

& fuperhcie cam pfoportioncm habet quam^tfrfp. Archimcdis 
prop. 44. ' ' . i 

42. ConflruAio , Sph«rar habcnri radium B G, fit circumfcriptus co- 
5 T nus aquilaterus L A D > cui circumfcripta fit altcra fpharra habcns 
radium B A . 

Dcmonftrarur prima pars . Pcr thcor. 3 5 . fpharra habens radiuou» 
B G arffphara rfabenccm radium B A » 1 ad 8 ^ 4 ad 3 2. fed , per 

tbeor. 
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tbeor. 5 o.fphxra habcns radium B A ad conurn LADsji adpctgOf 
extquo , (phzra habens radium B G *4 conum L A D == 4 o.vc ai- 
fericur in prima parcc ► 

Demonltracur fecundapars ; Quoniam per nocam primam fcho- 
ly chcorcmacis 5 t< conftac B G ad B A =r 1 ad z, cciam pcr thcor. 25, 
qnatuor circuli habcntes radium B G ad quatuor circuios habenccs 
radium B A= 4 *d :6 : crgo pcr theor.44eciam fuperhcies fphatras 
habrntis radiumBGad fuperficiem /pharr* habencem radiumB A 
•=z + ad i&- fed,pcrtheor.$6. fuper/icies fphacr* habencis radium BA 
ad cotam (uperficiem coni L A D =: 1 6 ad 9 : crgo , ex tquo , fuperfi- 
cies lph*r2 habencis radium BGarf cocam (uperficicm coni L A D 
= 44^9. Vt in fecunda parce aflericur . 

Theorema L X 1 1. 

» t 

Onus squilaterus fphacrar circumfcriptus, & cyJindrus re&us 
'j, fphscrat fimiliccr circumfcriptus , & ipfa fpharra , camdem pro- 
porcionem conctnuanc , cam quoad folidicacem, quamquoad fuper- 
ficiemcoram. Anhimtdis prop. 45« lif* 4.9* 

Conftruc"tio . Sic conus aequilaccrus L A D, cui infcripta fitfpha;- * T * 
ra habens radiumB G, acque eidcm fpha-rae circumfcriptus fic cy- 

Jinder l H. i *i> 

Deraonftratio . Per theor. 61. tam folidicatc quam coca fuperficie 
conusatquilacerus L A D ad (phacram habencem radium BG = 9 ad 
4: fed per cheor. 50. tam foliditatc quam tota fuperficie. fphsera ha- 
bc ns radium B G *d cylindr um I H = 4 ad 6 : ergo ex dana cam fo- 
liditatc quam tota fuperficie conus acquilacerus L A D ad cy lindrum 
lH-9flii 6; prarcerea per theor.50.cam ioliditate quam tota fuper- 
fide cylinder iHad fphzram habcnccm radium BG = 6ad 4: arqui 
numeri 9, * »4, coocinuant camdem rationem : ergoetiam conus 
L A D , cylinder I H , & fphaera habens radium B G , eamdem ratio* 
nem continuan t , tam quoad foliditatcm quam quoad totam fupct- 
fccicm . Quod eratdemonftrandum .. 



Scholium . 
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1- N prarccdenti exercicacionelogiftica , habesnon pauca ex praeci 
[ puis Euclidis acquc A rchimcdis t hcoremacibus, Jogifticis difcur- 
fibus ftabilitajex hacloeiftica cxcrcitatione obf eruare poceris > quo^ 

X ai mo- 
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iribdomcos inftictiam in^rcbusOeomecricis: licetentm hic propofuc- 
rimdemonftrationes P. Marcelli, non folus ipfe compofuit atquc dc- 
monfhauit propofira theorema * plures alij idcm prxftiterunc i ete- 
nim omnibus communis occupacio eft , in formandis dcmonftratio- 
nibus fefc cxcrcerc :& licctnon nifi vno ab hinc aimolucem vidcric 
noftra logiftica, arqneadeoinceperim hac mcthodo meos inftirucrc , 
plures tamcn numcro qui idcm poilinc quodhicab v;)o fadum vi- 
dcs : arquc cx his pluribus aliqui antc annum nihil pro,- lus fciuerant 
in Ma htmaticis . An alia Mcthodo tam brcui tcmpore , canrus pro- 
greflus fiac in rebus Mathematicis > ftaruant, qui in cfFormandis de» 
monfirationibusGeomerricis verfati funt , atque adeo vfu dcdice- 
runc , quoccmpore, quolabore , acquintur ca pericia quxrequiri- 
rur adexaminandas auc ftabiliendas veriraces Geometricas . 

Licctin nuthodo noftra(in qua figurx iufcripcx.atq, circfifcriptx 
vix vllu vsu habent)vtilius fuifTec.aliter proponerc theorcmaca pluri- 
ma cotent ptxcedeti exercitacione:finguIa tamen propoftta funt cO 
motio quo proponunttjr a P. Andrea Taquet.vtdemonftrariones logi- 
fticx qu ibus hic probantur, comodius confcrri ponTinc cum demon- 
ftratiombusquibus alia methocro ftabiliuntur, vel ab Euclidc ,vel ab 
\ Archimcde , vel ab alijs qui horum auchorum obfcurioribus fcripris 
lucem afferre conati func ; melius enim ftacui poteft quid de duplici 
arquc diuerfa Geomecrifandi mcchodo ftatucndum fit , quando eedc 
plane' veritatcs vttaque mechodo dcmonftratx confidcrancur,arqua_>. 
fimul conferuntur . Si aliquisprecedentis excrcitationis demonftra- 
tToneslogifticascumalijsearuTtdem vcritatum dcmonftrationibus 
conrerat, eum rogatum vclim , vc prxter alias refclexiones cuilibcc 
liberas, aduerratrprimoquomodoapud aliosfingula propemodum 
theoremara irrrmediard aut mediate innitantur principio Euclideo , 
afrercnti cqualiaefle qu* fibi fuper impofita congruunc , quod ex 
noftris prindpijs cxpungendum pucauimus , prapccr rarioncs infi- 
nuatas cap. 1 2. partis 2.hutus idcx.Secundo tn qua mcthodo magis 
ligorose obferuetur ars fyllogiftica, atquc minus vfitacx fint redu- 
firones ad impoflibilc. Tertioin qua methodo prxccr vericaces intcr 
principia exprcffc propofiras,pauciora alia principia irripfodecurftt 
afsumanrur . Quarto in qua methodo difticiliorcs, atque magis im- 
plicatc conftruftiones requirantur, ad demonftrandas propofitas ve- 
riratcs . Quinto in qua mcthodo neceflarie; fint prolixiores , atque_> 
adeo moleftioresdiuerfarum propoficionum ferics, vta" prioribusad 
poOeriores pcrueniatur . Omitto ccrera ; illud vt opinor ncgabit nc- 
mo , Mathematicas veritatcs facilius percipi , atque vtilius intelligi, 
quo magis immcdiatc dcductx func ex ipfis principijs : acque pcr hoc 
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etiam melius innotcicere priocipiorum vfum , atque vtilicacem j in 
noftra mcthodo fingulai vericaces propofitx in przcedenci exercica- 
tione logifticapropemodum immediate d uci porerant ex ipfis prin- 
cipijs : anillud fuccederet in alia methodo , ftatuanc alij : vt conftec 
quomouo hoc fuccedac in noft>a mcthodo,placet hic refumere rhco- 
rema quod inccr propofita poltre num eft, cV reliquorum om liurru» 
maximearduum , atque a principijs maximc* reinorum: quodquej s 
ex mence p.Taquet, rciiquorum otnnium prarftantiflimum eft : illud 
tamen mcis verbis hic propono , abftrahendo (cilicer a figuris quse 
dicunrur in/cripcar auccircumfcripcar , quarum apud nos parua vti- 
litas, 3c in eodem theot emate vt hic proponicur maiorem apprchen- 
do vtilicacem ; deindc propofitum theorema demonftro , ita vt non 
aliumam vllum theorema prarcedentis logifticx exercitationis . 



Lemma . 



1N triangulo AGD, Latns A D , fic dnplura laceris G D, acque 
angulus A G D rc£us fic . 
Dico GD=5iRi¥j, icem AD=iRU}> fuppofito quod f /^. 44, 

Conftrucxio • Ducxa fic recxa G Y,qu* retx* A D perpendicnlari* 
cer occurrat in Y : atque A D 2 =: 1 1. 

Demonftratio . Per theor. 1 o parcis tcm> idear , A D adA G ss 
AGad AY,item A D*/GD = G Dad YD: etgo , per atfcrt. 5« 
tbcor. 1. cap.i. ctiam A D in A Y =5 A G 2 , item ADiiYDaGD 
l: ergo AGafGDasADijiAYc^tADnf YD^ADii 
AYfYD: fedA YfYDsAD: ergoADaf GDi = AD/i 
A D *£» A D 2. Deinde quia per hypothefim AD«/GD = 4 ad v 
Ctiam A D 2 ad G D 1 = 1 6 ad 4 dh 1 2 ad 3 : (cd , per confirk8tonem> 
ADisu: ergo GD:= 3 ; cum igitur oftenfum litADtsAG 
2 | G D 2, & infnper A D2s 12, item GDi = j: patec 1 2 ~ A G 
2 f 1 1 ergo 11 — i=AGi: ergo A G 2 = 9; fed etiam G D 1 s? 
$'. ergo AG2«rfGD2~o4dj : ergo A G ad G D= 1 R 1 * 9 ad 
1 R u ; £i ^ ^ 1 R 1 » r- atqni , prr bypothefm > G D «f A D =; 
1 fltf^ 1 Ri^uiiiR 1 »r crgo fuppofito quod AD^ 5. 
ctiam G D= 1 R 1 ¥ 3 , ucm A D = 2 R 1 * J.Quodera* demoa- 
ftrandum . 
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Theorema LXIII, 
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#44 C^X coons «quilaterm » Z fit cylindcr quadratus , P (ic fpfignu * 
^ pratterea axi» coni X tam ad axem cylindri Z > quam ad axem . 
fpharra: P, habeat rarionem (efquialteram . 

Dico corpora X , Z , P » continoarc eamdem rat^onem Jefquialce- 
ran* > tum quoad /oliditatem , tum quoad fu perficu m eoram ► Hoc 
eft folidumX ad folidum £== 6 ad 4. icetn folidum Z ad folidum P 
=s 6 tfi 4. icemcotam fuperficiem (olidi X ad coram fuperficiem foli- 
di Z =i 6 44* 4. Dcnique cocam fupecficiem foJidi Z. ad fuperficiem fo- 
JidiPs6ad4» 

ConOructio» Bafis coni cquilareri X, habeat diamecrum LD> 
circumferenciam D O L,axis fiuc altitudo coni XGtG A ; bafi&cjr- 
lindri Z, habetdiametruml ai , radium £ M ,. torabafcotcircum» 
ferenciafic M R Leiufdem cylindri alutudo cqualis axi fic M H.-fphac- 
xr P trfiamcterfiueaxis fit C F , radius-ficB F , eocacircumfcreneia. 
circuli radio B F defcripci, fit FK C»quadrans.drcuii radio B F dc- 
fcc iptt lic NffF r djcnique G A = f • , 

57 in demonjfrationibus alicui dubmm occurrat circa \illationes inquibut 
itfunt cftattonch confiikmd+vel bypothefim, vellemmahicpuumffum *. 
vcldemquetbeor. ij. partita* ideg iuucniet illas effe Itgttmas v 
. Dcmotiftratur ptima pars . Pcr prtmum axioma hypochcckum-» 
cap.r/.partfs. 9 idef , G Dad EM^DOL^MRI: ergoper af- 
ferr.5»theor. i.cap. i.ctiam GD iwDOL du£u fecundc. claflis 
a$fE M f>M R l ductu fecuncbc claflis- = GD» ai E,M * • fed. G D> 
«DOLduccu: fecund» claflis-^circuJo/ JLD* irem £ M/rM R l 
= ci>cu.oI M : ergo ciromis L D ad circulum l McGD 2 ad £ M: 
Ar fedper aflert,. 2. thcor^ 1. cap» 1. eciamcirculus L D in G A du&u 
rertixclailis arfcirculum I M #• M Hdu&tttHamr daflis =. circulo 
JbDtf^ circuJum I M i#*G \adbtHtmad6; crga circulus. L D m 
G- A dnclir tecci* claflis- ad cjrculum I M in M Hduftu primat clafTis 
xz G D zadEM * 1» G A ad M Hin l ad & d± j ad 1 tn ) adi in 
2.ad6t£s f m \ in %-*d 1 in 1 in 6 *2: iS ad \t £ti 6 ad+ ergo c^r* 
culus ED i«G Adoc^u tcrtj> daflis «rfcirqilum I M #» M H du- 
§u primf claflltrf 5^4:fcd cirpuIusJLD m GA duc^u rertix claflis 
=; loljdo X, ite cfrculus. I M in UU dudirprimst clafli = foiidoZ,: 
ergo. folidu X ad folidumZ =:6ad 4. Vt in primat pacre afleritur . 

Dcmonftratur fecunda pars : Pcrtncor.j.cap. u 2 E M 2 i» MRL 
dudtt fecundat claflii «1 a.N F #n F ^ C duclu quartat claflisa 
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V4i 2 id VMMpS&n B F in M R I ad F K C in 6 N B f 4«? 2 B F 
2 =D= I <irf 2 in ^iltta N B F /» 1 ad 1 /n 6 N B F ad 2 tflr 1 in 2 /« 1 m 
6* N B F ai »f»aNBF/nl/» 2 r£h nNBFtfrfS N B F £b 6 ad 
4: fed 2 E M 2 i« M R I du£u fecundar claflis = foIidoZ , icem 2 
NBFraFKC du<2u quarc* claflis = fbi ido p ; crgo fo Jidum 2 ai 
folidum P =s 6 a d 4. Vc in fecunda parce aflericur • 

Demonftracur certia pars . Per cheor.2. cap. i.DOLmDA du- 
c^tu fecundar claflis nrfMRI/nM H du8u primsr cfaflis s DOl 
a/MRI in T) KadHH mlad x£z GDad EMin 1 Rmj«( 
2-i» 1 4(2 1 £h 1 R I » I ad 1 /»2 R 1 * t 4rf 2 in 1 ad 2 cSi 1 R | 
* 3 1112R 1 ¥ 1 /» 1 4rf 1 i» 2 /» » s£b 6 *rf4-,fed D O L /'» D A duftu 
fecund* claflis = fuperficiei curuar folidi X, iccm MRI/»MH du- 
6tu primar claflis = fuperficiel curuar folidiZ : crgo fuperficies «cur- 
ua folidi X ad fuperficie curaam folidi Z = 6 ad 4- Rurfus quia per 

1 axiomahypochencumcap. 1 j. parcis *• idear, G D adh.S\ = DOL 
4rf M R I per aflerc. 5 . theor. 1. cap. 1. cciam G D in D O L ductu fe- 
cundar claflis 4rf E M /» M R I dudtu fecundc claffis =sGD:4rfBM 

2 £b j ad 1 :fed G D in D O L ductu fecundar claflis =? planar fuperfi- 
ciei folidi X, it€ EMwMR 1 du£u fecunda: claflis = vni fuperffciel 
planf folidi Z : ergo fuperticies plana folidi X ad vnam fupernciem_» 
planam iolidi Z = 3 ad 1: ergo fuperncies plana folidi X ai duas fu- 
perficics planas foidi Z = 3 ad 2 d± 6 ad 4 ; quoniam igicur curua 
fuperficics folidi X 4rf curuani fupernciem folidi Z = 6 ad 4 , & in- 
iuper plana fuperficies folidi X ad planas fuperficies folidiZ = 6 ai 
4 , toca fuperficies folidi X ad totam fuperhciem folidiZ = 6^4, 
Vt in tercia parce ancritur <. 

Demonftraturquarcapars. EMi»MRIdu<9u fccund* claflTs 
rs vni bafi cylindri Z : ergo 2 H M /» M R I ductu tecundar claflis 
= duabus bafibuscylindri Z:ergo per Jemacap.r ttiiE M /» M R I 
dudu primeclaflis = duabus bafibus cylindri Z: fed cciim M R I/» 
lE Mdudu primacclaflis = curuar fuperficici cvIindriZ: ergo 3 
E M /» M R 1 du&u prkna? claflis = toti fuperficiei cyiindri Z : 1 ed 
M R 1 = 4 N F; ergo tou fuperficies cy lindri Z = 4 N F in 3 E M 
duclu primar claflis : fed eciam tota fuperficies ibharrar P = 2 N F m 
4 N F dufiu quartac claflis : crgo cota fuptrnciescylindri z <irf ro- 
tam fuperfictem fpharrx P = 4 N ^V» 3 E M «dnctu ptimx claflfs 4<f 
2 N F /'» 4 N F duclu quarcas claflis : fcd per rheor. 2,cap. 1.4 N Fi» 
3EMduftnprimecIafliS4rf2NFi»4NFduau quartas claflistsi 
4 N F </rf 2 N F /» EM4rf 4 NF/»NF4rfEM££h4 4rf 2 /» ? E M 
tfrf 4 N Fin N F 4rf E M c£h 1 1 E M 4rf 8 N F i» N FW E M ^ 12 
£Mi» N F 4rf 8 N F /» E M ^ i»£M«NF4*l£M«N 
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n ad 8 6 <d 4 : crgo tota fupcrncies cyliodri Z ad tofiftm fupcr fi- 
ciem iphatr» P s 6 «f 4. Vt in quaru parcc aifcricur . 



EX propofico theoremare > atque cius dctnonftrationc » conftat, 
quod proportionem fefquialtcram habeat. 
Primo . Coous «quilaterus X ad cylindrum quadratum Z. Eft 
primapars theoremacis hic propofici • Icem prima pars, chcorcma- 
cis 6*1. 

Sccundo . Cylinder quadratus Z ad fpharram P. Eft /ecunda pars 
theoremacis hic propofiti . Icem fecunda pars chcoremacis so . 

Tercio. Toca fuperficies coni acquilaceriX ad tocam fuperficiem 
cylindri quadraci Z. Eft cercia pars theorematis hic propofiti . Iccra 
fecuoda pars theoremacis 61. 

Quarco.Toca fuperficies cylindri quadrati Xad fuperficiem fphar- 
rat P. Eft quxrca pars theorematis hic propofici . Item fecunda pars 
cheorematis 50. 

Qujnto. Superficies curua coni «quilareri X ad fuperficiem curua 
cylindri quadraci Z. Conftac ex demonftracione hic allata pro ter- 
cia parte propoiici cheorematis . 

Sexto . Superficies plana , fiue bafis coni cquilaceri X ad fuperfi- 
cjcsplanas» fiuebafescylindri quadraci Z. Conftac cx demonftra- 
cione hic allaca pro cercia parce propofiti theorematis . 

Sepcimo fuperficies curua coni stquilateri X ad fuperficiem fphae- 
rz P. Cum enim ex demonitrarione quarr* parcis propofiti cheore- 
macis facis paceac fuperficiem curuam cylindri X=: fupcrficiei fphx- 
xx P , ex quinca aflercione , patct hatc feptima aflertio . 

O&auo. Mediecas cocius fuperficici coni *quilaterj X ad toram 
fuperficiem dimidi* fphgerx P. Ecenim cx teruaaflettione tota fu- 
perficies coni X ad totam fuperficic cylindri Z =: 6 ad 4: crgo medie- 
cas totius fuperficiei coni X ad medietacem totius luperficiei cylin- 
dri Z =: 0 ad 4 : fed medieras totius fuperficiei cylindri Z =: cori fu- 
pcificiei dimidix fphsrr? P (qoia medietas curu* iuperficiei cylindri 
X = curuat fuperficiei dimidi* iphserac P , fc infuper vna bafiscylin- 
dri X ~ bafi dimidiar (phsrrse P) crgo medieras totius fuperficiei co- 
ni X ad Cotam fnperficiem dimidiae fphcrse P == 6 ad 4. 

Nono. Quadratum fadum fupra re&am L D quseeft diimeter 
bafeos cooi X ad quadratum fadum fupra rccUm I H > qua cft dia- 
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merer quadraci a quo cylinder I H quadratus appeJiarur . Nam cx 
demonftracione lemmatis facis pacec IH i = I M ifMHa^ 2I 
M »: fcd quoniam ex demonftracione parcis certiar cheorcmaris hic 
propofici L D 1 ad I M 1 = 3 ad 1 , eciam LDz*rfaIM2=:3«d3 
6 4 : ergo L D 2 «41 H 2 s 4/4 . 

Corollarium II. 



EX propofico rheoremace , acque eius dcmonfiraricne 1 veluci co- 
rollaria fequuncur non pauca rhcorcmaca , quar in prarcedenci 
cxercicarione conducunc ad illud , quod incer rejiqua vlcimum cft . 
acquc praccipuum ; fequicur cnim . 

Primo . Quoddequouis triangulo rccSangulo A GD vcrum fir, ~. 
AD:=AGitGD2; facis paccc ex demonftratione lcmmatis ; 44* 
icque hoc eir quod docer rheorema 4 ■ 

Secundo . Quod quiuis circulus habens radium G D ad quemuis 
circulum habencem radium EMsGDmrfEMi! pacec ex de- 
monflrurione parcis cerciar propofici ihcoremacis ; acque hoc idcm 
eft quod docet rheorema 2$. 

Tcrtio . Cuiufuis coni rec*ti X fuperficiem curuam ad bafim eiuf- 
dem coni habcre illam prop orcioncm , quam coni Iatus A D liabct 
ad bafis radium G D; faris patet ex dcmonfirarione cerriar parcis 
propofiti theorcmacis \ arquc noc idem docctur theorcmate 41. 

Quarco. Superficicm cuiufuis fpherar p, arquari quaruormaxi- 
mis circuiis eiufdcm fpharrar ; facis manifcilum cft ex dcmonfiracio 
ne partis quartar propofiti theorematis ; atquc illud idem cft quod 
doccc cheorema 44. 

Quinco . Quod cylinder quadrarus Z, habens axem arqualem axi 
fpharrarp, etiam habcac curuam fuperficiem arqualcm fuperficiei 
fphacraeP. Sacis pacet ex deroooftracione partis quarcar propofiti 
theorcmaris j atque illud idem docet rheorcma 45. 

Sexto. Quod cylindcrquadratus Z, habensaxem arqualemaxi 
fpharrar P, cV foliditate 6c tota fuperficie fit fefquialter fpharrar P;pa- 
tet ex tertia & quarta parte propofici theoremacis ; idem docet rheo- 
rema 50. 

Scptimo . Quod fuperficies fpharrar P , ad totam fuperficiem coni 
arquilateri X > cuius axis fit feiqpialrer axeos fpharrar P, eam propor- 
tionem habeat, quam 440*9 . Etenim per quartam partem propo- 
fici cheoremacis , fuperficies fpharrar P ad toram fupcrfkiem cylin- 
dri Z = 4 <ii 0 ; fcd per terciam parcem ciuldcm cheoremacis , coca-i 
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fuperficies cylindri Z ad totam fuperficicm coni X r= 6<n/ p j ergo 
cx arquo fuper/icies fpharra: P ad totam fuperficicm coni X ss 4«rf 9; 
conucnit cum theorematc 57« 

OcUuo.Quod fphatra P ad conu X,cuius axis fit fcfquialtcr axcos 
fphatr je P > eam proportioncm habet * quam 4 <zd 9 • Etcnim per fc- 
cundam partcm propofiti theorematis fphzra Pad cylindrumZ =: 
4 ad 6 : fed ctiam pcr primam partem ciufdem thcorcmatis , cylin- 
dcr Z ad conum X~6 adpi ergo > ex acquo > fphzra P ad conum 
X ;= 4 ad 9 > conucnit cum thcoremate 60 • 

Aliornm Mathematicorum curar pcrmitto > ftatucrc, quid ex plu- 
ribus in hoc fcholio brcuiter infinnatis inferripoflit in fauorcm no- 
flr* logiftic* > aut methodi qua vticurj contta hanc mcthodum,at- 
que toto hoc capitc propofitas demonftrationes obijcict fortafiis a!i- 
quis > non leucm logifticac noftra defeclum efle, in ilfa adhiberi prin- 
cipia hypothetica i ex quo fit , quod demonftrationes adhibitse inj 
hac quintaparte, rigorofoe non fint . Qui hoc mihi obijcit , vel eft ex 
eo genere Mathematicorum qui magis aflucti crcderc > quam intet- 
ligerc : non tam ratione autdifcurfu perfuaii , quam innixi autho- 
ritati > aflentiuntur propofitionibus Mathematicis > vel certe eft ex 
co genere Mathematicorum > qui ratiocinio ducuntur > atque vnice* 
atcendunt, quid > aut naturae lumen * aut difcurfus fuadeat. Si fccun*. 
dum rogovtpaulo attentiuspericgatihuius idea? reflexionem 
4 partis pnm*> practerca caput 1 2. & 1?. fecundz partis i 
denique quarta? partis caput primum • Si primum > 
exeorumdemcapitum le&tone forcaffis perci- 
piet, etiam cx aliorum fententia, an- 
tiquum, atquc carteris Machemati- 
cis fatis communem defe&um 
cflc> qui in obie&ionCj 
indicatur . 
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COnus,plana fuperficie diuerfmode feSus in duaspartestxhibere 
tefi quinque fuperficies inter fe diuerfas.nimhrum triangutum,ctrcu- 
lum , ellipftm , parabolam , & hyperbolam . Non affero vfu receptum effe 
fin^ulas itlas fuperficies appeltare conicas fecliones , omnes tamen et fotas 
ifias figuras appello feOiones conicas : quia de fmgulis tcqualiter verum 
ejl , quod producifiue exhiberi pofmt, d cono plana fuperficie fcOo tn duas 
fartes : quoddenultisalijsfuperpciebusverificatur, depradiOts qumque 
comcis fetlionibus aliqua traduntur in hacfexta parte ' quibus adduntur 
nonnullafpectantiaadparalletogrammaveltriangula qutdnobit appcl- 
lanturcylmdrica , atque aliquam affinitatem habent cum fectiombutcont' 
cis. gutdinbis Gcometricis contemplatiombus profit nojtra logijttca , 
apfarebit ex capitibus qu<c fubfequuntur . 

C A P V T i 

Proponuntur aliquae definitiones , fiue expofi- 
tiones terminorum, quibus vtimur in traden - 
dis de conicis fe&ionibus , aut cylindricis pa- 
rallelogrammis atque triangulis. 

Nter fupcrficics planas quarum contemplationc oc- 
cupatur Geomctria , prsrcipuf funt , triangulum , cir- 
culus , cllipfis , parabola , & hyperbola ; enumeracis 
quinquc fupcrficiebus planis, commune eft , quod 
exhibcantur a partibus coni plana fupcrficic fc<3i in 
duas partes , idquc nulli alceri plan* fuperficiei conuenic , vt con- 
(Ubic cx diccndis fubfequcnti capitc ; hiac quiquid fic dc propna , 
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aut apud alios vfitata fignificatione conica? feclionis , nes per coni- 
cam fcdtioncm intelligimus fuperficicm planam, quat inueniturin 
partibus coni plana fuperficic diuifi in duas partes : quare conica 
fectio adarquate* diuiditur in triangulum , circulum, ellipfim , para- 
bolam,atque hyperbolam . Quemadmodum ad inueliigandas trian- 
guli aut circuli proprietates , inutilc eft expendere , quod iUx duz 
figurar exhibeantor a partibus coni plano diutfi aut fe&i , iu ad in- 
veftigandas proprictates ellipfcos, parabolar, aut hyperbolar, videtur 
planc fuperfluum confiderare eam originem quam habere pofiune 
cx cono:pratferrim quia prartcr confi inueniuntur alra corpora, quac 
plana fuperficie fec"ta,cxhibeant prardidtas fuperficies, quas fcctioncs 
conicas appellamus; quod etiam conftabit cx fubfequenti capite • 

Exquinquc enumeratis conicis feclionibus , folum triangulum 
& circulum confiderat Euclides in fuis elemcntorumlibris : de rcli- 
quis tribus conicis feclionibus aliqua acccpimus abArchimede: 
led longe plura ab Apolloneo Pergaco; hi exordium fumunt a cono, 
vc confiderent proprietates ellipfeos , parabalr , atque hypcrbolat; 
& in definitionibus iftarum figurarum adhibencorigincm quamha- 
berc poflunt ex cono fec>o plana fuperficie . Ego quidcm, rt par eft, 
vencror atque Cufpicio , harc c\ alia prardiclorum maximi nomiuis 
authorum placita , non idco tamcn mihi illicitum puto , aut ab tpfis 
vfitacos aliquos loquendi modos negligcre , aut aliquos non vfita- 
tos aflumerc, autaliter rccedere , quod vbi faoo , ccrte non facio 
vllaneceflitate cogente , fcd iuadente commoditatc . Etenim, vt 
cartera caceam , apud prardiclos aucliores vifitatas voces fingulas in- 
telligibiliter cxponere iongum forct; aliunde eas voces cognitas 
fupponere , nihil aliud eflct , quam noftra fcripta inutilia reddcre 
apud eos , ad quos fchbo . 

Ex i/s qux capite 5. fecundar partis Idcar dicla funt dc angulis, fa- 
tis conftat , quid fit angulus redilineus , nimirum , apcrtura quani 
habent dua» reftar linearfimul concurrcnces : quare fuppofito quod 
linear X A & B A fingular rc<5Us fint , angulus X A B erit re&ilineus , 
Sc vertcx eius crit punclum A. 
Fif.46. Angulus circularis, vocctur, apcrturaquam habec linea circu- 
■ * " lariscum fuadiametro ; quare fuppofito quod Iinea X A , fitarcus 
circuli, habentis diamctrum A B, angulus X A B crit angulus circu- 
laris, vcrtex eius ent pundtum A. 

Angulus ellipticus , dicacur , apcrrura quam habet lineaellipti- 
™ * ca, cum fuo axe ; quare fuppofito quod linea X A fit Iinea ellipti- 
ca cuius axis fit A B , etiam angulus X A B erit angulus ellipticus , 
& vcrtex eius crit punAum A. 

Angu- 
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\ngulus parabolicus , appelUtur, apcrtura quam habct Jinca 
parabolica cum fuo axe; hincfuppofito quod linca XAfit Jinca pa- p,- d g 
rabolica habens axcm A B , augulus X A B crit angulus paraboJi- * * 
cus , atque eius vertcx crit pun#um A. 

Angulus hypcrbolicus , dicatur , apcrtura quam Jinea hyperboli- r ■ 
ca habct cum fuo axe ; itaquc fuppofito quod linea X A fit Jinca hy- 
perbolica habens axem A B, angulus X A B crit anguJus hyperbo- 
licus , & vertex cius er t pundtum A. 

Ex quinque angulis de quibus hic egimus , vnus refiilineus eft , 
quia conftituitur Aduabus rectis Jineis : reliqui funt mixtilinei, 
quia conftituuntur a duabus Jineis , quarum vna curua , altera re&« 
eft . Cttiufuis anguli hic propofiti finus redus , fiue finus primus , 
aut fimpliciter finus , appelletur, rccta Jinea , a duobus anguli Jate- 
ribus terminata , atque perpendicularis ad rectam lineam qua: aa- 
guli latuseft . Infingolis figuris in quibus paulo anteexpofitos an- 
gulos reprarfentauimus , angulorum XAJ5 finum pnmum reprav 
fencat.tam rc&a D Gqua rccta F E.Similitcr cuiufuis anguli hic pro- 
pofiti finus fecundus , vocetur, diftantia verticis anguli a finu pri- 
mo; hinc angulorum X A B , finus fccundus erit , tum redta A C, 
tum etiam reSa A E . Pari modo cuiufuis anguli hic propofiti ra- 
dius , dicatur ,diftantia verticis anguli a remotiori extremitate pri- 
mi finus . Itaque angulorum X A B radium reprarfcntabit , tam re- 
<5ta A D , quam rc&a A F . Eiufdcm auguli radius , finus primus , 
& finns fecundus , fibi corrcfpondcrc dicuntur : fi fint Jatera ciuf- 
dcm tiianguli rcdanguli, hinc radius A F, finusprimusF E , & fi- 
nus fccundus A E , fibi correfpondent : verum radius F E non cor- 
refpondet finui primo D C . In his definitionibus non deftruimus , 
fed tantum ad maiorem amplitudincm c\ tcndimus , qux de re&iji- 
nei anguli radijs , aut finibus , di6a funt capitc 5. partis fecundar 
Idcx ; & quidquid fitde lioea quam prardicto capite appellauimus 
axem anguli rectilinei,cuiufuis anguli roixtilinei hic propofiti axrm, 
dicimus, rectam Iineam quar anguli mixtiJinei latus cft ; atque ideo 
cuiufuis anguli mixtilinci X A B, axis erit reda linea A B. 

prxmillis paulo ante traditis dchnitionibus angi.Jorum , Jinea- 
rumque ad hos angulos Ipcctantium , pergo ad aliquas proprieta- 
tes fingulis ex propofitis anguiis conuenicntes , ac proprias : quas 
vt breuius & intclligibilius exponam, ponatur fubfequens hypo- 
chefis. 

Ex puncto A , reft* lincar A B , per idem pJanum excurrat linea 
A X , cuiusduo quatuis puntfa fintD & F : atqucex pundis D & F, 
dudar (iuc rcclx D C & F L , perpcndiculares ad rcctam A B , acque 
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illi occurrrentcs in punSis C & E . Pofica hac hypochcfi , expluri- 
bus,quipoffibilcsfunc, noto quinquc diucrfos cafus, quipoflunc 
occurrcrc, pro quibus fcruiunc quinqnc figura?, quc 44. immcdia- 
cc fubfequunrur. ^ 

45. Primus cafus fic,vcDC«iFEr:AC*fAE.In omni 8c folo 
hoc primo cafu , linea X A cric refia : & angulus X A B erie rcfii- 
lineus , vc conftabiccx cheoremace primo fubfequentis ctpid$ . 

46. Secundus cafus fic, vc D C 1 = A C m C B . In omni & folo hoc 
fecundo cafu angulus X AB eric angulus circularis , & Jinea X A 
eric arcus circuli habcncis diametrum A B ; hoc demonftracur theo- 
remace fecundo fubfequenciscapicis. 

TerriuscafusficvcDCatfiFEiraAC/nC B «4 A E 1* E B, 
* 'X* 47« & tamcn D C 2 non =2 A C in C B . In omni «c folo hoc tercio ca- 
fu angulus X A B crit angulus ellipticus: & lineaX A ericlinea el- 
liptica habcns axem \ B . Hoc verum eflc conftablc ex definicione 
line* elliptic* mox tradenda . \i 

Quarcuscafusfic, vcDC 2**FE 2 = A C*d AE. Inomnift 
4** folo hoc quarto cafu angulus X ABeft parabolicus , & linea X A 
eft linea parabolica habens axem A B . Hoc verum cfTe conftabic cx 
definitione Iinear parabolicar mox tradenda . 

Quintus cafus fit , vc reSa B A produci poflic vfquc /n R , adeo 
vt D C 1 ad F E » =3 R C in C A ad R E in E A . In omni & folo hoc 
quinco cafu , angulus X A B cft angulus hypcrbolicus , & linea X A 
eft Iinea hyperbolica habcns axem A B. Hoc vcrum eflc conftabic ex 
dennicionc Iinear hyperbolicar mox rradenda . 

In prarcedentibus partibus huius Idcar non fcmel egimus de refla 
linea » & de linea circulari , atquc eius diamctro : in quem finem.» 
priusexpoficar fitntdeflniciones, quar conueniunc aut rcdt* linear» 
auc linear circulari , auc diamccro Jineac circularis : qu* definitiones 
coniunftar cum paulo antecradicis definitionibus anguli re<3iJinei 
aut circularis , fubminiftrant omnia determinatiua requifica ad tla- 
tuendum quandonam anguius aliquisfitredilincus , auc circularis ; 
huiufmodi decerroinatiua requifica ad ftatuendum quandonam an- 
gulus aliquis fic ellipcicus , parabolicus, auc hyperbolicus , hacle- 
nus a nobis propofica non (unc : quia nufquam ftacuimus, quar, auc 
quales lint lincar , qu* appellantur cllipcicar , parabolic* , hyperbo- 
iicar, auc iftarum linearum axes: in hunc finem adhibemus proprie- 
races annotacas in tribus pofterioribus cafibus . Icaque curua linea 
X A , vocecur linea eliipcica habens axcm A B , fi angulus X A B 
habeac propriecacem annocacam in rercio cafu . Curua linea X A di- 
cacur linca parabolica habcns axem A B , fi anguIusXAB habcac 
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propriccatcm annotatam in quartocafu . Curua linea X A , voce- 
tur Jinea hypcrbolica habens axcm A B , fiangulusXAB habeac 
proprietatcm annotatam in quinro cafu . Integrum nobis non crac 
/imili modo hicprarfcriberc , vt linea X A vocctur redta, fi angulus 
X A B habeat proprictatcm annotatam in primo cafu : vd vt imea 
curua X A , vocctur linea circularis habens diamecrum A B > 
fi angulus X A B habcac propriecaccm annocatam in fecundo cafu , 
illud camen licicum forec , li hadenus a nobis allata non efict dehni- 
tiolinearred* , aut lincar circuJaris , vcl diamecri eius : nunc vero 
nobis oftcndcndum cft , propricracem in primo cafu annotatam-», 
conueniic omni & foJt angulo X A B , qui iuxta dcfinitiones prius 
adhibiras, dici potcft rectilineus ; & fimiliterproprietatem annota- 
tam in fccundo cafu,conuenire omni & foh angulo X A B , qui iux- 
ta dchnitioncs prius adhibitas.dicj poteft angulus circularis habens 
axem A B ; vtrumque oftendo initio capicis (ubuquentis . Similo 
aliquidofkndendum non eft de angulo elliprico , par^bolico , auc 
hyperboJico: ccenim ex propofitis hic dehmriombus immcdiate pa- 
cct , omnem & folum augulum ellipticum habere proprictatcm an- 
notatam in tcrcio cafu : atqucomnem cV (olum angulum paraboli- 
cum , aut hyperbolicum , habcre proprietatcm in quarto veJ quinco 
calu annoratam . 

Plana fedio appclletur , fuperficies quae communis efl corpori fe- 
6o,& plano iecai.ci;ex plunbus planisuctio ibus quz dari pollunt , 
aliquibus fpeciale nomen attribuo . Plana fuperficies vcrinque tcr- 
mmata lineis conflituentibus angulum rectilineum , vocetur fe&io 
tnangularis PJana fupcrficies vtrinq; rerminata lineis circuJarem an. 
gulum conflituentibus,vocetur fedio circularsA axis eius appelle- 
tur rccta linea quz circularis anguli axis eft. Plana fuperficies vtrin- 
que terminata Jhcis conitituenribus angulum cllipticum, dicatut 
iccuo cllipJca 1 cV axis eius vocetur redta linea quz anguli elliptici 
axis efl . Plana fupcrficies vtrinque terminata lineis conflituentibus 
angulum paraboJu i.m , dicatur \< etio parabolica : axis eius vocetur 
redta linca qi z anguli parabolici axiseft . Plana fupcrficics vcrin- 
que tern inaca lineis conftieuencibus angulum hyperbolicum, appel- 
letur fc6io hyperbolica: axis eius vocetur rccta Iinca quc. anguli 
hyperbo ui axis cfl . Ex nominatis feflionibus duse inter fefimiles 
dicantur , quando linear quibus vtrinque tcrminantur conflituunt 
angu'os inter fe xquales • Quandonam duo anguli redilinei inrer fe 
arquales finc , fuoloco diximus in fecunda parte huius idej . Duo 
anguli 1 circulares , elliprici , parabolici , aut hyperbolici , dicanrur 
srquales inter fe : quando corum finibus primis inrcr fc a*qualibus , 
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reff ondent finus fecundi , ve! radij acqualcs ; idem verum cflc de an" 
gulis rccTilrnais oftenfum cft intcrcia partchuius idea?. Ex nomina- 
tis quinquc angulis linearibus duo dicentur fimiles inter fe , ficx 
paulo ante cxpofitis proprictatibus eamdem communcm habcant j 
diftimiles erunt , fi eamdcm illam proprietatem non habeant com- 
munem , hinc inter fe fimiles funt omnes anguli rectilinei : item om- 
nes anguli circuhres : item omncs anguli elliptici ; item omnes an- 
guli parabolici : item omnes anguli hyperbolici . DiiTimiles func 
rcCtilinei & mixtilinei ;circulares & elljptici; circulares & paraboli- 
ci &c. Duat linee. circuIarcs,e!lipticar,paraboIicf aut hypcrbolicg di- 
cuntur /imiles inter fe , fi cum (uis axibus aqualcs angulos confti- 
tuant.Non erit inutile hic reflc<9ere omnibus angulis paulo ante no- 
minatis commune efle , neque augeri neque imminui per produ&io- 
nem autcontracTionem linearum a quibusanguli conflituunrur; & 
confequenter earumde iftarum lineatum producTionem aut contra- 
dtionem non impcdirc fimilitudincm inter duas fcdioncs conicas 
aut ciufmodi fedionum curuas lineas . Prarterea Jineas vtrinque ter- 
minantes duas (ediones conicas fimiles inter fe , neceflario quidem 
conftituereangulosacquales , atque adeofimiles inter fe : fed tamen 
lineas vtrinquc terminantes duas fecTiones conicas , acque confti- 
tucntcs angulos intcr fe fimiles , non neceflario confiituerc angulos 
atquales inter fc , atque adco fcclioncs illas neccfTario fimiles non_. 
etTc , fcd poflc cflc dnTimilcs intcr fe : Denique eamdem Jineam di- 
uerfimode confideratam non neceflario fibi ipfi fimilem efie . Exenv 
.. pligratia fuppofito quodlineaAF fitlinea dliptica , atquc cius 

; o 47* axis fit , tam Iinca A B , quam Jinca F H , ( quod ficri pofle iuo loco 
confiabit ) hoc inquam fuppofito , non neccftario fequitur , linea_* 
AFeft eadem cum Jinca F A , crcoIincaAF eftfimilis HnesFA; 
quando cnim dicitur linca A F eft eadcm cum linea F A, fcnfus cft,in 
linca A F, nullam inucniri partcm quar non inucniatur in linca F A ; 
quando vero dicicur lincam A F efle fimilcm lincae F A , fcnfus eflc 
potcft, eodem modo parces lincar A F cxcurrerc a puncTo A vcrfus F, 
ouo cxcurrunt i puncloF, verfus pundum A:etenim ab identitate vel 
diuerfitate modi quo linear excurruncab aliquo puncto, dicuntur 
fimiles autdiffimilcs inter fc , vt fatisconftat ex allatis definitioni- 
bus : iam vero per fe manifeftum eft, lineam camdem diucrfo modo, 
fiuediucrfacuruitatc excurrerepoflcapunclo A verfuspunclum F , 
quam i pun&o F vcrfus punotum A : quandoquidcm harc idcntitas , 
aut diucrfitas curuitatis , dcfumatur a proprietatibus fuperius enu- 
mcratis . 

Integra ellipfis dicitur , plana fupcrficics vndiquc tcrminata dua- 
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bus lineis cllipticis fimilibus , acque communem axem haben- 
tibus . Incegra parabola dicicur , plana fuperficics vcrinque ccrmi- 
nacaduabus lineis parabolicis fimilibus, communem vercicem & 
axem habencibus . Incegra hyperbola, cft plana fuperficies vcrinque 
tcrminata duabus lineis hyperbolicis communem verticem axcin 
habcnribus.Duz linez circulares, vel eilipcicz fimiles, habentes com- 
munem diamecru aut ixera concurrunt in diamecri vel axeos cxcer- 
mitate , fi producancur : oppoficum accidic in duabus Imeis para* 
bolicis 1 auc hypcrboiicis limilibus communem verticem & axem-» 
habentibus ; eceiiim hf lincz productz nunquam concurrunc, auc in- 
cer fe , aut cum axe ; hinc non minus incegram dicimus parabolam 
auc hyperbolam, vtrinquc cerminaram lineis parabolicis auc hyper- 
bohcis, quz paruni productz ilnc , quam i\ longius tuerinc produ- 
ctz ■ quantumcunque enim produdtz fuerinc , femper vlterius > at- 
que vlcerius produci poflunc : oppoficum accidic in iineis circnlari- 
bus , acqueellipcicis . 

Apud ApolJonium , auc alios , qui fcripferunc de conicis fc<5ci*o- 
nibus , voces citculus , cllipfis , parabola , hyperbola , ica videncur 
adhiberi , vc fubinde fignihccnc planas illas luperficies incegras,quz 
iuxca nosconflicuunc incegrum circulum , incegram ellipfim,vei pa- 
rabolam , auc hyperbolam ,* fubinde vero fignincenc przdictarum. , 
fuperficierum parces quza* nobis appellancur fcdtiones circulares , 
•llipticz parabolicz auc hyperbolicar ; fubinde eciam figniticenc iilas 
lineas quas nos dicimus circulares , ellipcicasparabolicas auc hy- 
perbolicas. Przcerea Apollonius vocac ordinacim applicacas ad 
axem ellipfeos , parabolz , auc hypcrbolz , cafdem illas lineas, quas 
nos hicappellauimus finus primos anguli elliprici, paraboliciauc 
hypcrbolici ; illz verolinezquas nominauimus przdictorum angu- 
lorum finus fccundos , ab Apollomo dicuncur intcrcepcz , forcaflis 
quia fone parces excos quf incercipiuncur incer vercicem , & ordi- 
nacim applicacam ad axem . Puncium quod paulo fuperius voca- 
vimus verticem anguli , elliptici $ ; parabolici , tut hyperbo- 
lici , ctiam cum Apollonio dicimus vercicem , ellipfis , para- 
bolz , auc hyperbolz . Similiccr lineam quam vocauimus axem an- 
guli elliprici , parabolici , vel hypcrbolici : cciam cum Apollonio di- 
cimus axem eliipfeos , parabolz , auc hy pcrbolz * lineam quam cir- 
cularis anguli axcm vocauimus , circuli axem appcllare non pofiu- 
mus ; quia vfu receprum cft , circuli axem appellare , Iineam rc&am 
per circuli centrum cranfeunccm, acque perpendicularem ad planum 
circuli. Linea A R habeos propriecacem in quinrocafu indicacam, 
ab Apollorcio vocatur diamctcr cranfucrfa hyperbolz : hanc eam- 
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-dem lineam appeilamus hyperbolici anguli X A B , vcl hyperbolicx 
ietfioots X A B , vd hypcrbolicat lineat X A , vel hypcrbol» , tran- 

focrfam diametrum . . . 

Rcliqu* voces fpedantcs ad macenam dc conicis iectionibus , at- 
ouc aYnobis adhibendx , exponentur vbi occurrct illarum neccflitas 
aut vfus : de cono tamen «c coni axe , atque triangulo per axem-» , 

aliquaaddo in fine huius capitis . 

Quidquid ficdc propria fignificationc vocis, cylinder , a nobis 
cylinder circulans appcllacur , corpus quod dudu primo , vel fecun- 
do , ptoducitur cx circulo, vd fcdionc circulari } qui cylindercir- 
cularis dicitur rcdus , fi producatur du6u primo, vcldicitur obli- 
quus , fi producatur di.ctu fecundo ; atquc pcr vocem cylinder fim- 
pliciter pofitam , iolum cylindrum circularem inteiligi volumus , 
quemadniodum fupra diximus per vocem , angulus ,inrelligendum 
cflc folum angulum redtilineum . Cylindcr cllipticus dicitur, corpus 
quod du<Su primo vel fecundo producitur ex bafi quat fic ellipfis,vcl 
feftio elliptica . Cylindcr parabolicus dicitur , corpus quod duclu 
primo vel fecundo producicur cx bafi quat fic parabo!a,vel fc&io pa- 
rabolica . Cylinder hyperbolicus appellacur , corpus quod du#u 
primo vel fecundo producicur cx bafi qu* fichypcrbola , vel fe&io 
hyperbolica . Singuli illi cylindri redi crunt , fi producantur dutfu 
primo ; fi duc*tu fccundo producantur crunt obliqui . Quando dici- 
tur exempli gratia cuiufcunquc figurat cylinder , fignificantur diftri- 
butiuc cylindri omnes hic propofiti . Parallelogrammum cylindri- 
cum vocctur , cylindri cuiufcunquc figurat curua fuperficies , quat 
terminatur quatuor lineis , quarum duat quzlibet inter fc oppofitat 
iuntin planis parallclis intcr fc . Triangulum cylindricumappelle- 
tur, c>Iindri cuiufcunquc figurat curua fuperficics , termmaca cri- 
bus lineis , quarum quathbet Hnt in aliquo eodem plano . Refiangu- 
lum cy lindhcum f eft parallclogrammum cylindricum cuius fingula 
duo latera contiglia funt in planis fimul confticuentibus rc<Sum an- 
gulum . Cylindrium triangulum redangulum , eft triangulum cy- 
lindricum cuiuscfco latcra contigua funt in planis fimul confti- 
p/f . S 8. tuentibus rc<2um ajigulum . Excmpli gratia cuiufcunque figurx cy- 
lindrum reprefentet O L , atque in eius curua fuperficie du$a fit li- 
nca A C ; hoc pofito » fieri potcft vtlinea A C fit in aliquo eodcm 
plano, & ctiam ficri poteft vt linea A C non fitinaliquo eodcm 
plano ; linca A C erit in aliquo eodcm plano , fi planum aliquod 
tranficns per duopunfia A fc Cetiam tranfcat pcr fingula alia pun- 
cla Iinec A C ; verum fi nullum planum tranfiens pcr duo puncla. 
A & C , ctiam cranfcac pcr fingula punSa liacat A C , «unc imca A 

Cnon 
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C non crit in aliquo eodem plano : cx quo fatis patct , cjuae & qua- 
les fintlineacquacfuntincodemplano , & quomodo diffcrant ali- 
ncis quac non funt in eodcm plano . Iam verd fupcrficies termioata 
quatuor lineis AB,BC,CD,DA, eric parallelogrammum cy- 
lindriCum , fi habcat fcquentcs conditiones : primo , vc fingulx li- 
nca: AB»BC,CD,DA, fint in curua fupcrrtcie cylindn O L : fe- 
cundo, vt fiogulae ill* lineac fint in aliquo codem plano i tertio vc 
planum lincx A B, fit paralJelum plano lineac D C, cV ctiam ulanum 
linear A D fit parallclum plano linei BCjfi defit aliqua cx his con- 
ditionibus , iuperticies termmata quatuor lineis A B , B C , CD, 
DA, non erit parallclogrammum cylindricum . Stmilircr fuperfi- 
cies terminata tribus lineis A C , C D , D A, erit triangulum cylin- 
dricum, fi habcat fequcntes conditioucs : primo, vt fingular linear 
A C , C D, D A , fint in fuperfiue curua cylindri O L : fecundo , 
vt fingulr iftac line* fint in aliquo eodem plano ; fi defic aliqna ex 
his conditionibus , fupcrficies terminaca tribus lineis A C , CD, 
D A , non eric triangulum cylindricum . Suppofito ouod luperfi- 
cics B D fit parallelogrammum , cylindricum , eric eciam reclangu- 
lum cyjindricum , fi plana linearum A B , & D C ,finr pcrpc vwcu- 
laria , ad plana Iinearum A D & B C . Similiccr fuppofico quod fu- 
pcrficies A DC fit triangulum cylindricum, crit etiam cyhndn- 
cumtriangulum re<ftangulum, fi planum lineat A Dfitpcrpcndicu- 
lare plano lincx DC, vel plano linex A C : vel certe planum lineac 
D C , fic pcrpendiculare plano lineac A C . 

Conus appellatur , corpus quod dudu tcrtio producitur cx bafi 
quac fitcirculus . Axisconi appellatur , recla linea iconi verticc 
du<3a ad ccncrum balcos . Conus dicicur rcdus , quando axis cius 
eft perpendicularis ad bafim coni . Conus dicicur obliquus , quan- 

do axis eius non eft perpendicularis ad bafim coni . Coni tri- 

angulum pcr axem , dicitur illud triangulum , quod pro 

bafi habct diamctrum bafeos coni, & verticcm cum 

ipfo cono communcm habet ; hinc duo latcra 

trianguli pcr axem eiiam funt duo oppo- 

fita coni latcra : cV viciflim duo op- 

pofita coni latcra , ctiam funt 

duo Iatcra trianguli ( 

pcr axem. 
* * 
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- C A P V T I I. 

* w h * 

Prius oftenditur folas illas figuras planas , quas 
coni fe&iones appellauimus , produci ex co* 
no fe&o plana fuperficie : eafdemquc planas 
fuperficies fiue conicas fe&iones , etiam pro- 
duci pofle ex alijs corporibus fe&is piana fu- 

. perficie . Denkjue proponuntur nonnulla de 
parallelogrammis & triangulis cylindricis . 

Ic conus aliquis O L P » redus vel obliquus ; conus iftc 
fecari potcnc plano ; Primo , vt vcrccx coni fic in plana 
iedHone . Secundo , vt plana fe&io, infra coni vercicem 
occurrat coni lateribus, 8c cum aliquo, verfusconi vcr- 
cicem, faciac angulum arqualem angulo quem cura eo- 
dem vel oppofito coni facere facic bafis coni • Tercio , vt plana fe- 
clio , infra coui vertictfm occurrat coni lateribus , fed cum nullo > 
verius coni verricem , faciat angulum arqualem angulo quem cum 
eodem vel oppofiro coni Iatere facir bafis coni . Quarto , vt plana-» 
(cdtio infra vcrticem occurrat vni lateri ipfius coni , atque ad oppo- 
fitum coni Iatus parallela fit . Quinco , vt plana fedio , infra verti - 
cem occurrat vnt lateri ipfius coni, atque oppofiro coni lateri occur- 
rat producto fupra vercicem . Re&e intellectis cerminis , fatis mani- 
feftum cft non aifi quinque modis hic enumeratis , plano aliquo, fe- 
cari poffe conum OLP; erenim ex tpfis terminis patec , quod pla- 
na fe&to coni produda , neceflario occurrac vcrique ex duobus op- 
poficis lateribus ipfius coni, fimiliccrproduc?is : vel ccrtc vnt cx his 
duobus coni lateribus occurrat, acque ad altcrum parallela fic. Iam 
vcrd.vel plana fedio,in ipfo coni vercice occurric vcrique Iaceri ipfius 
coni , vcl vcriquc lateri tpfius coni non occurrit in vertice coni ; fi 
plana fe£to in ipfo coni vertice occurrir duobus oppofitis coni la- 
ceribus, habecur fedio primo looo propofica ; fi plana fe&io in ipfo 
coni vercice non occurric duobus oppoficis coni lareribus : vel pla- 
na fc&io infra coni verticem occurric duobus oppofitis coni laccri- 
bus , vc cucq «Jiquo , verfus conj vcrriccm , faciac angulum arqua- 

Jem 




Digitized by Google 



ParsSextai Caput Secundum . 181 

Icm angulo qucm cum eodem vel oppofito coni latcre facit bafis co- 

ni : vel infra coni vcrticem non occurricduobus oppoficis coni Iatc- 

ribus , vc cum aliquo lacere verfus coni verricem faqar angulum-» 

arqualcm angulo quem cum eodem vel oppofito coni latere facit co- 

ni bafis , fi plana fcdio > infra coni vercicem occurric duobus oppo- 

fitis coni lateribus > vc cum aliquo verfus coni vercicem faciac angu- 

lumarqualem angulo quem cum eodem vel oppofito coni latere fa- 

«ic bafis ipfius coni , habetur tc&io fecundo loco propofita ; fi pla* 

na U&io , infraconi verricem non occurric duobus oppofitis coni 

lacertbus>vc cum aliquo verfus coni vercicem faciac angulum arqua- 

lcm anguto quem cum codcm vel oppofico coni larere facicbafis 

ipfius coni : vel infra coni vercicem occurric quidem duobusoppo- 

fi:is coni lateribus , fcd cum nullo verfus coni vercicem facic angu- 

lum arqualem angulo quem com codem vel oppofiro coni lacere r'a- 

cic bafis coni : vel infra vercicem non occurhc duobus oppoficis co- 

ni laceribus , fi fcctio plana infra verticem occurrac quidem duobus 

oppoficis coni laceribus > fcdcum nullo verfusconi vercicem faciar 

angulum asqualem anguloquem cum eodcm vcl oppofitoconi lace- 

re facic bafis ipfius coni , habecur fcdtio cert/o loco propofita ; fi 

vero fecjtio plana > mfrz verticem non occurrac duobus oppoficis 

coni lateribus : vcl vni ex oppoficis coni Iatcnbus infra verciccm ita 

occurric > vc ad alterum fit parallela i vel certe vni ex oppoficis coni 

laccribus infra vercicem ita occurrer > vr produda eciam cum alcero 

laterc produclo concurrat fupra verciccm , f? plana fedtio vni ex op- 

pofitisconi latcribus infra vercicem icaoccurrac> vc ad alterum 

iic paralltla > habecur fedio quarto loco propofita ; denique fi pla- 

na fcctio vni exoppofitis conilateribus infra verticem ita occurrat» 

vt produdta etiam cum altero latcreprodudo concurrac fupra ver- 

ticem> habecur fcfiio quinto loco propofita; atque adeoconflac» 

conum O L P > fiue recrum , fiue obliquum > fecari non poffe pla- 

no aliquo > nifi quinque modis hic enumeracis . Qualem fuperfi. • 

ciem > fiue fectionem planam > exhibeac conus in fingulis ex quin- 

que diuerfis cafibus propofitis > docenc quinquc theoremaca > quae 

priora duo hic fubfequuncur : prius enim oftendendum eft angulo 

rcctilineo, atque circulari > conucnire proprietates > indicatas fu- 

periori capice : quodfacio in priiuo & fecundo theoremace. 

Theorema I. 

EX pun&o A , redsr linez A 8 > per idem planum excurrac linea 
A X i cuius duo quxuis punfta finc D & F ; acque cx pun&s Fig. 4 y. 

D&F 
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D & F , dufi* fioeredbe iincx DC&FE, occurrentes re&c A B in 
punais C&E, vc anguli DCA.^FEA, fint intcr fc «quales . 
Dico primo CD4(/BF=!AC«(AE, fi angulus X A B cft re- 

diljneus • 

Dico fecundo angulum X BA cffe rcdilineum , G C D ad E F = 
ACddAE. 

Demonftratur prima pars. Pcr hypothefim angulus DC A =5 an- 
gulo FEAi & mfuper angulus D A C eft comrounis : crgo , per 
tbeor.^.partit 3. Idea , crianguJumD C A eft fimiie triangulo FE A: 
crgoCD4</EF, = AC«rfAE. Quod erat priraum . 

Demonftratur fecunda pars . Pcr hypothcfim angulus DCAs 
anguioFE A, & infuper CD^EFsAC ad AE: crgo, per 
theor.%. partis ). Idea , triangulum C A D cft fimilc triangulo E A F: 
ergo angulus CADa angulo E A F : ergo , pertbeor.i.cap.x.par- 
tis s. Ide* 9 punda A»D, F , rant in dircftum : adeoque F D A , hoc 
cft X A , eft t e£a Jioca; 9c angnlus X A B cft rcdilineus . Quod erat 
fccundum . , . .... 1 ... : . 

I 

Theoremall. ' 

• * 

EX pun<9o A , reclc Jinec A B , per idem planum excurrat iinea 
A X , 9c re$a D C renrxfcnrct quamlibet rectam lineam , qux 
line* A X occurrat in D , line» vero A B occurrat in C , vt angolus 
DC Aredusfit. 

Dico primo , DCisACmCB; fi aogulus X A B , eft angu- 
lus circularis , habeos axcm A B . t , 

Dico fecuodo , anguium X A B efle anguium circularem, haben- 
t remaxem A B:fiP£ 2:=: ACwC B. . 1 <. 

Conftrufiio pro prima partt. Du&s fint rea* line* BD&AD. 
Demonftratur prinw para • Per hypothefim anguioaX A B , cft 
angulus circularis habens axem A B : ergo Jinea B D A , eft dimidia 
circumferentia circuli habentis diametrum A B : ergo per theor.6. 
partis 3. Idc* » angulus B D A redus eft : ergo pcr tkccr.io. partis 3. 
Id$4 , AC«/CD = C D ad C B : crgo per theor. v. cap.i. partis 5. 
Idea , D C 2 » A C in C B . Qnod erat primum - 

Conftruaie pro fecunda parce . Diametro A B , defcriptns fit ar- 
cus citculi , fecans lincam C D , produaam fi opus fuerit , in pun- 
ao H . 

Demonftratur (ecnnde pars . Pcr primam partem HCisAC 
iu C 9 : M P< f hypotbefim , etiam DCa=:AC/»CB : ergo H C 1 

*. ; bDCu 
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=s D C a : ergo HCsDC: crgo punfia D fic H non funt diuerfa: 
ledperconftruaioncm pundumH, eft in arcudiamerro AB dc- 
fcnpto : ergo ctiam punSG D , eft in arcu diamccro A B defcripro : 
ied pcr hypotheum punawn D, cft quodlibct punfium line* X A : 
crgoquodlibctpundumlincacXA eft in arcu diamctroA B dcfcri- 
pro: ergo angulus D A B , hoc cft angulus X A B , eft angulus cir- 
culans habcns diamctrum A B , Quod crat dcmonftrandum-. . 



CoroHarium . 



Hlnc fuppofito quod angulus X A B fitcircularis angulus , ha t'?* 
bcns axem A B: etiam manifeftnm crt, DCurfF£2=AC^^ 7, 
wCBadAEinEB: atque infupcr D C I =: A C in C B . Etcnim 
C* propofito theorcmatc conftat , D C 2 ss A C in C B ; fir infupcr 
rp 2AJP*"J ergo D C 2 4<4 F E 2 =: A C /iv C B 44* A E /n 
EB: &infuperDCa=jAC/»CB. 

Ex propofito corollario manifeftum eft , quod omni ctrculari an- 
gulo X A B conueniens proprictas (ir.D C z^FE 2 = AC»CB 

v E »'* E 3 J ? ctiam D C 2 =j A C 1» C B ; prxtcrca cx ipfa an- 
guii ell ipt.ci definicionc noftra conftat , quod omni elltpcico angulo 
X A B conucniens proprietas fic , D C * ad F £ 2 =3 A C in C B *i 
AEwEB: iedcimeoDC2non=2 \C/*CB. 

H* du* propnctaces ouarum prima conuenic ornni Bc foli artgu- 
lo circulari , acquc fecunda conuenit omni & foli angulo eJIipcico , 
joterfeconueniuntquoadprimampartcm, fingulisenim commu- 
occft,DC2arfF£2=;AC/«CB4rfAEfaEi1:dufcruntttmen 
quo ad Iccundam partem , nam in circulari angulo D C 2 =5 A C in 
CB; vcrum ineUipcico angulo OC 1 non =3 A Ci»C B . Hanc 
circulansatquecllipticianguli conuenientum , atque difcrcpan- 
usm brcwtcr indicatam , cxiftunaui ootatu d jgnann ■ 



Theorema III. 



CViufuiscooiOLP, plana feAid ilrtfHG, triaoeulumper »• 
axcm cooi, perpendicuiar* ad cooi planam fe&oW/fc ** *°* 
O LP, e.us larcribusLO * LP, infra coni verticcm occur/at 
pl ana iect 10 10 punSis H cV G , atque cx duobus angulis GHLSe 

ffl fi jiT;^ anguIoOP L ; dcitfque P Ua* fectionf* 
aH lioea X H, fitin cowfupcriicic. . 

Dfco 
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Dico angulum X H G, efle anguium circuJarem ; adeoqne finean 
X A efle lineam circularem , habentem diametrum HG: pianamque 
clionem X H G , eflc feclioncm circularem . 

Thcorema dupJicem admittit cafum; primus cafus fit quando an- 
gulus G H L =: angulo O P L,adeoquc anguli squales adiacent ei- 
dcm latericoni. Secundus cafus fic , quando angulus HGL=: 
O P L , adcoquc anguli arquales non adiacent eidem coni lateri . 

DemonlVacur primus cafus . Per hypothefim angulus G H L sr 
angulo O P L; ergo, per theor. 4. partis ccrtiaides, linear O P & G H 
funtparallelat : fed ex h/porhefi eciain planum O L P eft perpeudi. 
culare ad vtrumque planum X H G & Z P O* ergo, angulus planus 
XHLs angulo plano Z P L : ergo eiufdem coni planar fedtiones 
X H G & Z P O func parallelar . quandoquidem igitur ex hypothefi 
conftec fe&ionem Z P O eilc fcclionem circularem cuius diamccer fic 
O P ,cx concepcu dudus certij quo conus producitur , ctiam pacec 
fedionem X H G efle fcdionem circularem cuius diamecer fic GH; 
ergo angulus X H G , eft angulus circularis 1 adeoque linea X A eft 
Iinea circnlaris habens diamccrum H G t & fcctioX H G , eft fec^to 
circularis vc aflcritur in priino cafu . 

Conftrudio pro fecundo cafu . Pofira fic qu*uis plana fe<5tio 
DABi perpendicularis ad planum O L P , &habens re£am lineam 
fig' 5 li A 9 communcm cum triangulo P L O, acque parallelam re&* P O: 
piauis vero feclionibus X H G & DAB communis fit re£a D C. 

Demonftracur iecunda pars . Per conftru&ionem linez A B & 
P O func parallel*: ergo angulus BAL = angulo O P L ; fed per 
hypochefim angulus OPLs angulo HGL; ergo angulus B A L 
aa angulo H G L: kd t per tbcor.i.partis 3. idea$ etiatn angulus A C H 
=s angulo B C G : ergo , per tbeor.^.partis 3. ide* triangulum A C H 
cft fimile triangulo GCB; ergo HC^CB =ACicG; ergo , 
pcr tbeor.\.cap.\. partis 5. ided , H C in C G ss A C m C B : fed quo- 
niairl ex hypothefi & conftruAione patet D C efle perpendicularerri 
<dAB & infuper ez prima parce conftet angulum D A B cffe angu- 
lum circularem , per theorema 2. etiam DC 2 =: A C / n C B : ergo 
DCia HC in CG ergo , per theorema 2: angulus X H G efi 
angulus circularis 1 adcoque linea X H cft iinea circularis habens 
diametrum HG: & plana feaio X H G > eft feftfo circularis : Quod 
•2, I in fecundo cafu erat dcmonftrandu m . 

Nota . Suppofito quod planum aliquod FH G , fit perpendicu- 
lare adplanum G HL, ncceflario confcquuntur dua: veritates: qua- 
rum prima eft , quamuis rc<5tam D C , pofitam in plano F H G » eile 
pcrpcndicularcm, ad quamuis rc£am C B porrtam 10 plano GHL, 



Digitized by Google 



ParsSexta. Caputfecundumr 1I5 

ft refi* DC& CBfinr diucrfac i communi reaa H G , acque con- 
curranr in C. fecunda cft,angulum quem facic communis rcda GH 
cum rec*ta H L> eflc atqualem angulo quem facit planum FHG cum 
cadem rc&a H L. vtraque veritas immediatc patec cx i/s quar de an- 
gulisdifta funtin fecundaparte idex; & eciam vcraqoc veriras, non 
cancum vfuiett in thcoremace hicpropofito, verum etiam frequen- 
cer fcruit in ijs qux fubiequuncur . 

TheoremalV. 

GViufuis coni O A P , planafc&io fitXAB, triangulum pcr 
axem coni perpendiculare ad planam coni ledtionem fic 
O A P , cius latenbus A O , & A P, in ipfo vertice L, occurrat pla- 
na fe&io , atque etiam reclas O P occurrat in fi ; dentque planf 1 lct p . 
aionis XABi Hnea X A , fic in coni fuperficic . w o' ' ' 

Dicoangulum X A B efle rcdilineum : adeoquclineara X A eflSLi 
rcSam : acque fedioncm planam X A B eflc. fc<3ioncm triangula- 
rem. 

Conftrufiio du* coni fediones planac,& bafi parallel*, fint DHG 
&FA'I; harum fcdionum , & plani O A P , communes re&x li- 
ne* finc G H & I K : carumdcm Xcfiionum', & Je&ionis X A 6 com- 



muncs re£ar linea fint p C & F E . , \ .•-[ 

Dcmoniiratio . pcr^heor. j.anguii D H G 6c FJCl finguli func 
anguli circulares , quorum axes func H G & K I,atquc ad hos i 



perpendiculares funr reclc D C & F E, vt patet ex hyporhefi & cort- 
flruftione : ergo per cheor. i.conftac DC2 = HC»CG: iccm F £ 
as jrEf»EJh< crgo,DC J4rfF£i=HCi» C&ad X EioEl 
iam vero , quoniam per prrmnm cheoreraa HC «iKEaAC«i 
A E eQ; C G ad E I , cV per thjpor.i.cap.i.partfc 5.idez, H C »CG 
adKEinE 1 8 H CadKE i*G GadEl: pacet eciam H CivCG 
ad K E inEl AC ad A Ein A C ad AE AC 2 ad AE v ergo 
cciamDCi4<fFEaaAC»:^AE3t ergo D C ad FE aAC 
ad AE : ergo , pcr cheor. i. angulus X A B eft rctfilincus : adcoquc,- 
linca X A eft reda, & fe&to pJani X A B , cft criangularis . Quod 

cracdcmonftrandum . - , 

J , rff:. . v -f< - 

....,,) . • ; * *.i . ■ T J : -" • • > 

•I 4 , . S*/ . 5- J ..••.:..»..: :*>-«• * * *', 

i , A a Theo : 
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Theorcma V. 

t « 

CViufuis coni OLP, pltni fc&io (itXAB, triangulum per 
axem coni perpendiculare ad coni planam fe&ionem fit OLP, 
eius lateribus L O & L P infra coni verticem occurat plana fe&toin 
pun&is A & G, atque ex duobus angulis fi A L, A B L nullus «qua- 
7 e . c ? , lis fic angulo O P L : dcniquc plauc feSionis XAB, linea X A , fic 
* inconifuperficie. 

Dico angulum X A B, cfle angulum ellipcicum: acque adeo lineam 
X A «Te lineam eJIipcicam habencem axem Afi: & planam fecaio* 
ncm X A B cflc fcflioncm cliipcicam » 

Conftrudio. Coni O L P duar fe&iones planas , & bafi parallelc 
fiot pHG&FKI: his fcaionibus & plano O L P communes finc 
lincse G H & I K , ijfdcm ledionibus & feflioni X A B communes 
finc linec. DC&FE. 

Demonftratio . Pcrtheor. i.pacet A Cad A E= HCtfc/KE, 6t 
infuper CBadEBzzCGadEl : ergo , per theor. i . cap. l.partis 5. 
idfA>*CmCBadAEinEB=:HCinCGadJCEin EI: atqui 
cx tercio & fecundo theoremate conftac DC 1 =: H C rn C G, & in- 
foper F E 1 ss iT £ i» £ I : ergo D C 2 «rf F £ 2 =3 A C in CB *rf AE 
1» E B . Praterea ex .conftrudione pacccangulum CHLss angulo 
O P IJt tamen per hypochcfim angulusC B Lnon ss angulo OPL: 
ergo triaoguJum A C H non eft fimile triangulo G C B , Se tamcn 
per tbcor.j.partis j.ideat angulus ACHs anguio G C H : crgo , 
per thtorema 5. parttt j.idea ,ACadCG non s:HC«fCB: ergo , 
per *xicma x S> pkrtis 4. iHes , A C in C B non ss H C4n C G : fed vt 
jwius oftenfemcft DCasHCisCGJ cfgo DC 1 non ss A Cin 
•C B . Quahdoquidetti igiturconftet D C a ad F £ 2 ss A C nr € B 
WAEwEB.A camcnD C »nons= ACwCB ; per dcfinicionem 
patet angulum X A B efle elttpticum: adcoque iineam X A efle 1t- 
neam ellipdcam cuHis axss fitAB: 6e fcdionem planam X A B , 
ctfc fe&ionem ellipcicam . Quod crat demonftrandwn . ; } 

Theorema VI. 

CViufuis cont O t V , plana feclio fic X A B . triangulam per 
axem coni perpendiculare adconi planam fe&onem;, fit OLP, 
vni cius Uceri L P > infra coni venicem occurrac plana fc&io in pua« 
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do A : atque alcerum Iitus L O (ic parallelum ad plaoam fcaiooemi 
deoique liaea X A fitin coni fuperficie • 

Dico angulum X A B ette aogulum parabolicum j acquc adeo li- r; # - A * 
neam X A efle lineam parabolicam habencem axcm A B ; & fedio- 
nem X A B cfle fcftionem parabolicam • 

Conttructio vt in 5. theorcmace . 

Demonftracio . £x hy pothcfi & cooftru&ione faris pacec figuram 
I E C G , orfc parallelogrammum : adeoque C G rs E I j ergo , per 
tbeor. I . cap. i . partis 5. tdeax , HCwCG4</KE«EI = HC U 
K E: fed , ptr tbeor. 1. eriara AC*/AE = HC adJCE: ergo H C 
iflCGtfrfKEwEIsACtfrf AE : arqui ex tercio & fecundo cheo- 
rcmace , conftat D C 1 == H C in C G, itcm FEisKEmII) er- 
go DC2«(/FEis ACitfAE; ergo per derTnicionem angulus 
X A B cft aogulus parabolicus; adeoque linea XAcft linea parabo- 
lica habens axcm A B ; & plana feSio X A B eft fcdio parabolica-» . 
Quod crac dcmonftrandum . 

Theorema VII. 

CViufuis coni OLP, plaoa fefiio fitXAB, triaogulum per 
axem coni, pcrpeodiculare , adconi planam fedionem , fic 
O L P , eius lateri L P, occurratplana feaio in puodo A , acquo 
cadem plaoa fcdio produda occurrac io punao R , iaren O L, fimi- F/V. 5 c.' 
litcr produfio fupra cooi verticem , praiccrea rea* O P occurrat in 
pundto B ; denique plaoar iedioois X A B , iioea X A fit in cooi fu 
perficie . 

Dico angulum X A B eife hyperbolicum: adeoque lineam X A ef- 
fc lineam hyperbolicam habentem axem A B: 8c pJanam feOioocm 
XABciTe fccliooem hyperbolicara coiut traofuerfc diametcr fit 
A R • 

Conftroclio vt io thcoremate 5 . 

Demooftratio . Per primum thcorema patet RC^RErCG 
ad E I > & iofuper AC^AE = HC<rfK£: cr^o , pcr tbcor.l. cap. 
l . partis 5. ide£ , K C in A C ad R J . in A E =5 C in C G ad K E tn 
E I : fed ex tcrtio & fecuodo rheoremate patet DCasHCraEG, 
itcm F E 1 = K E i» E I : ergo D C 2 *f F E 2 == R C iw A C *d R E 
in A C : ergo per definitiooem angulus X A B , eft anguiusiiyper- 
bo!icus : atque adeo lioea X A eft iinea hyperbolica habens a>em_* 
A B : & plana fe£io X A B eft fedio hyperbolica ; denique huius fe- 
aionis diamcrrum rraofucrlam elfeA R , cooiiat ex definitione li- 
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nex auc dicicur trftnfuerfe diamecer hyperboiar. Quod cracde. 

monltrandum » 

f Scholium. 1 

THeoretnara hadenus propofira , docent» non nifi aliquam ex 
fupfa memoracis quinque conicis feotionibus > exhiberi poiTe 
i cono fc&o plana fuperficte » fiue conus qui fecacur reclus fit » fiuc 
obliquus i acque hoc erac quod in prxfenci capice primo loco pro* 
bandum fufcepimus . Alcerum erac » eafdem illas planas fuperficies» 
quc I nobis conicx fe&iones appellancur , eciam exhiberi pofle ab 
alijs corporibusi cono diuerfis . quaodo fecancur plana fuperHcie ; 
hoc docenc fubfequentia aliqua theorcmata, in quibus confidcro ali- 
quaex ijs corponbusquz fuperiort capice cyltndrica appellauimus, 
& oftendo, quomodo plano fecta, exhibeanc contcas ilias fe&iones . 
quas exhibentur i cono fedo plana fupcrficic • 

»■»** » ■ 

Theorcma VIII. 

OVamlibet planam fcd/onem comcim reprarfentec fuperfTcies 
Z P O , qu* fir bids prifmacis auc cylindri O L , aique paral- 
lelogrammum O M L P fic perpendiculare ad bafim ZPO; pr atte- 
Tig- 5 rea corporis O L quaruis piana fe&io D H G, fic perpendicularis ad 
vcl 5 7. planum M P , arque cum illo plano habeac communem lineam HG: 
& angulus G H L fic arqualis angulo O P L • 

Dico angulum Z P O srqoari angulo D H G » acque adeo fe&io- 
oem DHGeiTe fimilem fedioni D H G . 

Demonftracio . Perhypothefim plana fectio DHGcft perpendi- 
cularis ad planum MP,acque cu illo comunem habec iineam GH: er- 
go angulus G H L sa plano angulo DHL; fimiiicer pacec angulum 
OPLs plano angulo Z P L : fed per hypothefim angulus G H L 
ss angulo 6PL, ergo planus angulus DHLs plano angu!o ZPL : 
ergo plana D H & Z P » hoc eft plana D H G 8e Z P O , func incer fe 
parallela : ergo concepcu dudus primar claiTis » quo ex bafi Z P O 
producirur corpus O L , pacec angulum ZPO = angulo DHG, 
qualifcunque fit angulus Z P O , acque adco fe&ionem Z P O eUe 
fimilem fcflioni D H G . Quodcrac demonftrandum . 

Thco- 
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Clrculafem fe<aionem conicam habentem axcm P O , repr*fen- T > A 
tec fuperficies Z P O, quar fic bafis circularis cylindri re<3i vel <P 
obliqui O L : acque parallelogrammum O P L M fic perpendiculare ve * * 7* 
ad bafim Z P O i prarcerea cylindri O L qucuis plana fcctio X A B 
fic perpendicularis ad planum M P , atqae cum illo plano habeac 
communem lineam A B , & angulus OPL non fic «qualis angulo 
B A L , neque angulo ABM. 

Dico angulum X A B ,ene angulum ellipticum habcncem axenui 
A B & planam fedionem X A BcfTe fc<5tionem ellipticam . 

Conftru&io . Duac fc<2iones planar D H G <* F K I , fingula? fine 
pcrpendiculares ad planam M P, & cum illo communes habeant li- 
neas HG&KI, atque cum feSione X A B habeant communes ro- 
£as D C & F E , denique anguli OPL,IKL&GHLfinc inccr lc 
aequales . 

Demonftracio . Per hypothefim I/nea? O M & P Lfunt parallelar. 
ergo , ptr tbtor. 1 1. partts 3. idea , AC*rfCB=3HC<i<fCG, flc 
infupcr AEiiEB=KE^£I: ergo , per tbtor. 1 . cap . 1. partis s . 
idta , A C tn C J3 ad A E in E B = H C in CB ai KE in E blcd quo- 
niam per hy pothefim angulus Z P O eft circularis , acque adeo fin« 
guli anguli D H G & FK I circofares Cmt, per cheor.a. patec D C % 
= HC«CG eVinfuper F E 2 =3 KE/'«EI; crgo A Cm C B ai 
A E in E B =: D C 2 irf F E 2. praccerea quoniam per hypochefinu* 
angulus O P L non = angulo A B M , Sc tamen per conftruaioncm 
angulus O P L = angulo G H L:patctangulum A B M non =s an- 
gulo C H L , adeoque angulum C B G non sj angulo C H A : Sc 
tamen angulus ACH = angulo B C G : ego ptr tbtor. 5. partis 
5. idea , A C ad C G non == H C ad C B : ergo A C in C B non 
= HC in C G : fed prius oftenfum cft H C in C G s D C a : 
ergo AC /nCB non =? DC *. Quandoquidem igitur DC 1 
ad F E a = A C in C B <* d A E /n E B , & camen D C 2 non =3 AC 
in C B : pet definitionem patet angulum X A B, efle anguluna cllip- 
ticum , habentem axem A B, & planam feeliontm X A B effe fcdio* 
ncm ellipticam . Quod erat demonftrandum . 




Theo- 
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Tbeorema X. 

ELI ipticam feaionem habcntcm ixem P O , repr* fen tc r plan au, 
fupcrficics Z P O , que fic bafis elliptici cylindri re&i vel obli- 
qui O L* atque parallclogrammum O P L M fit perpendiculare ad 
bafim Z P O : pmerea cylindri O L quxuis plaoa fe<3io XABfic 
. perpendicularis ad planum M P , atque cum ilfo habcat communem 
lineam A B : dcinde angulus O P L non fic cqualis angulo B A L : 
denique ex quouis pundo Q , linec Z P , duda fic refta Q N per- 
peodicularis ad rcaam O P , & recla N C pataJlda rea* p L, oc- 
currat A B tn puneto C. 

Dico primo angulu XAB etTe aogulu circularem>habeotem axem 
A B ; adeoque fedeionem X A B efle circularem > fi A C ad QNs 
QNa(CB. 

Dico fccundo Aogulum X A B efle angulum ellipticum habcotem 
axem A B ; adeoque feaionem X A B efle cllipticam , fi AC ad Q N 
DOO B3 Q^N ad C B. 

Conftrudio vc m cheoremate 9. 

Dcmonftratur prima pars . Per theor.g. angulus Z P O eft asqua- 
lis angulo D H G , & habenc axes PO&HG ineer fe srquales i fed 
cciam cx hypothcfi tt conftrudione maoifeftum illorum «qualium 
angulorum fecundos finus P N & H C iocer fe cqoales efle : ergo 
eorumdem angulorum fioos prioios Q N =2 fioui primo D C : atqui 
pcr hypothefim A C ad Q N as Q N ad C B; ergo A C ad DC xs DC 
ad C B : ergo , per axioma 3 cap.%. partis 4. idee, DCs = ACf»CB: 
ergo , pertbeor. ». angulus D A B , hoc eftXAB, eft angalus circu- 
laris habens axem A B : adeoque fcdio X A B , eft feaio circularis . 
Quod erat deraooflrandum in prima parce . 

Demonftracur fecunda pars . Per cheor.8. anguli ZPO.DHG, 
D A' I fuoc fimilcs ioter fe , & habeotaxes PO , H G , K I ioter fo 
zquales fcd per hypothefira angulus Z P Oeft angulus ellipticus 
habens axem P O : ergo finguli anguli D H G & F K I fuot anguli 
elliptia fimiles habentes axes HG&^I inter fc equaies: ergo H C 
iif C G ad K E /» EI sa DC 2 ad F£ »:atqui difcurfti adhibico inicio 
demonftrationis cheoremacis 9. eeiam pacec A C in CB ad AE in ER 
= H C in C G ad K E in E I : crgo A C in C B ad A E in E B = D C 
1 ad F E 2 . Prarrerca quia ex hypothefi & conftruaione facis con- 
ftarDC =QN,&perh/poehefimACrtdQNnon = QN «i CB: 
eciam patet ACadDC 000 = DC ad C B crgo, per axiom. j. cap. 2. 
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fartis 4. idcit , D C 2 non =5 A Cin C B; quandoquidera igtturD C 
2ddFE »«AC/»CB4dAEi»£B,&tamen DCznoosAC 
in C B: per dcfinitionem angulus F A B , hoc eft angulus X A B , eft 
angulus ellipticus : adeoquc feaib X A B eft fedio eliiptica . Quod 
in iccunda partc aflercbatur . 

Theorema X L 

■ • 

PArabolicam fe&ionem habentem axcm P O , repra?fentee plaaa 
fupcrficiesZPO, quarfic bafis parabolici cylindri recti vel 
obliqui O L 1 atque parallelogramraum OPLMfit perpendiculare 
ad bafim Z P Q> ; pnrterea cylindri O L, qua-uis plana fedio X A B, 
fit pcrpendicularts ad planum M P , atque cum tllo habcat comrau- p • - ^ 
nem lineam A B : fed tamen angulus O P L non «quctur angulo v f{^* 

Dico angulum X A B , efle angulum parabolicnm cuius axis tic 
A B : adeoque (eaionem X A B cflc fcatoncm parabolicam . 
Conttru<3io vt in thcoremate 9. 

Demonftratio. Per theorema S. finguli angnli D H G & F K I 
funt aquales angulo Z P O : fcd per hypothcfim aogulus ZPOeft 
angulus parabolicus: ergo finguli anguli DHG&F^ I funt angu- 
li parabolici inter fe «quale» : ergo DQzadF BizsHC ad K E : 
fed H C ad K E s A C ad A E , quia triangula A C H 8c A E K funt 
inter fe fimilia : crgo D C 2 a/F£i=AC^AE: ergo pcr defi- 
nitionem angulus F A B , hoc eft angulus X A B , eft angulus para- 
bolicus : adeoque fe&io XABcft fc&io parabota • Quod crat dc- 
monftrandura. r , , 

ThedremaXII. 

... : 1 

HYperboIicara fcfiioncm habentem axem P O reprafctvc tpla • 
oa fuperficies Z P O, qu* fit bafis hyperbolici cylindri rec^i 
vcl obltoui O L : atque parauVcgrammum O P L M fic pcrpcndicu- 
lare ad bafim ZP O 5 pratcrca cylindri Oi, qua-uis plana fedio p- 
X A B > fit perpendicularis ad planura M P , arque cnmillo habeat *° 
communem lineimAB, fcdaogulus OPL non arquetur angulo 
B A L ; dcnique refia O P produda fit vfque in Q, vt P Qfa cranf- ' 
ucrla diameter hyperbolic* fcfiionis % P O , atquc rccla Q K paral- 
lela recl x p L occurrat rea* B A pro^ncta in R. 

r - Dko 
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Dko angulum XAB cflcanguium hyperbolicura habenrem tranf» 
uerftm diametrum A R : adcoque fcfiioncm XABeflc fe&ionem_» 
hyperbdlicara • 

Conftru&io. Fofita conftruaione theoremacis o.rea* GH& 
I K produa* occurrant in N & S rcdte Q R . 

Dcmonftratio . Pcr theor. 3. finguli anguli DHG&FKI funt 
srquales angulo Z P O: fed pcr hypothefim aogulus Z P O cft angu- 
lus hyperbolicus , habens tranfuerfam diametrum P Q ; ergo angu- 
liDHG&FKI funt anguli hyperbolici inter fe «quales , acquo 
habentes diametrum tranTuerfcm xqualcm rea* p Q? fcd cx riypo- 
thefi & conftruciionc patcc rctfas H N & K S incer fe , & redt* p Q 
scqualesefle: ergo anguli DHG&FKI func anguli hyperbolici 
zquales, eonimque tranfucrfc diamctri func HN&KS: ergo D C 
2 ad F E * =s N C in C H ad S E in £K:fed quoniam triangula RCN, 
KES, A C H, A E K func fimilia , adeoquc lacera acqualibus aiv- 
gulis oppofita habentproportionalia , pcr tbcor.i.cap.upartis yidc&t 
patct N C in C H aA S E in E K = R C in C A ad R E in E A : ergo 
D C 2 ai F E 2= R C i» C A adK L in E A : ergo per dehnirioncs, 
angulus F A B , hoc eft angulus X A B , cft angulus hypcrbolicus 
habens tranfuerfam diamctrum A R ■ adeoque feaio X A B eft fe- 
aiohyperbolica. Quoderatde«oo(rra ft «um . 1 
.... «■ • • ■ • ■ " 

, :l l' Scholium. - i 

Lanas illas fuperficies , quas fe&ones conicas appenauimus, 
nou tantum exhiberi 2 cono feclo plana fuperficie, facisconftac 
ex theoremate 8. in quo rantum confidcratur fcdio paralleja ba(i 
corporis fcdi , atquc oftcnditur , quomodo hoc caiu corpus dfuer- 
furoa cono, exhibeat icaionem fimilcm bafi , qualemcumque fc- 
dtionem conicam pro^OJhabeat . Nolui Jioc theorema proponerc 
fubmaiori amplitudine, quam admittit, quiahoc Jocononagi- 
musdc planis fupcrficiebus diuerfisab enumeratis quinque 
nibus conicis; Thcorcmata quz oaauum fubfcquuntur , confide- 
rant diuerfe figurav cylindros fcfios plana fupetficie, nc*n paralltia> 
cyiiudrarum bafi ; atqie ekhibcntes conicas feaioncs , quar tamcn- 
: tfaricjrbroto bafibus fimilfcs non funt . Ex his fuperabunde coniur, 
ain folos conos feaos piana fuperficie .^exhibere conidas )f#? 
SuaWex thcorcrriatibus haSfciius prbpofiti^ , conftat nunasqqidem 
ftbesficies, nitl quinquc fuperius memoraus conicasJeffiooesy 
cxhibcri pofle a conicis corporibus fertis plana fuperficie: fcd ; tamco 
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«afdem iilas conicas fe&iones , exhiberi polle a corporibus, qux 
conica non fuac , quando fccancur plana fupcrficic . 

Exponunturaliqui termini , quibus vtimur , in 
confiderationibus parallelogrammorum , 
«& triangulorum cylindricorum . 

APud Geomerras ^fu receptum v/dcrur , per voccs paralielo- 
grammum, vcl crianguLm , fimplicicer pofitas : figniticare 
fo'a> hguras pianas, vndique re&is lincis ccrminacas . Hic vfus non 
imped c, quo ininus criangula fphxnca appelicnc aiiquas fuperficies 
curuas, atquc curuis lincis cerrninaras; quantum eui n cft ex vi fi- 
gmficacionis quam habenc prxdirtx voces , parailelogrammum di- 
cipocett, quxhber (iiperficies quaruor lincis cerminaca , quarum_j 
binx qnxuis mtcrfc oppofirx , ibotinxer fe pirallelx . Similicer cri- 
angulumdic- pjceft, qu elbet fuperficies tribus lineis ccrmioat*-» . 
Ne recedam ab vfu paulo ante indicaco , & tamen in maiori figni- 
ficati jnis am pti u ime adhibcre polim voces para lclogrammunu* 
<\cnanff jl J<n : pcr parallelogramnum vmuerfalicer fumpcum , m« 
celligo fuperdcicm quacuor J aeis terminacam, quarum quxuis bmz 
inCerfe oppofirx , funt paralcllr iuccr fe . Pcr crianguluin vniucrfa- 
iiccr fumpcum , inrclli^o fuperficiem c-ribos Imcis ccrroinaxam . Pa- 
rallclogrammuin atquetrianguJum vniuerfalircr fnmptum , indiffe- 
ccus eft , vc fic pUnum , vd curu »m : retys vel curuis lincis cc< mi- 
nacum adcoque reftnngt petcfi ad tocdiuerfas fpecies parallelo- 
grammorum acquc rriangulorum,quot mccr fe fpecic diuerfxexccn- 
fioucs iiiueniur.tnr , qux conuenirc pollunc, auc fiiperticiebiis » auC 
cerminis fuperricietum , quibus conuenit detinicio vniuerfalicer 
fumpci paraiielogrammi tuc crianguH . locer has dmcrfas fpccica 
vnnieifalicer fumprorum paraiieiogrammorum auc criangulorum • 
mueniuntur parallclogramma cV triangula , qux appcllamus cylin • 
drica: & liccc curua fupertictes cylmdnca,cui conuenir drtinitio pa- 
rallelogrammi,aut crianguli vniuerfadccr fump*i,dici poiUc paralle- 
Jogramu, auc rriangulum cylindricum: camcn adhiuemus cylindrici 
parallclogrammi & cnaoguii detimrjones propofitas h\ h ie c.i huius 
fcxrxpartis idcar . Paraltclogramma acq, rnanguia cy lindrica a no- 
bis diuiduntur in iILa, qux cerminancur folis Jincis brcuiilimis , cV in 
illa qux ccrmioaiuur hncis , qux fingul* brcuiilimx uoo iunc, qua- 

B b rc acf- 
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tc aduercendum eft , quasexlineis per cylindricam foperficiem du- 
cibilibus appclJcmus breuiilimas . In hac paraJiclogrammorum Ar 
triangulorum coofideratione , ex lineis duclis pcr curuam cylindri 
fuperficiem , /blas i lJas confideramus , qux per eamdem cylindrt 
partem excurrune ; non vero iUas quac du&se funt pcr cyliadti /u- 
perHcies intcr fe oppofitas : quare inter omnes lincas per cylindri 
pcrficiem duftas , atquc eofdcm cerminos habentcs, abfolute We- 
uilJimam dicimus il am linram , quar brcuill : ma cft inrer omnes 
ducibilcs pcr cylindri iuperficics inter fc non oppofiras : licetduci 
poflir brenior hnea , quar per opp©fitam cy Imdn fuperficiem excur- 
2/f*59* rendo eofdem cermrnos connectat Lxempli gratta linea A £ C du- 
claeilper curuam cylindri fupcrfkicm N H I P I 2 > q*arc inter 
omnes lineas pcr cylindri fuperficiem ducibiies > atque habenres cer» 
minos \ & C , Jinca A £ C eric breuiffima » eo iplo qcod pcr cam- 
dem cylindrf fuperficiem N H L P I Z , a pundo A ad punctum C» 
duci non poflit alccra linea , qua? breuior fic : licct per oppofiram_» 
cylindri tuperficiem , a puncto A ad pundum C duci potlir lmca , 
quz breuior fit quam A £ C . Hoc fcnfu imelligcndo lineas brcuif- 
fimas dti&as percy.indrt fupcrfictcm , in thcorematc 14- afFcrtur 
propriccas coruiemcns ornnibus , & folis lincis curuis acque brcuii- 
iimis , dudcis in curua fuperficie cylindri culufcunque rTgura? ; fimi- 
Hs propriecas non requiwur pro redis Iincis » Gquidem faris con» 
fter » quamlibct redram lineam , rton carvtum in fcnfti tam cxpofuo» 
fcd abfolucc breutflimant cflc omnium Hnearum eofdem ccrminos 
habcnrium . Ex diuerfis lineis dudis per curuam cylindri iuperfi- 
ciem, quarnam redtar aut curuar finc , determinatur in theorcmate 1 ? > 
in quo ftatoitur , fmgulas lincas per curuam cylindri fuperficier» 
duSas arque alicui cylindri lareri parallelas , rcftas cffe : ceHquas 
omneseflecuruas. Lioeaa iqua brcuifTima percyiindri fuperficicn» 
duda» breuiflimrf produ&adicicur , quando iri produdta eft , ve 
in fcnfu iam expofio , incer fuos termmos fcmpcr manear breuifli* 
ma . Parallelogrammi pUm breuifftmis lineisterminati , alricudo » 
fiuc menfura aJtkudiais » dkiturlincabreuiflimaper planam fuper- 
ficicmducla , atque conncctcns oppofirum parallciogrammi latus 
cum ciusbafi breuiffime produ&a . Similircr cylindrci parallclo » 
gr5 1 ibrcujilimi lineis cerminati alcitudo, liucmenfuraaJritudinrs» 
appellacur linea brcukflima per cyliadricam illam luperijcicm du6a » 
arque conncctens oppoficum parallelogrammi racus , curn eius batt 
breuifTimc produ&a . Triaogul» plani br cuiflimis lincis ccrminati ai~ 
ritudo , 6ue menfura al ticudinis > vocatur linea brcu j^ima per pJa- 
naxn .upcrficlcm dufia, atquc conoedcns vcuiccn trianguJi cut» 

cius 
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chjs bafi breuiilimc produdta . Pari modo cyl tndrici critoguli brc 
uiiTimi s lineis terminaci alcitudo , fiue meniuta altirudinis , dicicur 
lineabreuiffima per cyiindri fuperficiem du&a , atque connecxens 
vercicem trianguh cum eius bali brcuillimc produfta . 

Theorema XIII- 

COrpus O L repr*fenret cuiufcunque figurar cylindrum , in cu- 
ius curua fuperficie dudx fintdua* line* AN&AC: quarum 
vna A N , fic parallela ipfius cylindri lacerip L: altera A C, non' ^'£-5 9- 
fic paralJela lateri P L . 
Dico primo , lineam A N re&am efle . 
Dico fecundo , lineam A C re&am non efle . 
Demonftracur prima pars . Ex conceptu duclus Geomerrici , quo 
ex bafi Z P O producicur cylinder O L , facis patec, d pun<fto A pro- 
duci aliquam cylindricar /uperficiei lineam redtam Iaceri P L parallc- 
lam : fed etiam manifcftum eft , incylindrica fuperfidc per idem 
punfium A duci non po/Te nifi vnicam lineam laceri P L parailelam: 
igicur linea A N, laccri PLparallela» atque percylindri fupcrn> 
ciem dudca , redta cft . Quocf in prima parce aiferebacur : 

Conftruerfo pro fecundaparce . In cunta cjlindri fupcrficie ,du^ 
cla fic Imea I H paralleU lateri P L: atque I H occurrac A C in pun* 
<to K . Deniquc in plano A N C du&a fic rcfia A C . 

Demonftracur fecunda pars . Quoniam per conflruclionem linea 
I H eft parellela laceri P L : per primam parrem , Itnea I H refta eft : 
fed eciam pacet lineam I H efTe parallelam plaoo A N C » adtoquc 
cocam efte excra planum A N C : ergo punclum K eft extra planum 
A N C : fed reda A Ceft in plano A N C : ergo pun&um K eft ex> 
tra reclam A C : ergo linea tranftens per pun&a A , K , C , re6a_» 
non eft:fed linca A C per curuam cylindrt fuperficiem excurrens, e(t 
l inea cranfiens per pun&a A , K , C : ergo (ihea A C pcr curuam cy- 
lindri fuperficicm cxcurrcns , re6aaoneft . Quod in fecuoda parce 
aflcrebacur . 

Theorema XIV. 

COrpns O L reprarfencet cuiufcunque figura* cylindrum , cnius 
duo lacera fintPL &ZN. Curuat cylindri fupctficici, 8c pla- 
qo £ C A« cotajiunis fic linca AEC *&59* 

fib % Dico 
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Dico prinao 1 lincam A t C , efie bi cuiilimam ». qu* 4 punflo A, 
ad punctum c » duci poteft pcr curuam cylindri fapcrficiem : fi pla- 
num E C A , eit ptrpendiculare ad plaiium Z P L N . 

Dico fecundo, planum £ C A , eile pcrpendicuiare ad planum 
Z P L N : fi linea A E C eft brcuillima qur a pundto A ad punclum 
C duci poreft pcr curuaro cylindn fuperficiem . 

Conftrudtio. Cylindri lacus tranfiens pcr punclum E , fit I H, 8c 
planum I H G F fir pcrpcndiculare ad planum Z P L N . Prarcerca 
planum quodlibcc A ( A , diuermm 3 plano £CA> habeat lineam 
A K C communem cum curua cylindri fuperrtcic :. atque linez I H 
occurrat in pundo K . Dcnique pLanorum E C A , 8c K C A » com- 
munes inrcrfectiones cuin plano I H G F , finc E R & K R . 

Dcmonftratur prima pars. Ex hypochefi & conftruclione facis 
patet, triangulum L K K effc re&ilineum, acque eius anguluro-» 
K E R » refium efle : ergo pcr theor.4. cap.?. partis 5. Idcar E K 2 
f RE 2 =: R Ki : crgo redia R K eft maior re&a R E : ergo pua- 
dum K magis diftat i redta A R C , quam punclum E diftcc ab ea- 
dem recta A R C : cum igitur punda E 8c K , flnc qualibec punda 
lincarum A E C & A K C » inter lc diuerfa > atque jn eodcm cylin. 
dri laccre poftta : manifcftum cft , ex pundis intcr fediuerfis, atque 
in eodem cylindri Iacere pofiris , quxlibcc punfta lincz \ K C , ma* 
gis diftare a recla A C quam ab eadem re£a A C diftent puncla li • 
nexAEC: crgo lineaAEC, eft breuior lincaAKC: fed lt* 
nea A K C , cft quxlibec linea , qui a puntto A ad pun£um C du- 
ci poteil pcr curuam cyiiadri fupcrficiem » acque non coniticuxa tn 
plano perpcndicuiari ad pJanum Z P L m : crgo linea AEC, efr 
breuior, qualiberalia linea A K C » qu* a pundx» A ad puncSum 
C duci poteft per cu uam cylindri iuperticiem , acque adeo Jinet~* 
A £ C clt breuifTima. Quod aifcrcbacur in prima parte » 

Dcmonftracur fccunda pars . Perhypothefim linea \ E C ef> bre- 
uifTima , quar a pun&o A ad pun&um C duci potcft per curuai\_» 
cylmdri fuperficiem : crgo linea R E eft brcuiilima linearum con- 
ncdicntwm lineas I HcV FG incer feparallclas , vtpacet ex hypo- 
thefT& conftru&ione : ergo linea R Eeft perpendicularis adlineam 
F G : ergo angulus re&ilineus E R G re&u* eft 1 ergo hnca ER, 
cft perpendicularis ad planum Z P L N : fcd per hypothefim linea-* 
E R clt in plano E C A : ergo criam planum E C A cft perpendicu- 
Jare ad planum Z P L N . Quod erac dcmonftrandum . 

W- tr ' ,• :? 0 

Theo- 
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C 



Orpuj O L , repra-fentet cuiufcunque rTgurr cylindrum , atque 
in eius curua fuperficiedefcripMmfit triangulum cylindricum 
\*BC. Pr*tc ea triangulum cylindncum A B C pra-cise cxplana- 
mtn reprrftnret figura plana K L M . 

Dico primo.figuram planamK LM , erte tn :ngulum rectilmeum; 
fi fingul» liner tcrminautcs triangulum cyiindricum A BC fiot 

breuiflimx. ~ , 

Dico fccundo , figuram planam K L M , non efle tnangulum rc- 
dilincum: fifingulse lincae tcrnainantcs triangulum cyliodricuoa-» 
A B C , non fint breuiflimsr . 

Nota . Qucmadmodum cx conceptu Iine* , & cnruitatit , mam- 
fcftum eft : lincam curuam , amifla fola cnruitatc reclam fieri poflc J 
ira ex conceptu fup.rficiei , &c curuitacis quse conuenit fupcrficiei 
cylindricx,manifcituin cl\ , fupcrficicm cylindricam cxplanari poflc: 
fiue ita amitterc pofl"e fuam curuitatcm , vt nulla fiat variatio iiy 
masnitudmc , vel ipfius fupcrficici , vcl iinearum defcriptarum in 
tali fupcrficic , vel linearum fuperficiem terrainantium ; quo cafu 
intdligo fuperficicm cylindricam prxcisc cxplanatam efle 1 adeo vc 
fupcxficics cylindrica, a fcipia prrcise untum cxplanata , non~# 
alitcr diffcrat , quam quo ad mooumcxtenfionis , ieif nulto modo 
dilfcrac , quoad extenfionem conuewcntcm , aut toti fuperficicr, auc 
parrreiu» , aut Imeis quae talem fuperficicm rerminanr, aut in illa*» 
dcfcriptr funt . Iam vcro data quauis cylindrica fuperficie \ BC» 
dari poffe , fiuc potfibitem cffe fuperficicm planam K L M , fie vt ill* 
dux fupcrficies tantum prrcise difTcrant , quoad modum cxtcnfio- 
nrs : mmi vidcrur non minus manifeftum, quatn reliqua Gcoraetrise 
po^rilaxa qua*; iMu-d aflumo fiie vltcnori probatione, tametfi 
inferri poflet ex i)S, quae diximus de gcncfi fuperficiei cylindnc* . 
Igitur luppofita poiTibiluatc hypothefis dcqua htc agicur, & in qua 
aflTimitur , teri poffe fuperhcicm cylindricam A B C , pra-cisetan- 
ttrm explanaravi> fiue dan poife planam fuperficicni K L M , qu«a\ 
cyiindrrc* fuperficie A B C, non aiKcr differac , quam quo ad mo* 
chim cxtthfionis; venioad demonftracioncm vcritatum aflcrtarura 
ia hae hypoihefi . 

Demonitrarur prima ptrt. Pcr hypothefim duac fupcrficics A B C§ 
K L M , non diflerunc inter fe , qoo ad longitudincm , aur breui* 
tatcra lincarura ccrmintocium tfUtfupaficict ; fcd pct hyporhefim 
^ x crct 
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cres linec quar terminanc fuperficiem cylindricam A B C , fingulc 
funr breuiiTimc; ergo eriam cres linec quc rerminanc fuperr7cicm_, 
planam KLM, fingulc funt breuiftlmc, atqui linec breuifllmc quc 
cerminantfuperficieui planam , finguLc func reCtclincc: ergo cres 
linec quc cerminanc planam fuperhciem K L M , finguU func rcct* 
linec ; ergo figura plana K L M cerminacur er bus rectis lineis . ergo 
figura plana KLMefl criangulum rcCtilincum. Q-iod erar primum . 

Demonftracur fccunda pars.Pcr hypochefim du* fupcrficies A B C 
& K L M , nondirTerunc quo ad iongieudinem auc breuicacem linea- 
rum quibus cerminancur: fcd cres linec quibus ccrminaeur fuperficies 
cylindrica \ B C, fingular non fune breuillimar ergo cres Itnear qui- 
bus terminacur tuperfictes plana K L M, fingulc non funt breuiifimc: 
arqui Imcz quar terminant fuperficicm planam , & non funt breutfti- 
mar , eciam non func redar linec : ergo cres linear quar terminanc (u> 
perficiem planam K L M . fingulc non funt redra? Iinec ; ergo fupcr- 
ncies plana K L M • cerminacur lineis quc fiogulc rcctc non funr ; 
ergo fuperficies pltoa K L M, non cft crianguiuoi rcccilineum. Quod 
erac iecuoduoi . 

. , r» • . . • • • . • • .•».. , .... 

Theorcma XVI. 



STt quodliber triangulumeylindricum A BC, terminatum lineis 
breuiflimis ; prceerea Iinei A B , fic breuiflima , quc per cylm- 
dncam fuperficiem duci poceft , a pun&o A ad li ncam C B , quan- 
F/J. 5 o. cumcunque , fed camen breu iflimc produ&am . . 

Dico primo, criangulum cylindricum ABC, prarcisc cancumJ 
eiplanatum , efie criangulum redtangulum . 

DIco fecundo , A fi in B C per i =3 triangulo cylindrico A B C. 

Conftru&io. Triangulumcylindricum prccisc cancum explana- 
cum , reprcfencec figura piana KLM. • , ^< 

Demonftracur prima pars . Perconftru&ionem, figura platML» 
K L M reprcfcncac criangulum cyliodricum A B C przcisc cancunv» 
cxplanacum ; fed per hyporhcftra in tnangulo cylindnco ABC.lt- 
nca A B eft breuiilima , quc per cyhndricam fuperficiem duci poreft 
i pun6to A ad lineam C B breuilTimt: prodo&am ; ergo cciam tn pli*. 
na fuperficie K L M • linea K L cft breuiflima, quc duci poccft i puo< 
60 K ad Irneam KI L : arqui per hypochefim • & cheoreraa 1 5» patcc 
figuram K L M efle eriangulum re&iliacttm : crgo in criangulo re£i- 
hncoKLM. Unca rccta K L cft brcuiilima qux duci poccft a puncto 

Kad 
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K td Hneim re&am M L ; ergo m criangulo rc&jJinco K L M angu- 
lus K L M rcctus cft i crgo tnangulum reetlineum K L M cli rcctan* 
gulum * fed etiam triangulum redilineum K L M eft triangulurrju* 
cylin ricum A B C prarcisc ranrum rxplanatum : ergo triaugulurn 
cytmdricum A B C prarcise tancum explanacum , eft tnaoguIum_* 
reftangulum • Quod erac primum . 

Dcmonflratur fccnnda pars . Per conflru<5tione«i > figura K L M* 
cft criangulum cylindricnm A B C pratcisc camum ezplanaeum^-: 
ergo linea K L = Imear A B : itcm linca LMss linear B C ! ttem 
gura KLMa triangulo cylindrico A 8C; fcd quoniam per pri- 
mam parcem , figura K L M efl criangulnm re&ilineum acque reftan- 
gulum,per di£a de dudibus Georrerricis, pacec, K L/iLM ttr 2 =3 
flgurz K L M : ergoeciam A B in B C p tr 1 =? triaaguJo cyluidrico 
A B C • Quod crac fccundum • 

Theorema XVIL 

TRrianguIum cyljnJricum A B C cerminacum fitlineis breuiYTi- 
mis ; cV prxccrea linea A B tit brcuiflma quat per cylindricarn 
fuperficiem duci pocefta pun6o a ad lineam C B bieuilTtmc pro- 
dudtam Dcniqoc lineaBLtit brcuilTina qus cx punctoB duci po* F/f.jf# 
tett ad Imeam A C bremfllmc produiSam . 
Dico primo • A£Al£fi = £B^tC. 
Dicofccundo. A C ad C B = C B ad E C . 
Dtco certio . AC ^ AB= A B<ti A E. 
Dico quarto • A C 1 = A B 2 |t B :. 

ConftruAio. Superficiem cy indncam A B C E , prccisc tanmas 
cxptanatam , repraefencct figura KLM R . 

Demonftranrur tres priores afTctcioncs. Pcr conftrudfionem figura 
planaK L M R , eft (uperuVies cylindrica A B C E , pnctsi taucum 
cxpJanata : ergo per hypochcfim cV cheorema prsecedens, patec , rr> 
tam flguram K L M, efTe criangulum redtlinenm acquc rcltanguium; 
quodqoe in criangulo rcdcilineoacque rcczanguloK L M, linea reora 
i R, fit pcrpcndicnlaris ad bafim K M ; ergo per thcor.ro. parns t. 
kuius Idear , K H ad R I. = R L ad R MreV pra>rerea, KMadKLzz 
K L ad h R : ac dcniqoe , KM^MLrMI ad R M ; arqni per 
conftruAioncm , parct KM = AC: item A C = A B : item M L =3* 
C B : irem R L = E B : item K K = A E : Iccm RMrEC; crgo, 
ctk» Alai£Bs£Bad£C; & praucrca, AC«rfCB=cB 
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ad E C : rV denique AC*dAB = ABadAE. Vt dicirur ia tribus 

prioribus afTcrcionibus . 

Demonftraturquarta aflcrtio . Per ?. aflertionem, A C <id A B = 
A B ad A € : ergo per axioma ?.pattis4.huius Idear, A C in A E = 
A B 1 : & iimilicer quia per fecundam aftertionem A C ad C B = 
CBarfEC, etiamACo» EC = CBi: ergo , ABaf CB 1 = 
A C;n A E ft: f A C /4 h C ^ A C f« A E f E C ; fed quoniaocu» 
A fe f E C = A C , eciam ACmAEfECsACa: crgo , A C 2 
= A B 2 f C B z . Quod erae quar tum . 
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CViufcunque figura? cylinder re&us fitO L, cuius duo latera fint 
O M eV p L i bafeos circumferencia (lc OZ P; fedtio plan*_j 
Vf»6"o. A PF) fitperpcndicularis ad planum OMiP. Dcnique linea U F » 
' fit breuifl.ma qua? per cy lindricam fuperficicm duci poteft a pundto 

0 id lineam A F P . 

D co primo ,OZPadAFP = OFadOA. 

Dico fccundo ,OZP^OA = PF tf (/OF. 

DemonHracurprima pars . Per tiieorema i£, pacet O Z P in O X 
ptf 2 = cylindricorxiangulo O Z P A : & prarterca AFPinOF per 
» = cidcm cylindrico criangulo OZP A crgo , O Z P in O Aper 

1 = AFP in O F per 2 : ergo , O Z P m O \ = A » P in O F: ergo 
per axiorra }. parcis 4. jiuius Ideac )OZP^AFP=:OF*iOA. 
Quod erac primum . 

Dcmonfrratur frcundapars . Pcr rheorema 17 , pater , A F Pad 
OZ P = OZPadPF &etiam AFPodO A = 0 AadA F;crgo. 
A F P in P F =: O Z P 2:^ etiam A F.P«. A F = O A ::ergo A F P 
in PiF ad AF Pin A F = O Z P » <d O A 2 ; Sed pcr theor. 4 par- 
Cis 4 huius Idcar , A F Pin P F ad A F P iw A F = P F «4 A F ; ergo 
OZP larfO A 2 = PFad A fMed-quouiam per thcorcma prarcc- 
dens t P F ad F O = F O ad A F^ eciaoi pcr rfieor 1 parcis 5. huius 
Idc*, I F a ad F O * = P F ad AF : ergo O 2 P 1 ad O t A 2. = P F 1 
irfOFi; ergoctiam, OlPadQ A= PF^OF. Quod crax 
fecundum. 

;I 1 ' : ' rr- " : J A = M H 1 - ' v rj , < M»W, t ***** 
V^l- ; :i 1 ^ V.^ a.*s\ zfAs^H >: .v.y.i : .i % V I M • : ?» > 

Theo- 
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Theoreroa XIX. 

. . * 

/^i Viufcunquc figurar cylfnder obliquus » fit O L ; duo eius arqita- Fig.6i. 

lia latcra , fint O M & P L : atqueline* MXL&OZP*fin- 
nulx fint breuiflimx per cylindri fuperficiem ducibtles 4 pundto M 
ad punaum L, & a punflo O ad pundum P . Prarecrea linea brcuifli- 
ma per cylindri fupcrficicm duda ipundo O ad latus PL, fic 
O R C • 

DicoO R C in O M s fuperffcici cylmdrJcar OZPLM. v 
" Conittudio. Pofita fit fedio D K L , parallelafcftioniORC. 

Demonftratio . Ex hypothefi cV conftrudione fttfs patet , cylfa* 
drum D LC O redum efTe, arq; adeo lineam D K L =r lincar O R C, 
itcm lineam ODs linear C L , ac denique iineam D M linese C P: 
ergo O R C in C P per z =: D K L in D M per 2 ; fed per thcor. 16. 
ctiam ORCrnC Pper a =a cylindrico triangulo O C P; item_# 
D K L #» D M per 2 = cylindrico triangulo D L M : crgo , O R C in 
DMs cylindrlco triangulo O C P f cylindricb triangulo D L M: 
atquietiam ORC wOD =s cylindri tzdd fupcrficiei DC; ergo 
ORC/nODt DM = cylindriredi fuperficici D C f cylindrico 
triangulo OCP f cyfrodrico trunguloj D L M £h toti cyltndrica: 
fuperficiei OL MP. Quandoquidemj igitur O R Cin O D f D M 
= ORC/« O W,etiam ORC/nOMr toti cylindricar fupcrficiei 
OLMP. Quod erat dcmonftranduro . > 

>■ . ... • : ' 

Theorema XX 

CViufcunquefrgurar cylinder itaus O L , habeac larera O M & «. ^ 
PL: fitquefeaio aBX parallcla bafiOPZ; & refiaAO 
ftt sequalis rcdtar A M . Prererea pofit* fint dust alise cylindri feaio» 
nes planar A PQ, 8c M B R , perpcndicularcs ad planora O M L P • 
Denique duda fit re&a A K , perpendicularis ad planum A B R . 
Dico primo , legmcntum A P O =3 fegmento M B A . 
Dico fecundo , fcdio em plaoam O P 1 *d fcaioacoi planam-. 
APQ = rea«OP«freaam A P. 

prim* affertionis vericas , (iprobatione indiget , potfus viderur 
mdigcic tcrinioornm c*pofuione>quam difcui fu quo cx dcmonftra- 

Cfi «• 
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tis inferatur:- quare ne hic refumcnda fit fuperius cradita termino- 
rum expofttio * tantum infinuo diuerfa capita y cx quibus prima-» 
aiTctcjo videtur iromediac* msi-.iitha . 

Primo . Exmodo quo dixin us cylindrum produci ex bafi prat- 
cise rantum ve6a.per fatus, videtur inn cdiacc n anifcfii.ro , rorum 
kgn en um A P O ptarci e tantLm vc6um pcr re<5tam Jincam P B > 
pciuenire ad locum fcgroenci M B A : adeoque iegmcnca» illacflc in- 
tct (c zqualia . 

Secuodo . Exrhcoremare 8» vcl forta/Iis» etiam ex hyporhefitV 
conccptu. cylinuri , fatis pacec , fcfiioncro O P Z arqualem & fimilem 
efie fectioni A BX: itcm(e6ionem a P Q tflearqdalcm & fimilem 
fe6ioni A B K : ac dcniquc rc6am O A = rcda; A M : adeoquo 
fcgnr.enta A J- O & M B A cfle eorpora aqualibus atquefimilibus fu- 
pcr riciebus tetminata & confcqucntcr efle intcr fe arqi alia . 

Tertio . Sacis manifcfium videcur , quod fcgmentum A P O ad- 
ditum fcg.mento A PB, ica vc maiora iflorum fegmcntorum plana 
hnt communia.efFormarc cylindrum A B P O: cadem veroiegmenrt 
fimul add:ca , vt minora iflorum fegmencorum plana finc commu- 
nia»crTormare cylindrum A M B P: adcoque cylindrum AB POs 
cylindro A M B P : & conicqucnccr. abiaco communi fegmenco 
A P B , reiquafcgmcnci A P Oc\ M B \ eife ineer fc arqualia. 

Quarto Quemadmodum manifeflum efl lincas rc6as O PAf A P, 
prjecisc cancum vc6as per rc6am P B ^productrc arquales fuperfi. 
cies • co ipfo quod punfia terroinancia rc6as O-P & A P, deferan» 
cur per ealdcm rc6as lineas ; ita eciam vidctur notum ex tcrminis , 
duas pfanas fupeihcies O P Z & A P Q » prarcise ranrum vc6as per 
re6am P B, produccre folida «qualia inccr fe : eo ipfo quod fingu- 
la pun6a linearum terminantium fuperflcies O P 2 & A PQ, dcfe- 
fcruntur pcr caldcm rc6as lmeas , cum igitur hoc flat , quando fu- 
perfnics plana O PZpraeeise rantum vc6a per u6am P B, produ- 
cic cylindrictm O A B P : & fupcrficies plana A P Q , prsrcise ran- 
cum vc6a i cr re6am P B producic cylindrum A M B P : ctiam cy- 
lindcr O A B J J = cyhrdro A M B P & ablato comn uni fegmento 
P A B , reliquuni fegtntnrum APO = reliquo fegmcnto M B A . 

Dc rr 01 ii i aun fecunda pars I cr primam parcem , leguientum—» 
A P O =5 fegmcmo M B A : ergo adciito vinuquc.codem icgrrenro 
A P R,eriam re6us cylrodar O A B I = obliquo cyiindro AMBP: 
fcd rc6nscy|inder OABP = OPZrr>OA: itcm obliquuscylindcr 
A MB P = APQi»AK:crgoOPZ«OA=:APQi»Ah:ergo, 
per axioma ? partis4 Ide«, O VZadA PQ = A iLad OA£i AK 
*d AM^tdpei hypotucfim,& thcouma to.paiL j.ldca: AK^AM 
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■zs A Bad BMaOP^AP: ergo fectio pfana O P 2 «rf fedio- 

tiemplanamAPQ«aca*OP^re<Sam AP. «Qaod «rat fecuo- 
-duoj . \ 
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STnt du* cllipfea C D SetG H , prim» ellipfis axis matorttt rtda Fur. 6* *. 
C D,«in*r aaisfic recta £ F.Secuoda: cliipfis akts maior lic G «, <£c/ 
miuor axH fiM N» v 

Dieo cifcuiwn , INWcircuiom EF= IN tWEFs. 
D«co Jecuado, circuJum^ FW dJtpfia CX> =Tect* £F^ w 
&am C D . 

Dicorercio, circulum INarf dliplim CDslNi adCVrin E F. 
Dico .quarto , cllipfim CiJd eUrpfim C D =;<} H /« iN^C D 
iaPJJ. 

iViw* affertknitfenfus efi , cbcntnwl N adtircntnm E T , )j4k 
camdem praportioncm , quarn babet quadratnm I N ad tfuadratum E F. 

DcrtionaMcurprimaaflcrcio. Pcrprimum axioma hyporheticom 
cap.t? : parc2.fdc«,radiusdrculi IN4«/radiu circuli £ F e^trcum. 
fcrctic«>eircurj I N *dcircumFerennam circuli E F : «atqui radiu* 
circuli I N /«circumfe erinam circuti INductu quarto = t:irculo- 
IN , «emTidtarcirwrt^ B.|^*<i rcU0 |f ercnt ^ m circuli E*Fdufiu v 
quarto =s circulo £ F : ergo pcr aiTcrtionem 5. theorematis 1. par^ 
tis 5. Idear , circulus I Narfcirculum EF = I N 2 ad E F a. Quod 
cratpnmum. r - 

Stcundt affcrtioms ftnfns efl . clrcuUm E F ad eUipftm C Z> , habete 
tamdemrationcm . quam babet Unea rctia E F adiinram tcSam C Z>. 

ConItruaiopnQidemonitratioaefecundf afrerrionis.Rodtat) **=, 
retSa; E Ft diameroO P dfffcrjptuscirculus, fitfcafis cyiinfJriTecti T/t.6i* 
O L , cuius duo oppofitaatcrar?ntO M 8c P L . Pra-terea , rceW * r 
P A = reflacC D: ficque punftum A inTefla O M , Deniqueplana 
icctto cy Kndrtca APQy fit perocndicufaris ad pHnum O M L P. 

DcmoiittracuriecundaafTcrtio. Percheor.9. faris patec cylindrl 
O UufiMdn^|aiiam A P Q, CfTe e4lfpfi<m*q<ialem ellipfi C D ; 
fed per theor. jo.eciam ctrculus O P ad fectionem planam A P = re- 
6* O P«<f rdetam'P>A z trgoWrculos O P*#ellipfim CDr re£* 
O P «rfrccram P A^Tca* E Fad redam C D vc pacerea conitru- 
ctwne: eigo circudns defcrip. us diarhetro E F «d ellipfim C D oe 
rtaacEFadrcctamC D. Quod crac fccundum . 

- 1 » J . .ii(J : i » J • . \ • . <. ..... . . . ^ 
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TertU ajfertionis fenfus efi , Cttcuium l N ad ellipftm C D % hahere 
eamdcm rationem , tjuam babet quadratum I N , ad reclangulum, cutus 

longitudo efiC D , latitudo E F. 

jjemonflrarnr tcrtia pars . Pcr pr.mam aflereionem. circulus t N 
ad circulum E F = I N 2 ad EFnled ctiam perfecunda aflcrtionem, 
circulus EFad ellipfim C D r= E fad C Efcergo per tfieor.i j.par.4. 
Jde* , circulus I N ad ellipfim C D - I N 1 *d E F 2 in E P ad C D: 
fed pcr theor. 1 7.part'4. ldea», l N i E F 1 /» E F arf C D =s I N 1 
inEFadE F 2//1C D£iIN %adC D in E F: ergo circulus I N ad 
ellipfim CDrlN Jfl^CD/nEF. Qnod erat rertium . 

.^uarts affertioms fcnfus e!i , eUipftm G H ad eliipftm C D , habere 
eatndem proportioncm* quam babet reftangulum,cuius lon^itudo efi G H ' » 
& altitudo I N ,ad rctlangulum cui' J s longitudt C D ,& altitudo F. F . . 

Bemonitracur quartapars. Per aifcrrioncm fccundam , ellipfis 
GHad circulum I N =: re&jr G H .td redtam I N. itcm per primam 
aiTertionem circolus I N ad circtilum D F = I N in I N ad E F in E F . 
=Gj I N ad V. Vm l N ad £ F : dcnique pcr feeundam aiferrioncm-*, 
circulus E F ad cllipfim CD = EF««t*CD: ergo per theorema 1 5 . 1 
partii 4. Idear,ellipfis G H ad ellipfum C D = G H ad I N /* I N «i 
E F /» I N^rf E F /« E F ad C D ; fcd per theoreiru 1 7part«s 4.1dear, 1 
G H 4<f I N in INadEFin l SadEFinE FadQ DsGHwlN. 
UilHinEF ad INmEFinEF in CD G H in I N 4</ E D in 
C D:ergo ellipfis G H arfellipfim C D zs G H 19 1 N a4 E D »a C D. 
Quod erae quarcura . 

Theorema XXII. , 

• j 7*., • • | • , . .*,••.* • . ■ • |.1 1.1 '.•*:« • H 

SIc qua*ois eJlipfis cuius maior ixu fic A B , minor a xis fic C D . 
Przcerea rc&* C D, E F, & A B 1 fi n c proporcionalcs . Dc iq ue 
^**) • diamctris CD.EF, ^AB, ilnt dtfcripci circ ii. 
Dico primo , circuJum E F =: ellipfi A B - 
Dico fecundo , elJipfim A B ad circulum AB= re&x C D ad re- 1 
&am A B . , 

Dico cercio # circulum CD«/ eH ipfim AB= dlipfi AEad circu - 
lum A B . 

Demonftratur prima pars . Pcr hypothefim, C D ad E F sr E F«i 
A B: ergo per axioma f. parris 4. Idear, EFisrCDwAB crgo 
pcr cheor.a. partis 4. idescC D 2«iEEisC D i^^BfnC D 
fed per theor.si.circulus C D ad circulum £ FsCD.t <rf E F z» *C 
przctrea circuius C Dad ellipGm A B =5 C D 2 ad \ B /n C /> ergo 

a) circu- 
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ctrculos CD«/ circulum E F - circufo C D tftf* clHpfim C D ! ergo 
pcr thcor.2. partis 4-Idc* , circuius E F =3 ellipfi C D. Quod crat 
primum . 

Demonftratur fccunda pars . Pcr thcor.i j.partis 4. Idex, CDai 
A B = C D ad E F in E F ad A B : fed quoniam pcr hypothefim C D 
ad E F s E ¥ad A B , cttam C D 44* E F /» E F arf A B = E F ad A|B 
mE F^AB : crgo , C D «rf A B =3 E F ad A B in E F arf A B acqut 
per thcor.i 7. part.4.Idca? , £ F ad A B in E had A B = E F in l F ad 
AB/nAB£hEPi4tf"AB 2: crgo CDudA B =:«£ F ndABi: 
acqui pcr rhcor. 2 1 . circulus E F ad circuJu m AB = EFi*/ABi: 
crgo ctrculua t F 4</circuJum A B = C D ad A B : fcd pcr primam 
partcm , ci culus EF = ejlipfi A B : ereo , ejlipfis \bad circulum 
AB=CD«rfAB. Quod erac fecundum . 

Dcmotiftratur tertiapars . Per hypothcfim CD«(/EF=EF^ 
A B ■ ergo , C D * ad E Fi = E F * ad a B 2: acqui per rheor.21. 
drcultis CD«/ circulum EF = CD2^EFt& prcceiea ctrcufus 
E f ad circulum Afi = EF: fl (/ABi: crgo circulus C D ai circu* 
lum £F — circulo E Fad ctrcuUim A B fed per primam afterrionem, 
circulus E F = ellipfi A B : ergo circufus C D ad ellipfim A B = d- 
lipft A Bad citculum A fi . Quod crac crreium . 

Theoreraa XXIII. 

STnc dua> conicr feaiones ABC&DEF, que fingulx finc para- 
bolic*, vcl hyperbolicar? atque anguli B A C finus primus fit B C Fig.66* 
finus fccundus fit A CifimiJiccr anguli £ D F finus pnmus fic £ F,fi- 
mis fecundus fir D F . 
Dico fcaionc A B C ad fcdtoncm D E F =s AC in C B ad D F m E F. 
Conftruaio . Pofita fit feSio GHL, acque anguli H G L finus 
primus HL = rea* E F;eV finus fccundus GL = re&ar A Gpr*tere* 
angulus HGLlit parabolicus,fi finguli anguli B A C & D E F finc 
parabolict » vel fi tfti duo anguli finc hypcrbolici eciam angiilus 
HOL fit hyperboltcus . Deniquc E F ad R = AC«/DF. 
- Dcmonftratio . Quandoquidem pcr conftruaonem A C =GL 
e*thcoremate nlvel u.faris conftac eiufdcm cylmdri feaioncs eflci 
ABC & GHL& fimilirer eiufdem cylindrici feaiones rfle DfcF' 
& G H L , quia £ C = H V- igtrur per theorema 10 feaio A B C a4> 
fraionem GH l.= BC*</HLtiBCtf(/EF vt patct ex con' ru- 
&ione. ' rarcrca eciam per theor.ao.fcaio GHLad fedionem D E F 
jfcsGLarfDFsfc HCad DFsSrfiCarf R vt cctam conftac cx con- 

flru- 
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ftrufiionc : crgo ei Jtquo fe&io ABC^ icotionem DIF^BC^ 
R: fcdpertheorema 1 2. partis 4. Idear Logiflf c«.B -C^tf K ss B C*i 
E F /» £ F 4</ R ^ B C <i</E F in A C «4 D F cum pcr conftai<2io- 
ncm EFadR — ACadDF: agoSc&io A B Cad feSionc m D £ F 
ss B C ad E F in A.C «/DF t lc J per cheor.t 7. parc-f. Idear Logiftu 
car B C a d E F in \Cad D F == B C tn A C ad f F in D F : crgo fectip 
ABCa/ fc<aioncm.D.E F =3 Ci» A C*d£ f/*D Quod cm 
demonftrandum.. ^ifciMIi^ 
, . • . » • • » 

Scholium . 

■•• • i 

AN ex Mathemaricis aliquis (cripferit de luperficiebus.quis hic 
appcllauimus cylindrica triangula aut,paraJldogramma,pror- 
iusignoro ; & fi forte apud aJios non inuCniancur^rrdjaarum figu*. 
rarum conilderaciones : iufpicari^Iigui9^fTcc»cafii^eiparAiam, vel 
nullam vcilicatem annoum habcre ; praclcmm, cum iaris^negle&im. 
i me proponantur*£go ccrte non vulgarem vc liuiem apprchcndo 
in cyjindncorum criangulorum atquc paraliclogrammor.ijin tconfi- , 
deratione * alibi a\tne fuiiusrefuroenda : quam .00 jrem. ^.Jioc Jqco • 
canrum pauca aliqua volui pcoponere » vc ajjpareac vfus noftr* \o- 
giilic* in hac materia faus^ff&ulter traiSibili, atoueibrcaflis idco 
ab ali/s non exculti, fed nuUatenuliiegjeaa j eccoim n misimpru- 
dcns atque vittofum negligendi genus forec , quod Marhcmaticum 
roinus vrtfibus occupando , ab vrilioribusdiuetceret, acqucrinduce- 
rec , vt mallet tempus pctdcrc,quam vtilitcroccupari;quod fifaciunt 
cx modesois oonpauci , qui inutiltuai prob^matJafn^uta^nibAtt U., 
bros imDlent : id nullatenus iaccre^roicror , tasrvperuerio mctuia, 
iudicioinduai .: /cd otiod.vcartcuf ca^aut Arithm«tica,aujc,Qeoaif. 
trica, qua cotnrnodc aifurjere iion potcft ad alciora . Yc mCliuaap- 
parcat aliqua pars.vtilitatis guam .habcot j>r*cedcnua-theorcmata, 
iuuare porcrunc guc hic noto , • \±* • . • ; \ ! 

PRimo cuiufuis propoGci.oblfgut cyiindri<curuau» fuperficienw 
meruorare,diiicilioag^idem ,fc 1 non minus-vrileiproblema^. 
ert , quam mecrfurare eatuarnrcai xylindri fupertjciem^ Secuntii 
probkmacisfolutio^abetur , bafiscircumfcrcntiam^duccado tnto>, 
tam re&i.cyJiadri attirudinem,; vc fatiaimrnediace pitet ex di&is dc 
dudibus Gcomttricis,; «x quibus non habetur primi problcmatit 
folutio. iila tamen immediaxe patet ex 1 9. thcorcmate : cx quo con* 
ftat, quod lincam brcuiilimam cylindrum ambientem duceodoia 
Jaws cylindri,M>cawr toca Utccaljs cyljqdf i /upctficjc* iquoo' no» 

t anfiirn 
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fantumverum eff, de qttouis cylindrico, cuiufcunque figura: verum 
etiam dc quouis prifmare , auc paralJclepipcdo : immo de quouis 
corporc, cx quacunqucplflna fuperficicproduclo, primo aut fecufl- 
do duftu noftroGeomecrico. 

SEcundo * Quemadmodum apud Geomefras max f me vtilc pro- 
blemaefr, inuenirc proportioncm quam haber qtiiuis circulus 
ad aliurrrquemuis circulum ; iracriam non vulgarcm vtilicatcm ha- 
bct problcma , quod docet inucnirc proportioncm, quam haber qui. 
uis circulus ad quamuis ellipfim, vcl qtiaruis cflipfis ad aliam quam- 
uiselffpfim. Iam vero cx thcorcmatc zi, immediatc habecur ifio- 
rum probIemacumfolurio,eVconflat,circulumad circulum , item 
circulum ad elJipflm , irem cllipfim ad cllipfim , haberceamdem pro- 
portionem , quam habcnt intcr fcicCtanguIa.circulorumdiamctris, 
aurdlipfium axibus contenta , aut tcrminata . fcacmpli gratiaTup- 
pofito quod rcctangulum X, habcac ram bafim 3 quam aititudincm 
arqualem diametra A D : itcm re&angulum P habeat bafim *qua- , 
lcm axiGH, alcitudinem vero «qualem axi I N : dcniquc reftari»» 
gutum Q, habeat balim arqualem axi A B , aititudinem vcro arqua- 
lem ari C D ; cpam verum erit , primo , circulum I N ad circufum 
A B =: reclangulo X ad redangulum Z . Secundo , circulum I N ad 
cllipfim A B =: re£tam:uIo X ad rcclangulum Q . Tertio,elIipfim G H 
ad ellipfim A B =: rcdtangulo P , ad rc&angulum Q l . 

Ttrtio . Ih tota GeoTnctri*-, nuifum nifi failor problema' inu& 
nitur, pro cuius folutione inquarenda tantum olei confum- 
prum fit , quam illud , in quo quarritur proportio quam habef, auc 
diamcter circuli ad circumfcrcntiam eiufdcm circuli : aut quadra- 
tom cuius bafiseft circuli diametcr, ad ipfum circulum ; quod pro- 
bltma aliccr apcllacnr circuli quadratura. Nemo haclenusinuenrua s « 
eft , qui in rigorc Geometrico foluerif prartfiftum problema.ramerfi 
ccrtrjtcoaftet,folui poffe,- vtrum legitimam eius fofutionem ego in- 
uenerim , tuncalij ftatuent, quando publici iuris fac^a fuerint, qua» 
hadcnus interpriuata mca fcripta delitefcuntv Prardicti problema* 
tis folutio , non qaidem numcrisomnibus abfoluta , fed tamcn pro 
praxi fatis vtilis.ailata cfi abArchimedc;qui ftaruic circuJi diamccru 
ad eiufdem circuli circureferentiam proxime haberc eam rationem, 
quam 7 habct ad 21; hac proportione magisexadam afi plurtsan- 
notarunt', atque inter itlas quar paruis-numeris exprefse afferuntur » 
& confequcntercommodiorei funt : carreris-videturpraffcrcnda pro* 
porrio , quam habec 1 1 ? ad $55 : quarparum difrerc a vera propor. 
tione ouam habcr diamcter circuli ad circumfcrenciam eivfdcm cir- 
culii *uc , vcl cctam quauis data alia proportionci vcra aberranrr, 

aliam 
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aliam magis exa&am inuenire, dimcile noa cft : dammodo licit uro 
fir n aiorcs oumeros adhibere : eam afferre quac a vera oon aberrec, 
nihil aliud eft , quam circuli quadracuram inuenire , ac foJuere pro- 
blcma i quod diximus hadenus infolucum , tametfi euidens ficeius 
folutionem poflibilem efle: His prarnocatis circa circuli quadratu- 
ram , noto triadiuerfa problemata , quar fiogula etiam hadenus fo- 
luranonfunt: eam tamen cum circulf quadratura aftiniracero ha- 
benr, vt inuenfa circuli quadratura etiam facile habeatur iftorum 
problematum foJurio : atque viciflim , inueota folurione cuiuslibcc 
ex trJbus iftis problcmaribus , fine difficulrace inferatur circuii qua- 
drarura . 

Primom fit . Inueotre proportionem quam babct cllipfis , ad re* 
Ctangulum cootentum axibus eiufdcm ellipfeos . 

Secuodum fit.Inucnirc proportiooem quam habet circuli circutn» 
fercntia »ad circumfcrcnriam ellipfcos . 

Tcrcium fic . Inuenire aogulum redilineum, arqualem propofico> 
angulo crianguli cylmdricibrcuiflirnis lineis terminati , acque prar- 
cise tantum explanati . 

Hxc problemata non propono , quafi plura aJia oon inuenircn» 
tur , qu* eamdem affinitacem habeant cum circuli quadratura: fed 
quia pertinent ad materiar» de criangults atquc parallelogrammis 
cylindricis, de cnius vtilirace pauca aJiqua placuic inftnuarc f erenirr» 
fi pauk> ante ftabihca theoremata vera ftnt, negasi non potc(l,etiam 
veram ciTc , quod hic aflcruimus de affinicaie quam habec circuli 
quadratura , cum vnoquoque problemate hic propofico . 
Suppofita circuli quadracura,haberur proporcio,quam quadratum 
Fig.63. cuius bafis cft I N,habet ad circulum diametro I N defcriptum : fed 
& 6 5 . pcr theor. 1 i , etiam habetur propor tio circu/i INad cllipfim A B-r 
crgo fuppofka circuli quadracura » eciam habetur proporcio quam 
habcc quadrarum cuius bafis cft I N adcllipfim AB quandoqui- 
dem hacc proportro , e* duobus prioribus & compofica . Similitcr 
cognita proporcione quam habcr rectangulum conccncura ellipfeos 
axibus AB&C D,ad clUpfim A B :cum infuper ex theoremate i z, 
conftet , qoam propobtionem habcac ellipfis A B ad circulum I N*> 
eciam innocefcit proportio > ex duabus prioribos proporcionibus 
compofica, hoc eft proportio rc£anguli cowenti dlipfcos axibus 
A fi & C D, adcifculum I N : Sc confequcncer , cognita lolutione 
primi problematisbtc propofiti , habcturcirculiquaoratura. 
Tif 1 9 Suppofira circuii ouadratura , quodquc linca B C fic dimidii cir- 
3 * culi circumterentia > habetur proportio rcct * O P , ad lioeam B C '« 
& coafequenter noca clt proportio redat A S adcujoilrcra B C : ac 

mani- 
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manifeftum ctt, quomodo conflrui potfit planum triangulum KL M» 
in quo angulus L : . ctus fir , & linea K L arqualis A B, irem linea^» 
L M «qualis B C: quo fa&o , manifeflum ctt criangulum ABC prat- 
cise rantum explanatum , efle K L M : ac lineam ellipticam A C =s" 
K M •* qux fingula fatis m mifefta funt ex ijs qu* paulo ance tradita 
func de criangulis cylindricis . Simiiirer cognira proporcione ^uam 
habec circularis linea B C , ad ellipticaro lineam A C s cum per dieo- 
rema is , conftet, huicproporcioni arqualem eiTe proporcionem 
recla: Iineae ABj ad cllipticamBE cognita fic rc&a lineaLR, 
arqualis cllipcicac, B E: & manifcltum cft , quomodo prius po- 
nendo rcfiam A' L , arquaJem recta: A B , deindc cencro L , ac ra* 
dio L R dcfcribendo arcum , duci pofTit redta K R , defcripcum ar- 
cum cangens in R : ac przterea rc<5ta L M perpendicularis ad A' L , 
quar redtar K R produ&ae occurrac in M ; quibus peraftis , facis ma- 
nifeflum efl triangulum A B Cprxcise cancum explanacum , cfl*o 
K L M : adeoque inuencam effe reftam lineam L M , cqualem cir- 
culari linez B C ; acque haberi circuli quadracuram . 

Suppofica circuli quadracura , cognica eft proportio Ifneae recla: 
A B , adcirculum B C : neque difficulcacem habec ponere reftum 
angulum K L M , ica vc K L =3 A B, & infuper AfiaiB CsKLdi 
L M : ac denique ducere re&am K M ; quibus pera&is, criangulum 
A B C prorcisc cancum explanacum eric K L M : adeoque angulus 
rcftilincus M,artj»««ur.maufiuii cyli ndrici a ngulo C, quando crian- 
gulum A B C prarcise cancum explanacurrTelc. Rurfus fuppofico mo- 
do ponendi angulum reditineum K M L , qui «qualis fic angulo C, 
quando criangulum A B C praccise cancum explanatum eft: difficul- 
tatum non habet , re&ar L M ponere paralielam , acq.:c ab ipfa di- 
ftanccm iuceruallo A B : cY cx pun&o K , in quo pofica parallela oc- 
curric recta: M K , ducere rc&am K L , perpendicularem ad M L ; 
quibus pera&is , criangulum A B C prarcise; tantum explanatum,eric 
K L M : adeoque habetur linea refia L M , zqualis circulari lineae 
B C : & confequenter circuli quadratura . 

QVarto , figura X ad figuram Z = A C in B C ad D F in F E . 
Primo.fi vtraque figura X & Z fit pararellogrammum planum 
aut cylindricum : nequerefert, an vtrumque parallelogrammum 
X & Z planum fic, aut vtrumque fit cylindricum , vel certe vnum 
iic planum & alterum cylindricum:dummodo bafes finc A C & D F, 
altitudines vcro fint C B & F E . 

Secundo,fi vtraque figura X & Z, fit triangulum breuilTimis lineis 
terminatum, planum vel cylindricum : fiue vtrumque fit planum, aut 
vcrumq; fic cylindrifum, vel cerce vnum ficplanum alcerum cylindri- 

D d cum: 
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cnmtdumocfo bafcs finc AC^rD F,4fcitudines vcro fintCB & F 

Tertio , fi figurx X <3" Z finc fe&ores circulorum , quorum radi/ 
llnt A C <2r D F : arcus vero fedornm finc C B & F E . 

Quarto , fi figurar X c> Z finc fcdtiones ellipticac , acquc maiorum 
axium mediecaces finc A C & D F : minorum vcro axium mcdica- 
ccs finc CB^FE. 

Quincotfi figura X fir quadras circuli cutus raHij fine A C & C B; 
& figt ra Z fit fedio cihj cica ciiifq*, axifi mediecates finr D F & F E. 

Sexto , fi figur* X & Z u\>r parabohc* fedtiones , & parabolico- 
rum angulorum finus fecundi finc A C V D F, pnmt vero finus fint 
CBdrFE. 

Sepcimo, fifigurarX&Z Cuu nyperbolic* fe&iones , &- nypcr- 
bolicoium anguiorum linusfecundifinc A C& D F: primi vcto fi- 
nus finc C B tdr F £. 

OVinto, proportio A C in C B arffTguram X = 6 ad V- t uppofi- 
to quod figura X fic i cto parab Jica , arque anguli parabo* 
lici finus primus fit a C , & fecundus finus fit C 11 . Hinc vcrita- 
cem ( hactenus a uobis non propoMratn , led luo loco dcmonftran- 
dam) ab Archimedc Icgitimc probararn cfic,tc/tarurcommunis con- 
fenfus Mathemattcorum ; apud qoos nccdum haberur, /ed defidc- 
racur nocitia proporcionis quam hiber A C m C B ad figuran X. 
Primo, fuppofito quoit fifora Xfit quatfr-ns circuli cuiu* radi; finc 
ACijrCB . Seci.nuo fupj ofiro quod figura X fit fcCtio cu* piKa_j, 
atque maioris axis mcoietas (it AC : miuons vero axis n ccf icta fic 
C B . Terrio , fuppofiro quod figura X fic feCtio hyperbolica arque 
hyperbolici anguli finus primi s iic C B , fecundus A C ■ Theorcmt 
quod hicdiximus legirimeprobarum ab Archimede, alircr appclla- 
cur parabols quadratura ex ali/s cribus theoremacibus qcar hdCte- 
nus defiderantur: pnmum, alircr dicirtit circuli quadrarura , iecun- 
dum , alirer dicitur ellipfcos quadratura; ccrtium, alircrdicicur h^- 
pcrbolar quadtatura . Aliqui Ageomecrar libi in aginanrer impoffi- 
btlcm efle circuli quadraturam , cx eo capicc , quod exmpii gracia_» 
circu t quadrans aliqua ex parte curua Imea cerminerur , quadra- 
tum veroomniex parte trrminetur re&islineis. Quare fi foire ali- 
cuius mentem huiufmodi lufpiciooccu afler, reflrdcre poreric fe- 
fifoncio parabolicam » eriam aliquaex parte >cr inari curua linea : 
Sc ramen h lusfeftionis quadracuram ab Archim de inuenrameile » 
in confefio eft apud Gcomcrras . Demde propcmodum innumer» 
funtfigurar» quarum quadratura a diucrfisGeomerris inuenra efr» 
liccrtalcs figur * , vel aliqua , vel omni cx parte tcrmincnrur circu- 
Jorum arcobns ; vcrum dc his alias . 

IDBJE. 
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PARS SEPTI MA, 

ARG VMENTVM. 

PKopcnuntur aliqua prcblenata Arifhmetica excrcitij gratia foluts 
ab audttonbus mcis . Ex hts prjtnobiln Dominus JFrancifcus Zes- 
eadorus Scminarif Komani conuiclor , dum bsc fcribo, vix teruum W 
ftndtjs Matbcmaticts mcnfem abfoluit , ab ipfis pnmis primipijs fu- 
mendo cxordium. Aieotencram vt ita dicam atatem non fapit fub* 
fequens cxcrcitatio Logiflica , tamcn non conjinct nift fpecimen co- 
rum qux pr&ditlo temporc affequutus efi in fcienttjs Matjxmaticis . 
Meliqna qu£ aut didifit t aut proprio marte tompofuit » pratermiU 
tuntur , rrna ni t t^ miJmmm ft f tfima p**f idr* nofir£ JLogtfitcd tan* 
tummodo rcqutr tur aliqus Logiftua excrcnaltv fpcdans ad- Arithmt' 
ticam, quetnadmodum in quinta partc propoftta efi altcra cxercitatw 
Lcgifiica magis propne perttnens ad Gcomctnam » 



Prsenobilis Doraini 

FRANCISCI ZECCADORI 

Logiftica Exercitatio, 

In qua Logifitcis difcurfibus foluuntur va* 
ria frobltmata Antbmetica , 

P d % Vto* 
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Problema L 



Etcnti , quae dici hora fit : refponfum fuit , 
fcptcm nonae partes horarumpmeritarum , 
conftituunt rcfiduasdiei horas. 
Qua?ritur quse hora fit • 

Solutio . Horsc pmerita» fint A: ergo per hypothe- 
fim , horae refiduae erunt 7 A per 9 : crgo per hypothe- 
fim, A & f 7 A per 9 =; 24 : fcd A =j 9 A per 9 : ergo 
9 A per 9 & f 7 A per 9 =j 2.4; crgo 16 Aper 9=2 24 ; 
ergo pcr prob. 4 cap. $ . lib. 1 . Logiftica: , x 6 A =5 24/0 
5? : fed 2.4 in 9 =3 216: crgo i5A = Litf ;ergo A =3 
1 3i? cr g° nora qusfita eft dccima tertia cum dimidia . 

Problema IL 

PEtenti , quae hora fit : rcfponfum fuit, dici hor* 
prseteritas du&se inrefiduas,producunt horas 1% . 
Quasritur quae hora fit . 

Solutio . Horae prateritac fint B , refiduac fint C , de* 
niqueB — CfitA. Hispofitis B — C j=J A2:ergo, 
pertheor. i.appcndicislib.x. Logifticas, Ai C9*f Btn 
4CS Bf Cj: fed quoniam per hypothcfim Ain C 
-27; ,etiam B /»4 C =3 ~ j& prasterea per hy- 
pothefim, B f C =5 24, adeoque B f C q 5 7 s cr g° 
A 2 f 19 1 /*r 16 5 7 tf:ergo per Antithefim, A * 

;=3 576; 
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576*^ — 191 per I6:icd 5 76 =5 Q2lc? peri6:crgo 
Az^ 9116 per 16 (ST— 191 />f i6:ergo A2=2 9025 
/><r i6:crgoA=: P5 per 4:ergoB— C=: 23 ~-:fedeti| 
B f C =: 24 : ergo perprobl.i.cap. 1. lib.i* Logiftica:, 
numerorumB cr Cminorcftj, .maior eft 23 j: crgo 
hora quacfita, vel cftdimidius quadrans , vel vigefima 
tcrtia cumieptem dimidijs quadrantibus vnius horae: 
nam in titulo problematis determinatum non eft, an 
maior, vclcerteminorparseffluxcrit: adeoque in fo* 
lutionc id ftatui non potcft . 

Problema III. 

INterrogatus aliquis , quot leclionibus intcrfuerit : 
reipondit , le&ionum quibus inteifui fcxta pars du- 
&a in od^mam- puf^m . producit e arumdem leftionum 
dimidiam partem . - 
Quarritur quotlcdionibusintcrfuerir . 
Solutio . Numerusle&ionum fit A : ergo per hypo- 
thefim ± ,»f « 4. : fed 4 =3 £ «• 1 :crgo£ ^ r f 7 
in i:ergo,perthcor.4.cap.8jib.i.Logiftica?,4 ad~~ 
laiy :fcdpertheor.7.ibidem,4« ad~> ~ zad 6:ergo 
2 ad6 a I ad v : ergo per theor.4.cap.8.1ib.i.Logiiti- 
cae,2/»4* *=* t i*l\ crgo.r ~ cT;ergo per probl.4.cap, 
5. lib.i.Logiftics, iAa 6i» 8: ergo 2 A =3 48 : ergo 
A =? 24 : crgo lc&iones quibus intcrfuit funt 24 . 

Pro 
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Problema IV. 

INterrogatusaliquis , quot libri paginas legiflet : re- 
Ipondit , paginarumquas lcgi nona pars du&a in 
duodecimampartem, producit duas tertias partes ea- 
rumdem paginarum- 

Qua?ritur quot paginas legerit . 
Solutio. Paginarumnumerus fit A- igitur 7 in =: 
^ : fed l 7 A =3 ~ m i; ergo^ in £ =3 *f tni : ergo 1 <d 
\ad y t : ergo * A 7 =3*1 ad± : atqui per theor. 
i c parr.4. Ideae Ti<id~~ $ ad i 8:ergo 3 a<i 1 8 =2 i 
ad 7j : ergo 3/»^ =3 18 in n ergo ^ =3 18: ergo 3 A 
=3 18 /» 12: crgo 3 A=5 xi6 : crgoA=3 72: ergo 
lcgit feptuaginta duas paginas • 

Problema V. 

INterrogatus aliquis , quotdicbusabfueritab Vrbe 1 
refpondit > dierum quibus abfui ab Vrbc dua: nonse 
partcs du&# in vnamtertiam partem , producunt fcx- 
decimtertiaspartes eorumdem dicrum . 
Quaeritur quot diebus abfuerit ab Vrbe . 
Solutio . Dics quibus abfuit ab Vrbc fint A : ergo 
***** tlctgf>X'*'A =7^1; 

ergo^aJ 1 =3 lL*ad 7 :atqui^ A «2 7 =3 ad i:crgo 
7 ad 1 =3 i<j*j 1 : ergo- in 1 =3 t#sni: crgo- =3 ; 
1 6 : crgo 2 A =5 i6in$i crgo 2 A =3 1 44: ergo A =3 • 
7i»ergo dies quibusabfuit abVrbesutfcptuaginta duo, 

Pro* 
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Problema VI. 

PAftor interrogatus , quot Oues numcret : refpon- 
ditfuarumOuiumduasnonaspartcs, ad fexdc- 
cim tertias parrcs > habcrc eamdcm proportionem 
quam tres Oues habcnt ad omnes Oues quas numerat • 
Quaeritur quot Oues numeret . 
SoJutio. Ouium numerusfit A: crgo^ ad'~ 3 
ad A ; ergo fingulos antcccdentes tcrminos duccndo in 
8, etiam^ A ^if A = 14 ad Ailcd^adf^ 3 adj 
1 id 3 : ergo 1 ad 3 =3 14 ad A: ergo 1 in A =: 3 itt 
2hs c rgo A =3 71: ergoOuesquasnumeratfuntfeptua- 
gintadux . 

Probleraa VII; 

INterrogatus aflqiirsy-Tj u oe m ilUariarurn 'ter confe- 
ccrit : rcfpondit , quod fi ex duabus n onis partibus 
inilliariorum totius ttineris, auferanruroito milliaria : 
reliquus inilliariorum numerus, ad tria milharia, ha- 
bebit eamdcm proportioncm » quam o3o tcrtiae partcs 
totius confecli itineris > habent ad totum iter . 
Quxritur quot milliariorum itcr cohfecerit . 
Solutio . ConfeSorum milliariorum numerus fit A : 
ergo^ —8 vlfMiAmt &&ll*d% *o,8 W3 : ergo 
— — 8 *d 3 =3 8 i : ergo ^ — 8 m 3 =3 3 in 8: ergo 
4 — *4 — M^ergo M !=s »4 1 24: ergo 7 ca ^8. ergo 
6 A =s 4# '« 9 : eigo 6 A = 4 $ x : ergo A=: 7 1 ; crgo 
itinens confe&i milliariu funt ieptuaginta duo . 

Pro- 
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Problema VIII. : 

INtcrrogatus aliquis , quantam no&is partem ftudio 
impenderit : refpondit , temporis ftudio dati , pars j 
tertia,du#a indimidiampartem^producit vnamotfa- 4 
uam partem eiufdem temporis ftudio dati . [j 

Qusritur quantam noclis paitem ftudio impendcrit: 
' Solutio prima.Tcmpus ftudij fit A;ergo per hypothe. 
fim^ »4 =s 4.; ergo^ m * ? *'g° Aim8« - / 
A in 6 i ergo 8 A 2 =3 6 A : ergo per prob.i. cap.S. 
lib. 1. Logiftica? ,8A=J 6 : ergo A sa i. £h 4 : ergo 
tempus ftudio datum funt tres quartae partes no&is. 

Secundafolutio. Tempus ftudij fit A ; crgoperhy- 
pothefimA in A* ss £ :'ergo-f ad$ * 1 «*4:fed 
pcrtheor.^.cap.t.Iib.i. Logiftics. Vel per thco.io, 
partis .4. Idear, £ «f £ ps M 3 f «g° 8 j =3 1 *i 
~: ergoperaxioma3» partis 4. Ideae > 2£ =3 3 : ergo 

8 A =3 6: ergo A sa -f ~ T : cr S° tres 4 uart * P ai> 
tcs no&is conftituunt tempus datum ftudio . 

• ♦ 

Problema IX. 

. . * * • - • .. . ■ . 

INterrogatusaliquisr,qua no&is hora contigerit a?qui- 
riodhuta : refpondit , quando quatuor fcptimarum 
pai tiura refidua? no&s , part quinta effluxerat . 
Quzritur quo rempore contigerit aequinodium i 
Solutitf prima* Hor* noftis pmeritae fint B , refi- 
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duae no&is horne fint A : crgo pcr hypothefim ~« per 5 
=3 B : ergo 4 -jl s B: (ed quoniam tempore jcquino- 
&ij tota nox eft 1 1 horarum , etiam 1 2 — A =! B: ergo 
i£ =a 1 2 — A : ergo 4 A =: 1 2 — A in 3 y ; ergo 4 A 
53 420— 35 A: ergo4Af 35 A =2.420: ergo 39 
A «=3 420 : ergo A =3 1 o ~ : ergo B =3 1 ~« ^ 1 : 
ergo aequino&ium contigit , no&is hora prima cum tri- 
bus decimis tertijs partibus viiius hora* . 
: Solutio fecunda-Rcfiduse nodis horae fint A: crgo re- 
fiduarum horarum quatuor feptims partes erunt y : er- 
go per hypothefim y per 5 =J horis prateritis : fcd 
tempore aequino&ij noclis horx pratcrita» fimut cum 
refiduis funt hora? 1 2 : crgo ~ per$ &fA~ 1 2: fcd 
V f 5 =3 *4 : ergoti f A — ix: ergo * f Bf a 
1 2: ergo =s 12: crgo 39 A =3 12/035: ergo 3 9 A 
SS 420 : crgDT\ ^ -^o^j 1 cr£9_ng£Hs pars reiidua 
continet horas 1 o ~ : ergo no&isparspra:terrta couti- 
net vnam horam cum nouem trigefimis nonis partibus 
vnius horas \ fiue vnam horam cum tribus dccimis ter- 
tijs partibus vnius nora? J 1 



.. • » 



Problema X. 

»»•«.♦ • » , 

V7*(a cutn Mulo vinum portakat Aftlla\ 
Atque fuo grauiter , yJai pondere preffa genuiax\ 
Taliius & dittis mox increpat ille gementem . 
Mater quid luges ? r f flf «ror# puelU \ 
Dupla tuis fi des menfuram pondera gefio $ 

Ec At 
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t Jt menfurant capias , dqualia porto . 

Optime menfuras diflingue Geometer i&ts . 

Quseritur cjuot mcnfurae a fingulis defcrantur . 

Solutio . Muli mcnfurae (int A ; item Afella? mcn- 
furae fint B : ergo per hypothefim A— * i =5 B f i ; crgo 
A-2S B : ergo A — jsB-i jfedetiam per hy- 
pothefimAf iaJB — i zadi: crgoAfnwfA 

— 3 =3 iad i: ergo A — 3 /» 2 =3 Af 1 /» i:crgo 2 A 

— 6— Af 1 :ergo2 A— A=5 tff 1 : crgo A=s 7 : 
crgo Muli mcnfurae funt 7 ^ & quia oftenfurn cfl: A — 
2=5 B:etiamB=3 7-^2^5, crgoAicllapmcnfursc 
funt^. 

Problema XI. 

SVrgite lanificdt luxeft, reliqmaue diei , 
Qttarum effluxit portto quinta trium . 

Quaeritur quae hora fit . 

Solutio. Dieihoratpr*terit«fintB: horsrrefiduje 
fint A ; ergopcrhypothefim ~ per 5 sa B : ergo l ~ 
in~ ~ B: crgoj^ :=: B: fed ctiam pcrhypothcfim 
!2— .A^s B:ergoJ^ s=a 12 — A : ergo 3 As 12 

— A/»4©:erg0 3 A« 480 — 4oA:ergo 3 Af 40 
A=s 480: ergo 43 A=3 480: ergo A= 11 £ : 
crgo ir —A^ 12— 11 ~«£*~ : Sed 12 — A« B: 
crgo B=3 -Jfi igkor elapfe funt triginta fcx cjuadrage- 
fimae tertiae partes vnius horar, & diei horae refiduae funt 
vndecim curn feptem quadragefimis tcitijs partibus 
vniusfcora?. 

Fro- , 
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Problema XII. 

Mlnas duas da, triplus vt fiam tui; 
Et tu duas da, quadruplus vt fiam tus. 

Quamtur quoc rainashabeant finguti. 

Solutio. Primiminsefint A: fcciuidi minas fint B ; 
crgoAf xadB — i=* xadi : crgoAf 2=3 iB- 
45 crgoAf 5=3 2B: crgo^=s B: fedpcrhypo- 
thefimBf ladA— 2=! ^ad i:crgo^'f x ad A — 
2 :=* 4aii: crgo~'f *=i A— 2/114: crgo-f f 5 
=s 4A — 8:ergo4 — 4A=a —8 — j:crgo— ^=f, 
— 1 j : crgo — 7 A =3 — 26 : crgo A=s -7 : crgo A 
=J 3^:fcd A ^.'=: B:ergoB=s 9yp*r% ^47 
tur primus habct minas tres , cum quinque feptimis > 
fpnyrjTjfiij ]\ t \Ur\ minn r 'jn tftiot f nimiW frptimi'; . 



M 



Problema XIII. 

Inas decem da, triplus vt fiam tui ; 
Bt tu decem da quintuplus w fiam tui . 



Quaeritur quot minas finguli habeant . 

Solutio. Primi minae Gnt A : fccundi minsefint B: 
ergo per hypothefim A f 1 o <ii B — 10=1 $adu ergo 
Af 10=3 B—io/»3:ergoAf l#=s jB — jo:ergo 
A f 40 =3 3 B : ergo ^ B : fed pcr hypothcfim , B 

f io^A-io ~ $ *Jnesgp*y* f io«</A— 10=3 

Ee 2 5** 
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com-.dumocfo bafcs finc AC^D F,afcitudines vero fincCB & F E. 

Tertio » Ci figura? X & Z iinc fc&orcs circulorutn i quorum radi; 
finr A C & D F : arcus vero fetforum finr C B & F E . 

Quarro i fi figur* X & Z fint fcdtToncs cllipticx , arque maiorum 
axium medietares finc A C & D F : raitiorum vcro axium mcdica- 
tcs (int C 13 & FE. 

Quintcfi flguraX fir quadras circuli.cutus raTij iTnc A C & C B; 
& flgi ra Z fit fco)io eliij tica ciufq*, axiu mediecates finr D F eJr F 

Sexto, ll fiyurr X 3 L (l.ir parabolica: Cc6k iones , 8c parabolico- 
rum angulorum llnus fecundi fint A C <? D F, pnmt vcro finus fint 
CBcrFE. 

Sepcimo, lTfigurarX&Z fint hyperbolic* fcdioncs , &• nyper- 
bolicoium anguiorum iinusfccundifint A C& D F: pnmi vcto (i- 
nus fint C B & F E. 

QVinro, proporrio ACwCB arfrTguram X =: 6 ad 4* ' uppoiT- 
to quod figura X fic C-cvo parab lica , arque anguli par<*bo- 
Iici finus primus (it A C , & fecundus finus fit C B . Haac vcrira- 
icm ( hacfenus a nobis nou propoliram , led luo ioco dcmonftran- 
dam ) ab Archimcdc Icgitimc probaram ciTcccitarurcommunis con- 
lenfus Mathemacicorum ; apud qoos necdum haberur, fed defidc- 
racur nocitia proportionis quam hibcr A Cm C B ad fTguran X. 
Primo, fuppofito quod fifui a X fit quadr-ns circuli cuiu* radi; finc 
ACc^C B . Seci.noo lupj ofito quod fTgura X fit fcctio cll pika_>, 
atque maioris axis mcdietas fir A C : miuoris vcroaxis mcdicta flc 
C B . Tcrtio , fuppofiro quod figura X fic feetio hyperbolita arquc 
hypcrbolici anguli finus primiis lic C B , iecundus A C . Thcorrma 
quod hicdiximus iegirimeprobarum ab Archimede, alirer appelia- 
tur parabol* quadrarura ex aii/s tribus thcoremaribus qoar hdCte- 
nus defiderantur: prirnum, alitcr dicicur circuli quadraruia , lccim- 
dum , alirer dicitur eilipfeos quadrarura; tcrtium, aiirerdicitur hv- 
pcrbolat quadtatura . Aliqui Ageometrc libi in aginantur im[Oiii- 
bilem cflecirculi quadraturam, ex eo capicc , quod cxmpli gratia-» 
circuli quadrans aliqua cx parcc curua imea cermincrur , quadra. 
tum vcroomniex parre trrminctur rectislincis. Quare fi foitc ali- 
cuius mentcm huiufmodi ln/pieiooccu afler , rcflrdere pocerir fe- 
6ioneu. parabolicam , criam aiiqua ex pjrrc >er inari curua linca : 
8c ramen h tus fectionis quadraruram ab Archtm de inuenramclle , 
in confeflo cil apud Geomcrras . Deinde propcmoduw innumeras 
funtfigurar, quarum quadraruraa diucr/isGcomcrris intienra cir, 
lictrraics Ggmm , vci aliqua , vd omni cx parte tcrmincntur circu- 
Jorutn arcobus ; vcium dc his aiias . 

IDEM 



I D E M 

LOGISTIC^ 

PARS SEPTIMA, 

ARGVMENTVM. 

PKopcnuntur aliqua prcbfenaU Avitbmetica exercitif gratia foluf$ 
ab auditonbus meis . Ex bts prjenobitn Dominus Francifcus Zet* 
tadorus Seminarif Romani conuiclor , dum hsc fcribo , vix tertmm 19 
fiudtfs AfaibcmatHis menfem abfoluit , ab ipfts pnmis prmnpifs fu- 
Mtndo exordium. Aieoteneram vt ita dicam Atatemnon fapit fub* 
fequens exercit&tio Logifltca , tamen non conjinct nifi fpecimen eo- 
rnm quA pr&dttlo tempore /iffequutus efl in fcientijs Matbematitis . 
Keli(\ua que aut didieit > aut proprio tnarte tompofuit , pr&tcrmiU 
tuntur , ijfTniiHfuijwnfrm p U i ^htim q parte I de* noflrdt JLogifliCA tan* 
tummodo requir tur aliqua Logijttca exeJcTtarto fpe&ans ad- Arithme* 
ticam, quemadmodum in quinta parte propoftta efi altera exercitati? 
Lcgifltca magis proprii jpertinens ad Geometriam , 

Prxnobilis Domini 

FRANCISCI ZECCADORl 

Logiftica Exercitatio , 

In qua Logifiicis difcurfibw foluunturvA* 
ria froblcrnata Anthmcttca , 
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Problema L 

Etenti, quaedicihora fit : relponfum fuit , 
feptcm nonse partes horarumpraeteritarum , 
conftituuntrefiduasdiei horas. 
Quaeritur quae hora fit . 

Solutio . Horse praeteritae fint A: ergoper hypothe- 
fim 5 horae refidua? erunt 7 A per 9 : crgo pcr hypothe- 
fim, A & f 7 A fer 9 s 24 : fcd A =3 9 A per 9 : ergo 
9 Apery&fj A per$ =3 14$ ergo 1 6 Aper 9 S3 24 ; 
crgo pcr prob. 4 cap. j . lib. 1 . Logifticae )i5A" 24/'» 
5? : fed 14 /» 9 =3 216: ergo 16 A =3 ntf ;ergo A =: 
1 3t j ^g 0 h°r a quaefita eft decima tertia cum dimidia . 

Problema IL 

PEtenti , qua? hora fit : refponfumfuit, dici horac 
praeteritae duc"te in refiduas,producunt horas 2% . 
Quseritur quae hora fit . 

Solutio . Hora? praeteritae fint B , refiduae fint C> de- 
niqueB — CfitA. His pofitis B — C q =s A2:ergo, 
per theor. 1. appendicislib.2. Logifticas , A 2. <sr f B m 
4C2 BfCj: fed quoniam per hypothcfim Ain C 
~ 2 ii. £i ig ,etiam B in 4 C =: praeterca per hy- 
pothefim, B f C =3 24, adeoque BfC^s 5 7<5" : ergo 
A 2 t>f 191 icTss $7<?:ergoper Antithefim, A % 
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S3 $76 («fr — IPI per i6:kd 5 76 =3 9116 per i$:crgo 
Azzz 9116 per \6&— 191 per i6:ergo Aizzi 9025 
per 1 5: ergo A =3 9 5 4:ergo B — C =3 23 eti| 
B f C =: 24 : ergo per probl. 1 .cap. 1 . Ub. 1, Logiftica?, 
nurnerorumB cr Cminorcft-y, .maior eft 23 f: ergo 
hora quarfita, vel cftdimidius quadrans , vel vigcfima 
tcrtia cumieptem dimidijs quadrantibus vnius horx: 
nam in titulo problematis determinatum non eft, an 
maior , vcl certe minorpars cfHuxcrit : adeoque in fo» 
lutionc id ftatui non potcft . 

Problema II L 

INterrogatus aliquis j quot le&ionibus intcrfuerit : 
relpondit > le&ionum quibus interfui fexta pars du- 
&a in u c lau di n-fftfum^j uoducit e arumdem le&ionum 
dimidiam partem . 

Quamtur quot lcclionibus intcrfuerir . 

Solutio . Numerusle&ionum fit A : ergo per hypo- 

thefim i *f « 4 :fc4 & t * 1 :ci g°7 * 7 f 4 
in i^ergOjperthcor.^.cap.S.lib.i.Logifticiej-f 
iad~ : fed per thcor.7.ibidem,-7 4* 853 2 a ^ ^ :cr fi° 
2 <j</jS a I t : cr g° P er theor.4.cap.8.1ib.i.Logilti- 
cse,i/f»4* = £ in 1: ergo^ =? tf; ergo per probl.4.cap<, 
f . lib.i.Logiftic*, iA=3 6i» 8: ergo i As 48 : ergo 
A =; 24 : ergo lctfiones quibus intcrfuit funt 24 . 
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Problema IV. 

INterrogatus aliquis , quotlibripaginas legiflfct : re- 
fpondit , paginarumquas lcgi nona pars dudta in 
duodecimampartem, producit duas tcrtias partes ea- 
rumdem paginarum- 

Quscritur quot paginas legerit * 
Solutio. Paginarumnumerus fit A* igitur ~ in sj i 
V A : fcd ? s* f m 1 • cr g<> >1« 7 w i : crgo 1 ai 
T-i^ il ^go^ *<f X 7 A =r*i jjfA 2 atqui per theor. 
i o. part.4. Ideae l 7 *ad~=: 3 ad 1 8:ergo 3 a</ 1 8 sa 1 
^7: : er g°3'*!a » 18/» iiergo^ =3 18: ergo 3 A 
s=! 18/» 12; ergo 3 A=5 216 : crgoA=J 72: crgo 
lcgit fcptuaginta duas paginas . 

Problema V. 

INterrogatus aliquis , quot dicbus abfuerit ab Vrbe t 
rcfpondit , dierum quibus abfui ab Vrbe dua: nonse 
partcs du&# in vnamtcrtiam partem , producunt fcx- 
decim tertiaspartes eorumdem dierum . 
Quxriturquotdiebus abfueritab Vrbe . 
Solutio . Dics quibus abfiiit ab Vrbe fint A : ergo 
W*»»»* r.ergoi^ =q 
cr%o>- A ad 1 * ^ad^ixqm^ad^ =j W a J i:ergo 
~ adi=* \6adli ergo j inizz 16 tn 1 : crgo l ~ =: 
1 6 : ergo 2 A =? 1 67» 9 : crgo 2 A =s 144: crgo A =5 1 
7i;ergo dies quibus abfuit ab Vrbe sut feptuaginta duo, 

Pro« 
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Problema VL 

PAftor intcrrogatus , quot Oues numeret : refpon- 
ditfuarumOuiumduasnonaspartcs, ad fexde- 
cim tertias partes , haberc eamdcm proportioncm 
quam tres Oues habent ad omncs Oues quas numerat . 
Quseritur quot Oues numeret . 
Solutio. Ouium numerusfitA: crgo ^ a d =s 3 
ad A : crgo finguJosantccedentestcrminos duccnd7in 
8, etiamf ^at 4 ad Aikd^ad'^ = 3 a J * 
& I *d 3 : ergo 1 ad 3 =3 14 ad A: ergo I m A^ ^ jj» 

2 H : ergo A = 71: crgoOuesquasnurneratfuntfeptua- 
gintaduaj. r 

Problema VII; 

-* 

INrcrmgaTOralfqufs, xjt^wa^orurn iter confe- 1 
cent : rcfpondit , quod fi ex duabus nonis partibus 
millianorum totius rtineris, aufcranruroitomilliaria : 
rcliquusmilliariorumnumcrus, ad tria milliaria, hal 
bebitcamdcm proportioncm , quamoSo tcrtia? partes 
totius confeSi itincris , habent ad totum iter . 
Quxritur quot milliuriorum itcr confccent . 

Solutio . ConfeSorum milliariorum numerus fit A • 
ergo l: _ g U 3 _ l: ad A ^ ^ 8 ^ } . ^ 

^.-8 4*3 31 */ 5 ^aggo ^ -8^3=3 /»S:ergo 
T - 14 =3 M*rgo « =5 14 f 24: ergo ^ = ^ 8. ergo 
6 A = 48/w9:ergo(J A= : ergo A=: 7a:eigo 
itincns confe<2i rnilliaria funt ieptuaginta duo . 

Pro- 
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duae no&is hone fint A : ergo per hypothefim y per 5 
$3 B : ergo ^ S3 B : fed quoniam tempore acquino- 
&ij tota nox ci\ 1 1 horarum , etiam 1 2 — A -=S B: ergo 
i* =3 1 2 — A : ergo 4 A =: 1 2 — A in 3 j ; ergo 4 A 
=3 4*0 — 35 A: ergo4Af 35 A =3.420: ergo 39 
A~ 420: ergoA=3 io-£ :ergoB=: i^i 
ergo asquino&ium contigit , noclis hora prima cum tri- 
bus decimis tertijs partibus vniushorse . 
: Solutio fcainda-Refiduae no&is horjefint A: ergo re- 
fiduarum horarum quatuor feptimae partes erunt y : er- 
go per hypothefim ~ per j =» boris pmeritis : fcd 
tempore aequino&ij no&is horx praterita» fimul cum 
refiduis funt hora? 1 2 : crgo ~ per$ <s? f A = 12: fcd 
V>'5~ 4 ~ ; cigotjf A=s ,2: crgo^f^a 
1 2: ergo ^ =3 12: ergo 39 A=s 1 2 in 3 15 : ergo 39 A 
=2 420: ergoA =-* 10 ^ : crgo no&is pars reiidua 
continet horas io~ : crgo no&isparspraterrta couti- 
net vnam horam cum nouem trigefimis nonis partibus 
vnius horae; fiue vnam horam cum tribus dccimis ter- 
tijs partibus vnius horc - 

Problema X.. 

• . * ***•»• | • 

. •«»•*,* *• * • • 

V3^<i cum Mulo vinumportalat Afella: 
Atque fuo grauiter , flupondere preffa genulat\ 
Talitus & dtclis mox increpat ille gementem . 
Mater quid luges , tener* de more puelU ? 
Dufla tuis fi des menfuram pondera gefjto^ 

Ec At 
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At fi menfunam capias , tjualia porto . 

Optime menfuras diflingue Geometer ijlas m 

Quaeritur quot menfurae a fingulis deterantur . 

Solutio . Muli mcnfurae fint A : item Afella? mcn- 
furae fint B : ergo per hypothefim A— - iaBf n crgo 
A— 2 B:ergoA — ja B — i *fedetiamperhy- 
pothefimAf i^B — i =3 ladi: ergoAf ioJA 

— 3 =3 lad i: crgo A — 3 in 2 ss Af 1 in i:ergo 2 A 

— 6=5 Af 1 :ergo 2 A— A=5 f 1 : crgo A=3 7 : 
crgo Muli menfurae funt 7 -> & quia oftcnfum eft A — 
x=s B:etiamB=s 7 — 2^55 crgoAfcllameirfursc 
funt5. 

Problema XI. 

SFVpiw lanific*) luxefl, reliqutaue diei > 
Oftarum effluxit portto quinta trium . 

Quaeritur quae hora fit . 

Solutio. DicihoraepraeteritaefintB: horctrefidu* 
fint A 1, ergopcrhypothefim per 5 » B : crgo i£ 
wfaB: crgo^ a B: fcd ctiam pcr hypothcfim 
12, — A:=: B:ergo^ « ta — A : ergo 3 As 12 

— Ai»40:erg0 3 A=s 4*0 — 40 A : ergo 3 Af 40 
A=3 480: ergo 43 A=a 480: crgo A- 11 £ : 
crgo 1*— A=3 12— nitQs : Scd ix -* A~ B: 
ergo B =5 ~ , igkar elapfe funt triginta fcx quadrage- 
finue tertiff partes vnius horar* & diei horae refiduae funt 
vndecim cuna feptera quadragefimis tcrtijs partibus 
vniusbor*. 

Pro- 
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Pxobiema XII. 

Mlnas duas da, triplus vt fiam tm\ 
Et tu duas da, quadruplus vt fiam tui. 

Quamtur quot minas habeant finguli , 
Solutio. Primiminaefint A: fecimdiminaefintBi 
crgoAf 2 4^B — x=s zadt: ergoAf 2=! 2.B— - 
45 crgoAf 5=« iB: ergo^s B: fedperhypo- 
thefimBf zadA— 1=: ^ad iiergo^f x ad A — ' 
253 qadi : efgo~f »=3 A— 2/04: crgo^ f 5 
=3 4A — 8:crgo-l — 4A=3 — 8 — 5:crgo— 
— 1 j : ergo — 7 A — 26 : ergo Aa : crgo A 
=3 3f ifcdr* 33 B:crgoB=J 9~per% =^47 >igi- 
turprimus habctminas tres, cum quinque feptimisj 
fecundus habct Iriap uttatnor , cumfex fcptimis . 




M 



Problema XIII. 

Inas decem d*, tripius vt fiam tui * 
Bt tu decem da ^uintuplus vt fiam tui 



Quaeritur quot minas finguli habeant . 

Solutio . Primi minae fint A : fccundi niinse fint B : 
ergoper hypothefim Af ioadB — iosa 3<w/i:ergo 
Af 10=3 B— 10/» 3:ergo Af ia=3 3B— 3o:ergo 
A f 40 =3 3 B : ergo *l£ sa B : fed pcr hypothcfim , B 
f io^A—io 53 j «fitergo&tt f i 0 ^A-io=a 

Ec ft 5 
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5*f iergo t&adA~ io~ 5 *d uergbAp « 5 A 
-50: ergo -J - j As - 50- ergo =£i =3 
^ergo 14 aio:ergoA=3 1 5 i : fed A f 40 

per 3 ss B : ergo B=-3 1 f 40/^ 3 * l8 T > , S itur 
primus habctminas quindecim, cum quinque feptimis > 
fecundus habet minas ododecim , cum quatuor fcpti- 
mis . 

■ 

Problema XIV. 

PRmA fuperum pater ita pLacent , j*n TV^i/i afMi* 
Molitur waga ? Ph*be pudibunda lateret , 
K MM <g0 j . tantum folis reftatat ab ortu , 
7erMf tranfaU* auantum & pars feptima noUis. 

Quaeritur quo tcmpore contigerit eclipfis Lunas . 

Sohitio . Noais pars pmerita fit Aj, refidua pars no- 
(flis fit B j ergo pcr hypothefim f f 7 a 4 ^ergo « f 
!£ =3 £$ ergoi^ =j ; ergo 1 ^^ B: fedAf B=3 
1 1 ( agitur enim de nodibus antiquo Romanorum 
more fumptis , qus finguta habcbant duodecim horaS) 
ergoAf^ A « i2:ergo|f A f^ A =: 1 « ergo ^ A * 1 %\ 
ergo 4 1 A 53 1 1 in 1 2 , ergo 4 1 A =3 2 5 2 i ergo A 
5=3 ^£r : ergoeclipfisLuna?contigrt, quando efrluxe- 
rant hora* 6 cum fexquadragefimrs primis partibus 
vniushorae* 

• ** f . - v • » i • .•.••%■ - 1 , • 
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Problema XV. 

VAs ex parte plcnum vino geoerofo , continet 1 7 
menfurasj quaefinguhe valent 14 nummosj de- 
indc aquam vino aftundendo totum vas impletum fuit, 
fic vt cx vino aqua mixto mcnfura valcret 9 nummos . 
Quxritur quantafit totius vafis capacitas. 
Solutio. Menfuranmplentes vasfint A: quando- 
quidem 141» 17 i$8 , igitur totius vini valor eft 
13 8 5 ergo SS 1 =3 A : ergo x6~£s=i A: ergo totum vas 
capitmeufuras %6 7 • 

Problema XVI. 

Aljquisvnapaitenunh fi mlnii, iliuajgrte dor- 
miuit; quothoris durauerit tota nox ignorat * 
fcit tamen horas quibus ftuduit dudasinhorasquibus 
dormiuit , produccre horas 1 9 -J» : & ie duashoras am- 
plius ftudio , quam fomno impendiifc . 

Qusriturprimo, quothoris duraucrittotanox • 
Quaeritur fccundo , quot horis ftuducrit . 
Solutio primi qusfiti • Horas ftudio datse fint B : ho^ 
rx (omno datae fint C : totius no&is horae fint A . Igi- 
turBf C=3 A:crgoBf Cy:=J A i:atqui per thcor.i. 
appendicis lib. 2. Logiftic? B t C f =3 B— C * c27« f B /» 
4C: ergoAz:=sB — Cq <2srf B**4C: ledper hy- 
pothefimB— C=i x^adcoqueB— Cj^s^rfidn-. 

iu£er 
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fupcr B j» 4 C sa ip ± in 4 ^ 77: crgo A & sa 4^77 
do. 8 1 : crgo A=s 9; crgo tota nox fuit p horarum . 

Solutio fccundi quaefiti . Ex primi quafiti folutionc 
conftat > totiusnodis horasefle p , adeoquc C f B =3 
9; fcdpcrhypothcfimctiam B — a =5 C: crgoBf B 
t M t^ns p : crgo a B« p f 2 : crgo $ B =s n : crgo 
B =3 5 r crgo hor« ftudio dat* funt quinque cum 
dimidia. . 

* „ 

Probicma XVII. 

• ■ • 

Tltius & Caius fimul in nundinis lucrati fuerant 
aurcos x 5 : prior,in rcditu fui lucri feptimam,al- 
ter fui lucri quintam partem impcndcrat : quae expcn- 
fx fimul crant aureorum 4 i . 
Quaaritur vtriufque lucrum . 
Solutio. Lucrum Titij fitA: crgo Cai lucrumcrit 
25 ~ A : ergo feptima pars lucri Titij crit^ , item 
qujxitapanlucri Cai crit^^ergo 7 f ~= A - 4 r :er g° 
£ ~ £ :=: ^ • erco-— - ~ ; 

cr S°- TT - 3 WT" |f.r r crgo i A=s 
20: ergoA=3 10; ergo Titij lucrum fuit io aureo- 
rum , 8c Cai lucrum fuit 1 5 aureorum . 

Problcma XV III. 

MErcator cmcndi> mercibus impenderat aureos 
74 : cx earumdcm mcrcium vcnditionc fpera- 

uerat 
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uerat aureosi4<?; vcrum fua ipe fruftratus, aflcric, 
fummam quam vltra impcnfam pccuniam acccpit , tan- 
tum effe feptimam partem fummx quam vltra acccptam 
pecuniam Iperauerat . 

Quaeritur quot aureos accepcrit ex mcrcibus ven. 
ditis . 

Solutio . Ex venditis mercibus accepta aureorum 
fummafit X > & prseterca X — ■ 74 =5 A : ergo ex hy- 
pothefifatispatct74 f As3 X, acpraetcrea 146 — . 7 
As X:ergo 74 f A= 146 ~ 7 A:ergo8 A=3 146 
-< 74: crgo 8 A=3 72jergoA^ jiperSicrgoA 
=3 9:fed74f A=s X; ergoetiam74f 9 s X j crgo 
8 j =s X 5 ergo cx venditis mcrcibus acccpit aureos 
p&oginta trcs . 




i 



Tltius & Caius finguli contraxcrunt sequale debi- 
tum aliquot aureorum , quod vt extinguerent y 
Caius triplo amplius foluit quam Titius . Prauerea Ca- 
io remanent foluendi aurei 1 o f j Titio remancnt fol- 
uendi aurei 33-^- 

Quseritur debitum fingulorum . 
Solutio. AurcifolutiiTitiofint A; ergoaurei fo- 
luti £ Caio , erunt 3 A : ergo totum debirum Titij erit 
A t33-f> & totum debitum Cai erit ) Af io~:at- 
quihscduodebitafuntinter fesequatia: ergo 3 A f 

lof »Af33f : ergo 3 A=s 33 f- I0 f : 

ergo 
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ergoxA^ ergoA^nf: ergoAf^jX 

» f 33r — 45*f sfedAf i3 ± saurcisquos ; 
debet Titius ergo aurei quos debet Titius funt 45-7} 
jgitur fingulorum debitum eft 45 4* aureorum . 

Problema XX. 

IN Pyramide cuius bafis quadrata eft , altitudo pyra- 
ramidis eft fcxtupla latitudinis bafeos $ atque tota 
pyramis continet pedcs cubicos 843 «7 • 
Quaeritur altitudo pyramidis . 
Solutio . Pcdes longitudinis bafcos fint A$ ergo t cura 
bafis quadrata fit, eius latitudo erit A; ied latitudoW al- 
citudinem s 1 ad 6 ; ergo pyramidis altitudo erit *5 A> 
ergo tertia pars akitudinis erit 2 A ; crgo AwAmtA 
5=1 843 T ' er S° * A 3 =3 843 i * ergo fingu- 
la diuidcndo per z , ctiam A 3 <=: *g f 5 crgo A 5=5 ^ 
7 ; crgo cr A sa 45 5 ergo altitudopyramidis contirict 
pedes45. 

Problema XXI. 

IN pyramidc cuius bafis eftparallelogrammum , ba- 
feos latitudo eft fefquialterea longitudinis; prxterea 
tota pyramidis altitudo eft duodecupla longitudinis 5 

denique (ota pyramis continet duas nonas partcs vnius 

* • •«• 
pedjs cubici. 
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Qtiaeritur bafcos longitudo & latitudo x atque altitu- 
do pyramidis *. 

Solutio . Pcdes contenti ih longitudine bafeos py- 
ramidifc, fint 2 A ; ergo latitudo erit j A , itcm alti~ 
tudo erit 14 A> adcoque tcrtiapars altitudiois erit 8 A; 
igirur t A m 3 A tn 8 A ^ ~y ergo 48 A j ==J — ;ergo 
48 A J «p=5 ij ergo 43 1 A 3 2 5 ergo. A j =q 
17. ergoA=$ ^ ^ r 5crgoiLA=5 i. ; 

crgo 3. A =3 £S» j ac dbnique 24 A =3 i£ £u 4- 
crgo longitudo bafcos. continet vnam tertiam partcm 
pedis^ & latitudo continet dimidiura pedem 5 denique 
alutudopyramidis eft 4 pedum.. 

Problcma XXII.. 

C** Aius &Titfus-fimul lucrati fimt vnum aurcum r 
j) cum quinque vigefimis o&auis partibus Vnius 
aurci j pranerealucrumCai ad lucramTitij habctcam- 
dem proportionem , quam quatuor habct ad feptcm • 
Qujeritur quantumfit lucrumfingulorum • 
Solutio . Lucrum Cai fit A 5 liicrurniTitij firB; efgo 
per hypothefim A f B 53- 1 & ergoB=3J-£ -ut 
A* fcd perhypothcfim A-rifia 4^7? ergoAai 
•fj — A=3* 44^7 y crgp Ai»7=a «-^— Ai»^; ergo* 
7-Aa crgou A=3 5 jergoAsa ■ as ^ 

crgo A!=* -i.* r -atqui W7«^ V Ogo B 
=3 7 ^igiturCaiuslyicrattis^fttres feptiraas partes VniuS 
aurei v &. Titiuslucratus cft tres. quartas partcs vnius 
aurei.. 

Ff Pro. 
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> Probiema XXIII. 

■ 

IN cpiftolaaliquahacchabcntur; Ex tritut numerh 
AyB>C % kmtnotath* duoA&B deleti funt , re- 
liquusCame lcgipotejty indicari non pote$\ memini ta- 
men quod numcrus A adnumtrumBhateat proportionem 
quam hatet quatuor ad /eptem y quodfuenumerut A addi- 
tus numero B producat tertiam partem numcri C . PetOyan 
ticlquomodo ptr Arithmctkam vutgarem tantum mihi co- 
gnitam inuenire pofjim numeros A&B\ 
Quxritur quid rcfcribi poffit . 
Soiutio • Pcr hypothefim A f B sa £ ; ergo 3 A f 
jB» CicrgojBs C—jAj fed per hypothcfim 
ihadiKzs + adn ergo % AadC — 3 A=* 4**7> 
ergo jA#»7=5 C — 3 Ai»4> crgoii As=? 4C — 
liA> crgozi Af i*A=3 ^Cjcrgojj A = 4Q 
ergoA^ pra*ereaquia44<*7=* £W£*cciaai 
B=2 ~ ; Igitur refcribi potett > quod cognitum fibi 
numerum C> prius duccndo in4> atquc hocprodu- 
Qum diuidendo per3 3 > inuenict nurncrum A . Prae- 
tcrca quod ducendo numcrum C^n numcrum 7 , atr 
quehoc produdumdiuidendopcr}3 inuenict numo 
rumB. 

£ Nota*fuppofitoquodnumerusCfit3 » tuncnu- 
mcru$ A er« » 6c numcru* B crit ~ * 

V / . . t / • w • J ■ • •• » * » 

, T •. - Pro 
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Problema XXIV. 

SCiturCaiumdixiffeTitio$quod habcretannos 1 10. 
fi ipfi addcrcturquarta pars aetatis Titij ; atque Ti- 
tium refpondiffe,fibi decffe tertiam partcm xtatis Cai vt 
habeat 1 xo annos. 

Quarritur Cai & Titij astas . 
Solutio. AnnisetatisCaifint^ A} Titij veroanni 
fint 4 B j crgo 3 A f B s 1 10 > crgo B =: 1 10 — j A: 
ergo 4B3 440 — 1 1 A , fedper hypothefim^ B f A 
s iiojcrgo44o — 11 Af A=: no;ergo — 12A 
f A=! 1 10 — 440 , ergo — ii — 3305 crgo 
3 A =5 90 j ergo Caianni funt 90 . Praetereapatet A 
3 o:fcdpcr hypothefim 4 B f A =3 1 1 o , ergo 4 B f 
30=5 nov crgo^B^: 110—30; ergo4B=3 80 j 
adeoque Titij anni funt 80 . Igitur Caius cft 90 anno- 
rum, 5c Titiuscft8oannorum. 

Probleraa XXV. 

DE aureis quos habent Caius, Titius , & Meuius, 
haec fcripta inueniuntur . Caius habet 1 00 au- 
rcos accipiendo dimidiam partcm aurcorum Titij . Prae- 
tcrca Titius habct 100 aureos accipiendo tertiampar- 
tem aureorum Meuij. Deruque Meuius habet 106 
aureos accipiendo quartam partem aurcorum Cai . 

ff z Qux- 
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Quaeritur quot aureos habcant iinguli . 

Aurei Cai fint^A. Aurci Titij finj iB. Aura 
Meuij fint3 C. His pofitis per hypothefim 4 A f B 
— ioo} er^oBs 100 — 4A , ergo iBs *oo — 
8 A , fcd ctiam per hypothcfim % B f C =: 1 oo, ergo 
200- 8 Af C=: ioo,ergoC^ 100 — 200 f 8 A, 
ergo 3 C 3 00 - 600 f 24 A , fcd per hypothehm 
3 Cf A=2 100, ergo^oo— tfoof 2»4 A f A ~ I0 °» 
crgo^^Af A=s 100 300 f 600, crgo25 A=3 
400 , ergo 4 A =3 <^4,ergo aurei Cai funt (54 • Pnetcrca 
quia pcr hypothefim 4 A f B =3 100, etiam 54 f B 
S 1 00 , adeoquc B =3 100- 64, ergoB=! 3<^ cr g° 
xB= 2 71 , crgo aurci Titij funt 7 2 . Rurfusquia 4 A 
=3 64, adcoquc A =3 1 6 , & per hypothcfim 3 C f A 
c5 ioo,ctiam 3 Cf 16^ 100, ergo 3 C=: ioo^ 
l^, crgo 3 C- 84, adeoquc aurci Mcuij funt 84. 
IgiturCaiushabetaureos6> Titius habet aurcos/2^ 
Mcuiushabetaureos84- 

Problema XXV L 

DE liquorc tribus diuerfis vafis contento , fcitur , 
quod in primo vafe defint 29 menfunr , vrcon- 
tineatduplo plures menfuras quam reliquis duobus va- 
frscontineantur. Prztcrcaquod infecundo vafc dcfint 
20 mcnfurac, vtcontineat triplo piures menfuras quam 
reliquis duobusvafiscontincantur . Deniquc quodin 
tertio vafe dcfint 31 menfura, vt contineatquadruplo 



O 



plu- 
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|>lures mcnfuras qua contineantur duobus reliquis vafis. 

Quacritur quot menfura? finguJis vafis contineantur. 

Solutio . Primo vafe contenta? menfura» fint A , fe- 
cundovafecontents menfune fint B ; tertio vafe con. 
tentae menfura: fint C . Hoc poiito Per hyporhefim 
Af 2 9=3 2Bf zC,ergo =3 Bf C, ergoAf B 
fCs Af 6tt f ergoA f B*f C^f^, crgoAf 
C=: ^rf-r B,fea^tiampcrhypotheiimBf *p =5 
3 Af 3 QergoB f 19 =3 ~ f t B/« 3 & ^ f JB 

- 3 B, ergo 3 B=: ^ A f J? , fedpcr hypothefim Cf 
31=34 Af 4B, ergo Cf 34« 4 Af ^ f T 5 ? crgo 
C=J 4 Af^ f£~ } i,ergoC=si A - Ji. Quan- 
doquidem igitur oftenfumfit A f B f C =: t£ f ii , & 
prxtereaB=i *£f t> acdeniqueCss --ii^ma. 
nifeftum eft^ t* « A f ^ t ■? t & ergo 
perantithefim — — A — ■ i- A £. A — L ~ , 
cigo-fS.*- T- t, ergo- 

- T> ergo73A=: n^ergoAs 3. Deindequia 

B = V A tT^T t ^ T^= 7, etiam B =3 7 , 
denique quia 7-' 7* f -h & ~ s£h 
ctiam C=J 9 . Igiturprimumvas continct trcs men- 
furas . Secundum vas continet feptem meniuras ; Ter- 
tium vas continet nouem mcnfuras . 

Problema XXVII. 

1 

« 

CAius& Titiuslbcietatcm iniuerunt ea lege, vt 
lucrum refponderct a fingulis collataepccunitf» 

Caius 



23 1 Ideae Logifticae . 

Caius contulit 60 aureos, qui 9 mcnfibus in focietatc 
permanferunt, quod huic pecunia? lucrum relpondcat 
ncfcitur , &: fimiliter ignoratur a Titio collata? pecunia; 
fumma,qua? permanfit in focietate fcx menfibus;quibus 
elapfis, J itiusprolucro &:pofita afepecuniarecepit 60 
aureos.Dcniquc conftat vtriufque lucrum fimul cife 6; 
aurcorum . 

Quxrirur fumma pecunix a Titio collata? , atque fin- 
gulorum iucrum. 

Solutio. AureicollatiaTitiofintA, ergo lucrum 
Titij crit 60 — A , kdAaJ6o~ A^ 60 Wjdoo 
A 0 1 — ■ tfo> ergoCaiusfexmenfibus lucratuseft 3600 
Aoi~ 6o>atqui 6 ad 9 S }6oo Ao i — 60 ^32400 
A 0 I — ptr 6 5 400 A 0 1 — « 90, ergo Caius noucm 
mcnfibus lucratuseft 14C0 A 01 - 90, atqui lucrum 
Titijcfttfo — A, crgoper hypothcfim^j ^ 5400 
Aoi— sof 60— A,ergo65 t 90— • 60 = 5 400 A 01, 
— A, crgoc>5 s 5400 Ao 1 -> A,erg0 95 t A =: 
5400 Ao I,erg0 95 AfAis 5^00, ergo A =: 40, 
adeoqueTitiuscontulitaureos40, & lucratus eftau- 
rcos 20, dcnique Caius lucratu$cftaureos45. 

Pro rcfolutionc compofit* requationis , in qua dixi- 
mus95 A t A z =s 5400, adhibendo praxim propo- 
fitam in cpiftola ad amicum addita prioribus Logifticae 
libris. Primoinucnio95y=: 901^, item54oo/«4 
sd xi 600 > adeoqueo^ q O* t 54C° /»4= 9015 1 
xitfco e> 306x5 ,pra?terea R 1 * 30615 — 175, dc- 
niquei75— 95=: 8o,adeoque A ^ 80/^1^40, 
vcinfcrturinfolutione . 
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ADditio Arithmetica & Geometrica quid. pag. 49. Jin. 2S. 
Additio, quafcriptione Logiftica indicetur. pag.5 i.lin. 4 :). 
Aquatio continua, & difcreta, quid . pag.58. Iin.20. 
^quationes , quomodorepratfentcntur Logiftica fcripcione. pag.^t. 
lin. 29. 

•*quatio aliqua, fcdnoo omnis arquatio, efl proportio pag.57. 

• 'Iin.22. f 1 *■ ' «<- 

Altirodo , itemteota & circularis alriiudo , qoid. pag.ji. lin.dL 
Alritudo in quam aflurgic circumiercnciabafcos du£u tcrtto # qu* . 

pag.jj. Hn.17. 
Anguli axis, quid. pag.40. Im.J*. 
Anguli complcmentuni. quid. pag.40. Iin.17. 
Anguli di similes iut fimiies , qui. pag.i76*. lituu 
Anguli mixtihnei axis , quid. pag.i7j. lin.ja. 
Anguli mixtilinei, quando dicantur arqualcs , vel fimiles. pag.t 7 <. 

jinjg. & 03^176. lin.y. 

Anguli mixtilinci , radius , finas primus ,ircm finus fccundus, quid. 
pag.17? IhlA 1 1 

AnguH plani axis , quid . pag.40. fin.?7% , 

Anguli quomododicantutiotcr(c*quaIes,maiores, vcltninores. 

pag.4Q- lin.i u 

Angulus, fiue voxangulas, quid figoincec. pag.ji. Jio.20. 
Angulus reailincus , qnid. pag.j9. Itn.8. 

Angulus «ailineus, acutusTofruTus , & redus , quid. pa g . 4 o. Iio.9. 
Anguli rcailinci , finus, radhis , fubtenfa , mcnfura , vertcxTuiiid 
pag ?o_. m finc & pag.40. ^ 

Augulus reailineus rqmualcnsangulo plano, quid. pag. 4 ulm.k 
Angulusplanus,<)uid. pag.40. Ji n? 6. 

Angulus , circolaris , cll pricus, parabolicus , * WrfcoHcus, o«id 
pag.171. 1n/1ne, & pag.17?. . , ' 

Angulircailinci,circukris,clli©tict, paraboltci, & hyperbojici* 
propnctatcs. pagi 7 4. ir 1 

Arithmetic» obicaujn , quod . pag. 4 . lin.io. 

Axiomarigorofum, cV non ri^orofum fiuc hypothecicum , otMrf. 

pag. 1 6, Iin. j j, & pag. 1 7. \j n .i 4. ~ 
Axiomata , cur in IqgmH nottra non proponamur , ncque ornnia, 

nequccoordinc, vtab alijs proponunrur. pag.72. lin/i. 
Axiomaca rigorola.noilia;logifticar.pag «SMa.zyec pa g 9g.lin.fj, 

G S Axio- 
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lUiomata tion tfgorofa , fiue hypothccica , amimpta in noftra k*. 

giftica pag 71. im. n. 
Axts, eUipfcos , parabolx , ihypcrbolx ; quid.pag*a74.infine- 

♦ 

J^ Afis, <3uid.pag.31. lin^. 

* ♦ 

Clrculos , cll plana fupcrficics vnius linea? circuicu terminaca , 
aqua ad aliquod puncram intraconcentum omnes quar duct 
poflunt re£rcIinc*fonr xquales . Vnicaillalineacircalum termi- 
nans , <J icicur circumfercntia , vel perimctercircuii • Punexom in- 
tra circulum contencum,fiue in iprb cfrcalo pofitum , ftiflngu - 
lis circumferentix ptmdis xquaticer diRtns , dicrturccocrum cir- 
culi. Puncuimexcracircuiumpofitumt & i utigulis ciroumtc* 
rcnrirpundisscqualjccrdiftans, appetlatur polus circuli > aliter 
derlniri poceft ctrcolos -dicendo quodcirculus ilc itgura ducm 
ouarco genica exa-ecxalioea., circomductadonecredeatadcuc*- 
• ! demlocum. -.* ^ 

Compoficio abftrafia, qutd pag. 1 1. lin.t. 
Concretamjgnicudinis, qoanoo dicancorfimiha. pag.ia. iin.i. 
Concreta quanritaus FniucrfaJis,continuse^iuc ducrccc, quidpag.f. 
Jin.f. 

Concreti , fubiictam aut prardicatom , qotd. pag.jj Jin.i 
( oncreti propr iccas , qoid. pag. 1 1. lin.20. 
Concrerorum magaitadints quatuor propriecates , <qux pocifsmu» 
- confideranturin Mathc/i pag.u . \m.16. 
Concrctum quid . pag. j, lin.«6". 

Conus reQus , ctt corpos genitum duom tertio^x bafi quc fic circu- 
Jus , quando circuli centrum per axem circuJiamirgic in aicicudi- 
nem . Jeem coniaxis, cooi trianguhim per axem , quid. pag.17». 
lin.ieL t'j - 

Conus, qoando dicacur reoros vel obltqous. pag Ji- lin.io\ vd 
pag.179-Jin.2s. 

Conus, qoocmodis diuerfis fcortur plano. pag 180. Jio.o* 

Corpus i-qoKL pag.i^.iin. iZi 

Cylmdrrreclus, cfFcorpus gcmtmn doftu primo ca bafi quc fir cir- 
coJus . I tem cy Itndcrcircularis ,cllipticus »parabo1icus , ftyper- 
bolicus,qoid. pag.fS. IijljL 

CvJindcr , qqandodicaear rcSus vd objiquus. pag.t 7s.Jm 1u 

Dc- 
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Emonftntio , quid.. Item rfem0nrrratidnes.poiitiuac eV negati- 



fcrant in ec fe* pag.17. lin.. 7^ 
Diaaietec cireajli,.cft linea rccta per circuli centtnra ttanfiens, acqu c 

vtriaQue cexminaca ad accumrerenuaracirculi . 
Diaraetcrtranfuerfahyperbolat, quid*. pag i77.Hn.40* 
Difpofiriaabitrada , quid, pag. 1 2. lin.iL. 
Duotus Arithmeticus,& Gromecricus, quid ? quomodo hi du&us 
abinuicem diflferant. pag.^S.lin.;tf. vel pag.34.lin.24.vcl pag. jo^ 
lin.17. vcl Arjcbmetic* introductionis. pag.|6. cap«4. 
Du&us Arithmeticus & Gcomccxicua ., icemdiuifio , fiue redu&us 
Arithmeticus.cV Geometticus , quomodo repratfcntentar LogUtij. 
ca icripcione, pag-ii^lin^s. ?cl pag r $2. lin.i^. 
Ductus nominaci & innominari , quid. pag.iS liifci j^. 
Duc^snominaaehjfdenfcveldiuerfae clailis.quid. pag> j^. !in>io. 
Ductus nominati diuidunrur inquatuorclaflcs ; quid fint,, autquos 

ductuscontineant fingulae claflcs.. pag-JZi lin.i 2 
Du&us primus , icem.fecundus , tercius, quarcus , qutntus , quid fic 

autquomodo producac. pag.j 1. & 31. 
Dudus,reaIis,provcdiliinguitura;duduarquiualentc , dicitur du- 

6us in quo adhibencuc dacae. quanticaccs • 
Du&us aequiualens dicitur in quopro dacis quantiraribus aliar 
adhibentur , quz datis quanticatibus jcquiuaienc. pag. j S.hn,s^ 



bV Eltiptica linea ;. quid. pag, 174, lin.39. 
inslogicum, autphyficum, quid. pag.3. lin.4?.. 
Ixtenfio abfthacU , quid. pag. i7- 1 in. 7. 

Jbotenfibnes trcs diuerfa? dantiir , in longunx, latum , fitatturm quid 
fingular fint. pag.24, lin.22. 

GEnitor , itcm genitor tnfchor aut fuperior,operationis Logifii- 
cat , quid. pag. 5 s. lin.6. 
Genicum optrauonis Logitticae , qaid fir : quando.fimplex dicatur ; 

icem primz , fccund* , tcrtias , auc quarrie ciaiiis . pag.37.lin.24.. 
Geomccri* obic&um , quod,pag.4. lm.20. 
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LAtitudo quomodo intcfligcnda fic. pag.aj.lin.18. 
Libcr primus noftrac Logifticac, quid contincat. pag.M. hmu 

Lt t-aquid lir. pag ll lin.9. 

Lineaeadem diuerfimode confiderata non eft ncceiTario fibi ipfi fi- 

mijis. pag. i76*. lin.i*.. 
Linea hyperbolica, quid. pag.175. lin.i. 
I.inea parabolica , quid. pag. 174. lin.41.. 

Linrt paraltela- dicuntur , qux fecundum fingulas parres «qiialitcc 

d;(|anc ab inuiccm.. »** 
Line* , quar fint in eodcm planb . pag.i7S. Iin.j6. 
Ln*er fimilcs„quar; fint. pag.i7tS. li n.to. ^ , 
Logifticar noftrac finispnmarius. pag.6. lin. 
I.ogiftica; noftrar fincs reciiodari^ pag.S, lin.jo. ^ 
Logifticx noftrac via , (iue mcchodus ipfi propria, pag.7. lin^ 
Loigitudo quomodo intelligcnda fic. pag.2j.li1u 3. 



MAgnitudo quid. pag.5. lin 2: 
Machefis ftntfta quid pag.4. lin.o: 
Mathefis ftrida vniuerfalis , quid fic : & quornodo-difrcrat-, tum i 

Geometria, tum ab Arithmccica . pag.4. Lck 
Mathefcos obtefium ,qu id. pag.9. hn.29. 
Marhefco5ftr.<5tx , eV pradicaj munus. pag.9. Hn.??. 
Wulciplicitio quomodo rcpr«fentctur lcripcione Logiftica. pag,5ii 
]in;io.vidc duclu». 



» * 



OPeratio Logiftica ,<]uid. pag.^T. lin.??; 
Operationes Logiftice , quot diuerf* inueniancur. Ibidcnr,, 
. vel pag.5 $.>4ii..jo 
Operacionum-Logifticarum^gcnitorcs & genira. pag. 5 4. Jinvjo.- 
Operariones Logtlticr.pcr gcoicorcs nunquam ind.cant produdu n* 

fubtradionis . pag. v±_. can.p. 
OperarioiKs asquiualcnte* dicuntw in quiUua pradaxis;quintiwr4< 
bus al ac ipfis xquiualcntesadhibentur . y • 

% • »..••.' . \ • *. . 4- ■ \ /> *...«' . . 
\ ... .* • . > x 1. ". ■ .'•'•*... "■*''}, 1 » •»■ 

PAraboIa mtegra.qmd, pag.i77Jin)2.. ± 
Parallelogrimmum , quid. pag.ioj. lm. 

> > Ftral* 
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Parafletogrammum cylindricum ,quid. pagJ79- lin.j. ' 
Parafelogrammum cylindriciim terminatum Imeis breuifsimi*, « 

non rerminatum lineis bfeui&imis, qui<*. pag. 10*. Hn.jp. 
parallelogrammum vnjuerfaJiter fumppu», quid. pag. iQ-K btw 

Paralielepipedum , eff corpus genicunroVhi pr mo- vel fecuodoe* 
bafi plana & re&iltoea in qua-lingula oppofira Utera func paralJe- 
la , hoc efr er baftpUna ouefit paraUtlo^rammuov. 

Phyfico-Machemacicr munus. pag,7Q. fift.».»t Y i 

Poftulawmv quid. pag. !7' --'Hir.r. 1 

poftulacad.o proponuutur. pag.70. lin.*5. 

principrum, quid. pag. \2i 

Prifma, cft corpusdu&u primo vel fecundb genitum ex oaf? , quar 
fit figura plana ac refHlinea in qoa fingnla oppofita latera noru» 
funt inrer fe parallelajnam bafit plana ac refli.inea habensfingu- 
la latera oppoficat parallela, dticka-pnmo ve\ fecundo gencrat pa> 
rallelepidedum ^ 

prinopium rigorofum & hypothetiaim, quid. pag f 17. lin.ix. 

Problcma, g0id.pag.i7. Im.7. \ 

Problemata aliquade rationibus. pag-.rH-. lfn^2\ 

Pro >Iemata continentia modum inueniendi proporriomsn iuccr; 
produ&aex diuerfisduclibxisnominatis. pag.i *?. lin» * cf - 

Problemata Arithmetica folun dtfcurfibus LogifVicis pag» :n. 

proportio, qqtd. pag.42. Mn cV l» * *" « 

proporcio<oiKmu*& diicreca ,quid: pag.58; Jim 1 r. 

Proporcio indirTerens.quid. pag.tf 1. lin.i 1 

Proportio-atqutlitatis., mtemliquasproporttones fe habet vt vrwi 
ras inter reiiquos numeros. Itcm proportio maioris inequalica- 
tis ; Incer reriquas-propottiones fc habet, v* numerus vnftate m»»- 
ior inter reliquos numeros^ ftem proportio> mmoris* inxqualita- 
tis , intcT^eiiqaas proportiones fe h iaer vt numerus- vnitate mr» 
nor inter reliquos numeros. pag;9+. lin»iov 

proportiocompofita* quid; pt*.n.tin.ij.vc\ pag-9i. lin.8". -? 

proportioduplicata,triplicaca,adcquid.p«g.45.li'i.? rpag9Min.i; 

•proportionefr , qu* dtcancur a*qua|cs inter fe . pag.os . Mn. 20. ' 

l?roportionem arqualicatis non-effe proporttonem , fallum oftehdi- 
tur . paf» 92. hn. i'i. • ■ • — * 

proportionum compofitio.non eft addicioifed^CnVmuIriplicatio pro.<- 
porcionrm.pag.91.lin.j8. 

ProponiOiics pofluot rcaiiter vel «quiualenttr » ad4i»fcbtrtfrvVmnl- 

tipli- 
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tipticaris diuidt » 9c quomodoid fiat . pag.4i.lin. 5.. cV pag. 1 14 

atque fequentibus . 
Proportionum * quacio, non v itiatur per A ntich e fim, pag.4 j.Jin. 27. 
proportionum, additio, fubtradjo , mtilrjpJicatio , & diuifio: docc- 

tur in appendice partis quar tx. pag. 1 1 J. 
Proportionalitas,quid.pag 44- Jin.jL. 

Propordonalitas,qua.icrjptione Logiftj ca indicerur . pag.44. lin. 1 l* 
Proportionaljras «qualitaris, ircm maioris ,. auttminoris io*quali~ 

tatjs >quid. pag.44. Iin.12. 
Propofitionem eucherc ad majorem vruuerfalitatem , quid. pag.ipc 

lin.ig* 

1 ropofitio potcfl etfe ccrta .licet non (il rigorose demonftrara; pag 

lS.lin%o. 

2 y ramis cfi corpus gen itum du#u tcxtiacr ba/i qur Cn figura plan*; 

rectjlinea. 

Pyramis quaodQdicarurrcaa „ vclooliqua-pag*.,' j> Urut^. 



Oj Vantitati» generadiu er fa, quot. pag-; 1 2..I in. 4 r. 
' Quan r i r as-con ti nu a ■, q mU pag. x g . lio> j. 
Quanrirasdifcrera , qutd. pag>2i^ lin.r. 
Quantiras -Mathcmauca , quid. pag>n- lin-jl.. 
Quantiras vniuerfalis, quidi pag;^. lin.14: 
Quanritas proprie dicta , 8& imgr oprtcdicH, quicL p*g*47*. lin.ii, 
Quamitares iqujuaJcoics.diCjjniur qu* hatear cumdim vaJorcwn. 
pag. 

Quantitates vniforraes & difformes^ quid. pag.S4. iin J4. 

Quantiras pofuiua & negatiua, quid. pag,54. Im.i 2. 

Quantiras non porcft dici magna vcl paruanifi fa&a.camparatione- 

ad afiamquamiratem. pag.4i. lin.i»; 
QuantitarumdiueTfr gcnens vna-non poreft djci rnalor aur-minor al~ 

tera,veMIJi xqualis. pag.ze? lin.L 
Quannras conrinua inrclligitur prodlrci ex motu locali, quo-vebitur». 

aut roratur , illud cx quo producitur quanrttascontinua : atque 

hi morus tnquanritatc continua , a^quiualent mul.ipltcatioui to_». 

quantitare difcreta. pag.29.lin.i k. 
Qttantitatcmquanriratt addere , vel quantkatem/ cx quantitatc Yub- 

trahcrc , quid. pag.48. lin 17« 
Quanticarem difcrcram duccre in quantirarem , vel reducere , aut di- 

■idere ^iquanotajtm difcrctam, quid* pag,5o. lin.23. 

Quan- 
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<^uantitat em continuam ducere in quantitacem contmuam, vcl diui. 

dere aut reducerc pcr quanticatem conttnuam,quid.pag.20.& 30. 
Quan trtaccs qualibct non pofluntiimul addi » vel vna ex altera fut> 

trahi, xeali additionc , vcl fubtraclione Mathcjnacjca . pag.a ^. 

jin.4Q» 

'Quant i tas continua non ;poreft realiter, fed pateft *quiuafcatcr duci 

in al iam d uetu Arithmerico. pa g. % 5 .1 in. 9 . 
jQuanti cas diicrera > quarliber poteft realtter duci in quatnlibet di- 

fcrctam quanricacem : fed non q u* ! ibet conttnua quao titas poceft 

realiter duri in quamKbctcontiauam quancrrtccm : poteft umza 

quzlibec quaotitas concmua «quiualcncer duci m <quamlibet 

quanticatcm continuam . pag.?4. 
"Quanticas vnius generisquomodoTeuocetur ad quanticatem «qui- 

ua len tem al tcri us generis. pag.ij. cap. 1* 
«Quantica t cm concinuam vchi aue r otari , quid. pag. 29. lin.i^. 
•Quanticacem continuam vehi aut rotari fccundum excenfioocm 

quam habec , a u c fccundum cx t enfionc m q u a m n on h abec , q uid. 

pag.ij>. jin.14. 

<Juanwarem negariuamductam in quanritatem negatiuam produ- 
*ere quantitatcm .poficujam^dcmonOiacur. pag.62. lin «. 

RAdius circuli , fiue femidiametercirctili, cit recta iir.ea-a centro 
circuii du&a ad eius circu m fercnt iam . 
Kadius anguli , vidcanguJi radius . 
Radicis extracto , quid.pag.<i lin.ij. 
Raro vide proporcio . 
Redu&us, quid. pag.?o. lio.40. 
Reiacio abftracra 8c concreta , quid. pag.41. lin. 76, 
Rectangulum cyllndricum,quid. pag.iz87Tin\2Q* 
Rocari quanntacem , quid. pag. 19. Iin 24. 

» • 

SOiptio Logiflica indicansoperarionem Arirhmecicam, qaomo- 
do diffcrac a fcripcionc % qux ind icat operat joncm Gcornccrt- 
cam . pag.io.lin.jjj.-vel pag.3 2, infmc . 
Sc6io rnangularis, drculans , elliptica ,parabolic«, byperbolica, 

quid. pag.175. lin.a?. 
Sectio plana quid. pag. x 2 ^ lin. n* \ * 

«Scflioncs timilcs, qu*. pag. 1 73. jjgj 5. i t 

Seaio- 
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Scaiotiis , circulatis , eUtptic* ,parabolic* , & hy|>ctb©U<* , 

*2ot planate^tna» vno arco * duobus radi* 

eiufdem circuii • . « 4 

Segmcntum circuli , cft figuraplana cermmata vnocrrculi.arcu„ & 

«vna re*5ta linea . ' , J-' 

Suhxradimidia, elt corpus quoddu&o-quineo producrtur ex baffj 
%,xx fic circuli owdrans , .quando circnmduCKur donec rcdeac *i 
! cumdctn locunV j Hinc paccc qwi iic fohara . (uic fphm iuxe g ta. 
Simisarfguli^vidcanguliliiliis. ■_ *'•••' 1 
Subtenfa anguli , vide anguli fobftenfa. 
Subicdum concreci, quid . pag.j.lin.sj* 
Siibcra&io Aritfcmctica & Geometrica , qutd. pag.ao» l»n. ?1« 
Supcrficics , quid . pag. 2$ .'im. 1 li ^ • 

Supcrficics c^indrica pr«cisc tant6oxplanata,quid<pag. i«Uin.2fc 

THeorcma, quid. pag.i7- 1in.*$. ^ .*£* 

Thcorcmatafcndameotatia de aogulis rc«ihncis.pag.74«««V 

qucntrbus ^_ . - - 

Theoremara fundamcntaha dc proporttonibus . pag.ici. & fequen- 



Thcor U cmatt vh*uctfalia dc genlris e« OuAibas . pag.n* «Gqiitt* 

tibuS "•!!*".! •**' '•• '•**' •* '* * X * 

Theoremara pracipua Euclidis & Archtroedis, Logiftice demon-, 

ttrata. pae.wi. & fequencibusi 
Thcoremataaliquadeconicis fedionibus . pagnSi. & fcqncttrtbusJ 
Theorcmacaaliquadeparallclogrammta Ainanguh« cyltndnas, 

pag. 195. & (eq=tterttibasvV •• ••' -' 
Trungulum .quid.^ag to^.lin.i'5/ • • 

Triangulum cylindricum , ■quid. pag.*7«- l'n.a.7. 
Trianeulom reflangulum cylindricum , quid. pag.178. i.n?i. 
Triangulum cylindricum tcrminatum lincis breuiflimis, aut Jiueis 

non brcuifsimfc , quid. p»g.*o;. In.jo. > r -o) 
Triaoeula reailinea^rrilia^ qux, pag.ia.4iwt©..; • 

. VLi -• •* '•'».. *:l.^f li;. rti 

VAlor quancitatis , quiJ. pag.25 - Hn.iR -: »*: ;• f \ * M' 
Vcritaspcr fc nota, & non per rcnota^qnid. pag-i^ lia^S* 
Vehj qnanticatcm contiouanlj quid. pag.ip.lin.i^ • ••*- n 



Typographi crrorcs prxcipui haftenus notati . 

* 

PAg.62. lin.6. pcr hic difta, 1 ad A. lege . per hic dicla ,urf-A. 
Pag.71. lin.24. fignificat duas tertias partes . lege . fignificac 
duas fextas partes . 

Pag.71. lin.5* rccidi a laudabili . /r^e. recedi i IaudabiK. 
Pag.78. iin. 1 a. punfla F & X /<£* . puntfa E & X . 
Pag.78. lin.16. veJ theor. 1. /fge. vcl theor. 2. 
Pag.82.j1n.25. vel theor.r. lege . vel theor. 2. 
pag.87. lin. 27. per theor. 5 . lege per theor.5. & eius corollarium J 
Pag.ptf. Iin.19. iremJio.22, X in A r» Z m A. /ege X /« Zin A . 
Pag.96. Jin.j i. c*/*/ T//r/m4 t/r rfa mihi alijfque communis 4</</e»- 
dafequentia. Vtriufque huius definitionis commune fundamenrum 
habes partim in Arithmctica: multiplicationis definirione , quar pro« 
ponirur capite quarto Arirhmeticac introdudionis ad noftrara Logi- 
fticam : partim inexpofitione durfhium Geometricorum propofita 
in parte fecunda huius Idear . lam vero , fuppofita duftuum primse 
claffis intclligentia % quarnon depcndet a proportionum arquaiicatf» 
hoc Ioco attulimus definicionem proportionum aequalium innixam 
pra?di<3ac duduum intclligenti* f ipfi vero arqualium proportionum 
intefligentiae innititur altera Arithmeticar multiplicationis defini- 
tio t quac a me propofita cft capite g, partrs fecundar , huius Ideac : 
qurque mihi propria non cfr , fcd mihi ali/fque pluribus commu- 
nis . Pojlktcfequitur . Prarterea fi allata d nobis , &c 

Pag.105. Iin.5i.erg0 ratio A adC~ Dad E&iufuper CadFss 
D ad E.lege ergo ratio A ad D =5 B ad E,& infuper C ad F s B «/ E. 
Pag.ioS. Iin.S. rcfpedu A a</ B =s B 4<f A. /e^e. refpcdtu A ad C =3 

BaiA^ 

Pag.i 15. lin.a. rcrtias partes . tege . fcxtas partcs . 
Pag.no. Iin.j8. fignificatduas tcrtias partcs./egc fignirTcac duas 
fextasparres. 

Pag. 142. iin. 27. Dcmonftratio, &c. lege vt hic feqmtur . Demo i- 
Gratio.Per tbeor. z.cap-i.A BKmRC du&u fecundae claflisarf E FL r /r 
in P G dudtu prim* clafsis r= A B K in R C /w 1 ad E F L /'» P G in 6; 
fed ( quoniam per hypothefim RC^PG) etiam ABKwRC»? 
*</ E £ L riPGin 6 - A B K in j ad E F L /» tf: crgo A B^mRC 
ducm fecundar cjafsis ad E F L /» P G duftu primar clafsis = A BK 
in j ad E F L /*» 6. fcd ( quoniam pcr hypothefim AB Kad EFLzz 
6 l ) Ctiam , peraffcrt.4. tbeoremxm u caf.i. A B K io 1 =; E F L 

/0 tf: 



□ by VjOOQIC 



in 4- ttgo k B Kin R C du<3u fecund* clafsts =jEFL»'bPG duSti 
prim* clafsis; acqui ABK»«RC du&u fecundx clafsis st pri maci 
X> icem E F L in P G du&u primr clafsis =3 prilmaci 2: ergo prifma 
X a prifmati Z . Quod erac demonflrandum . 

Pag.ili. lin 17. Demonltratio, &c. lege vt fequitnr . Demonftra- 
do. Per theor.^.fuperficies coni fphxrx circumfcripti ad fuper/icieni 
fphxracs zad + dh i6adi&: fed , per ifreor. s 6. eciam fuperficies 
jnhxrac ad fuperficiem coni illi infcripci ~ l6 ad 9 : ergo ex zquo 
luperficics coni fphatrse circumfcripti fuperficicm coni eidem_ji 
fphsr» infcripci = ifarf 2 ^4 1 - Quod erat . 
pag. 1 84. lin.4. ftionem lege fe&iouem . 
pag.185.lin. 2. fi reftx DC&CBfinc diuerfx a conmuni re<2a 
H G atque concurrant in C . lege fi reda D C perpeodiculariter in- 
tcrfccctur a communi refta H G . 

Pag. 207. Jin.i. cylindrico lege cylindro . 
Pag.208. lin.3 0. & lin. ? v theor.12, lcge theor. 21. 
Pag.*i6. lin.11. fefquialcerea. /cge fefquialcera. 
Pagioamii&t immcdtacc fcquicur pagina 119% fed nihil prxcer- 
nutfunicftcxmaccria. 



1 



Digitized by Googl 



